Truwong: THPT D6 Piing Tuyén

Giao vién: Huynh Van Toan

To: Toan — Tin

CHUONG I. UNG DUNG PAO HAM PE
KHAO SAT VA VE PO THI HAM SO
BAI 1. TINH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO
(6 tiét — Tiét PPCT: I - 6)

I. MUC TIEU
1. Kién thirc

Hoc xong bai nay, HS dat cac yéu cau sau:

Nhan biét tinh déng bién, nghich bién ctia mot ham sb trén mot khoang dua vao
d4u dao ham Célp mot cua no.

Thé hién tinh d6ng bién, nghich bién cta ham s6 trong bang bién thién.

Nhan biét tinh don diéu cta ham s thong qua bang bién thién hodc théng qua
hinh 4nh hinh hoc ctia d6 thi ham sb.

Nhan biét diém cuec tri, gia tri cuc tri cia ham ) thong qua bang bién thién hodc

thong qua hinh anh hinh hoc ciia d6 thi ham sé.

2. Nang luc

Nang luc chung:

Nang luc tu chu va ty hoc trong tim toi kham pha
Ning luc giao tiép va hop tac trong trinh bay, thao luan va lam viéc nhém

Niang luc giai quyét van dé va sang tao trong thuc hanh, van dung.

Nang lyc riéng:

Tu duy va lap luan toan hoc: So sdnh, phan tich dir li€u, phan tich, 1ap luan dé
giai thich duoc khai niém: Tinh don diéu, tinh déng bién, nghich bién, cuc tri
ctia ham sb.

M0 hinh héa toan hoc: mé ta cac dir kién bai toan thyec té, giai quyét bai toan lién
quan dén cyc tri ctia ham s6.

Giai quyét van dé toan hoc: Lap duoc bang bién thién, xét duge tinh déng bién,

nghich bién, khoang don di¢u ctia ham so.



- Giao tiép toan hoc: doc, hiéu thong tin toan hoc.
- Str dung cong cu, phuong tién hoc toan: sir dung may tinh cam tay, thudc ke,...
Ning lyc sé:
- 1.1.NC1b: Ap dung duogc ky thuat tim kiém dé 14y duoc dit liéu, thong tin va noi
dung trong méi trudng so.
- 2.1.NCla: Sir dung dugc nhiéu cong nghé sd dé tuong tac.
- 5.2.NCl1b: Ap dung duogc cac cong cu sd khac nhau va cac giai phap cong nghé
c6 thé co dé giai quyét van dé.
- 6.2.NCla: Lya chon va stir dung duoc cac cong cu Al phu hop dé nang cao hiéu
suit va giai quyét cac van dé phuc tap.
3. Pham chit
- Coy thuc hoc tap, y thic tim to1, kham pha va sang tao, c6 y thirc [am viéc nhoém,
ton trong v kién cac thanh vién khi hop téc.
- Cham chi tich cuc xay dung bai, c6 trach nhi€ém, chu dong chiém linh kién thirc
theo sy huéng dan ciia GV.
II. THIET BI DAY HOC VA HQC LIEU
- GV:KHBD, SGK, SBT Toan 12, bai trinh chiéu (Slide), phong thuc hanh may
tinh két ndi Internet, may chiéu, video Al tao béng cong cu Al duoc dung dé khoi
dong bai hoc, bd cau hoi tric nghiém trén phﬁn mém Quizizz.
- HS: SGK, SBT Toan 12 — Két ndi tri thtc, v ghi.
I11. TIEN TRINH DAY HQC
1. HOAT PONG KHOI PONG
a) Muc tiéu:
- Tao himg tha, thu hat HS tim hiéu noi dung bai hoc.
b) Noi dung: HS doc tinh huéng mé dau, suy nghi tra 1i cau hoi.
¢) San phﬁm: HS dua ra duogc nhan dinh ban dau vé cau hoi mé dau.
d) T6 chirc thue hién:
Buwéc 1: Chuyén giao nhiém vu:
- GV yéu cau xem video Al dugc thiét ké dé phuc vu bai day va tra 101 cau hoi xudt hién

trong video do.



- GV yéu cau HS doc tinh hudng mo dau:
Xét mot chat diém chuyén dong trén mét truc sé ndm ngang, chiéu duong tir trai sang
phai (H.1.1). Gia st vi tri s(t) (mét) cta chat diém trén truc sb da chon tai thoi diém t
(gidy) dugc cho bdi cong thirc:

s(t) =t3—9t2 + 15t,t > 0.
Hoi trong khoang thoi gian nao thi chat diém chuyén dong sang phai, trong khoang thoi

gian ndo thi chat diém chuyén dong sang trai?
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(H.1.1)
Buéce 2: Thyc hién nhiém vu:
- HS xem video va suy nghi cau tra 161.
- HS quan sat va cht y lang nghe, thao luan nhom d6i hoan thanh yéu cau.
Budc 3: Bao cao, thao luin:
- GV goi mot s6 HS tra 16i, HS khéac nhan xét, bd sung.
Buéc 4: Két luan, nhan dinh:
- GV nhén xét, danh gia va két luan.
[6.2.NCla: HS st dung cong cu Al hodc san pham s6 do GV cung cép dé tiép nhan
thong tin, trd 101 cau hoi don gian.
2.1.NCla: HS thyc hién céc tuong tac co ban voi hoc lidu sb (xem video, tra 101 cau hoéi
trén moi trudng sd).
1.1.NCla: HS tiép can, khai thac dugc thong tin tur ngué)n hoc liéu sb duéi su huéng
dan ciia GV.]
- GV danh gia két qua cua HS, trén co s& d6 dan dat HS vao bai hoc méi: “Hém nay,
ching ta s€ kham pha chu dé méi va rat quan trong, d6 1a "Tinh don diéu va cyc tri cua
ham sd". Qua bai hoc nay, cadc em s¢& hiéu duoc ham sb thay d6i nhu thé nao khi bién
thay ddi, va tir d6 tim duoc cac diém cuc tri ctia ham sb. Kién thirc nay c6 ung dung rat
quan trong trong nhiéu linh vuc, vi du nhu kinh té, k¥ thuat, khoa hoc tu nhién,... .

Bai méi: Tinh don di€éu va cwe tri cia ham so.



2. HINH THANH KIEN THU'C MOI

Hoat dong 1: Tinh don diéu ciia ham sb

a) Muc tiéu:

- Nhén biét khai niém tinh dong bién, nghich bién va tinh don diéu ctia ham sb

- Nhén biét mdi quan h¢ gitra tinh don di¢u va diu cta dao ham.

- Xét dugc tinh don diéu théng qua bang bién thién.

b) Noi dung:

HS doc SGK, nghe giang, thuc hién cac nhiém vu dugc giao, suy nghi trd 161 cau hoi,
thuc hién cac HP1, 2, 3; Luyén tap 1, 2, 3; Van dung 1 va giai thich cac Vi du.

¢) San phflm: HS hinh thanh duogc kién thirc bai hoc, cau tra 1oi ctia HS cho cac cau
hoi. HS trinh bay duoc khai niém tinh dong bién, nghich bién va tinh don diéu ctia ham
s6; moi quan h¢ gitra tinh don di¢u va diu cua dao ham; sir dung dugc bang bién thién
dé xét tinh don di¢u.

d) To chirc thye hién:

HOAT PONG CUA GV VA HS SAN PHAM DU KIEN NLS

Buéc 1: Chuyén giao nhiém vu: 1. Tinh don diéu ciia ham so.
- 5.2.NCl1b:

NVI: Tim hiéu khdi ni¢m tinh don | a) Khai niém tinh don diéu ciia ham s6 ,
HS biét cach

diéu cua ham so

N 5 sir dung phan
- GV st dung phan mém GeoGebra vé | HP1

. ] mém dé v& dd
do thi ham so y = x?2 cho HS quan sat Y a

, thi va lap
va thao luan véi ban cung ban dé tra 161 .
bang bién
cau hoi trong HDP1. _
. . thién.
Quan sdat do thi cia ham sé6 y = x>
- 2.1.NCla:
(H.1.2)

L , | 1" Tuwong  tac
a) Ham so dong bién trén khoang nao? e «

) ] truc tiép véi
b) Ham so6 nghich bién trén khodang Hinh 1.2

, nhe dd thi va
nao? a) Ham s0 y = x? dong bién trén khoang

. bang bién
+ GV chi dinh 2 HS dung tai cho trinh | (0; +00).

thién  thong

bay cau tra 101 a) va b).




+ GV nhan xét va chinh xac hoa cau tra

101.

- GV trinh chiéu khung kién thirc trong
tam cho HS ghi bai.

- GV trinh chiéu hinh 1.3 va cho HS
quan sat.

+ GV giai thich vé cac thuat ngir: Pon
diéu, Xét tinh don diéu ciia ham s6 cho

HS.

b) Ham s y = x? nghich bién trén khoang
(—0;0)

Ghi nh¢

Gia str K 1a mot khoang, mot doan hodc mot
ntra khoang va y = f(x) 1a ham s xac dinh
trén K.

+ Ham s6 y = f(x) duogc goi 1a dong bién
tréen K néu Vx,x, €K, x;,<x, =
flx) < fxz)

+Hamsd y = f(x) duoc goi 1a nghich bién
trén K néu  Vx,x, EK,x; <x, =
f(x) > fxg).

Chuy

+ Néu ham sb dong bién trén K thi dd thi
ctia ham s di 1én tir trai sang phai.

_!-_-""'
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+ Néu ham s6 nghich bién trén K thi do thi

ciia ham so6 di xuong tir trai sang phai.
y
y = f(x)

> o

(@) a b

qua

meém.

phan




- GV cho HS quan sat va nghién ctru Vi
du 1.

Cho dé thi ciia ham s6 y = f(x) = |x|
(H.1.4). Tim khodng dong bién, nghich
bién ciia ham s6?

+ GV chi dinh 2 HS trinh bay lai cach

thuc hién bai toan.

- GV sir dung phan mém v& d6 thi cua
ham sb = x3 — 3x2 + 2, cho HS thao
ludn theo ban va thuc hi¢én Luyén tap
1.

Hinh 1.5 1a d6 thi ciia ham sé6y = x3 —
3x2 + 2. Tim cdc khodng dong bién,
nghich bién ciia ham so.

+ GV c6 thé dit cac cau hoi goi y: Trong
khodng ndo thi do thi ham sé di lén?
Trong khodng nao thi do thi ham sé di
xuong?

+ GV chi dinh 1 — 2 HS dutng tai chd

trinh bay cau tra 1o1.

+ Ham s6 dong bién hay nghich bién trén K
goi chung 1a don diéu trén K. Tim khoang
ddng bién, nghich bién 1a tim cac khoang
don di¢u (hay xét tinh don di€u) cia ham
50.

+ X¢ét tinh don di¢u ma khong chi 1o tap K
thi ta xét trén tap xac dinh ctia ham $0.

Vidu 1: SGK - tr.6

yll /
y =X
O X
Hinh 1.4

Hudng dan giai: SGK — tr.6.
Luyén tap 1

2 1/ O 4

Ij-\.JI;I-'\ull': 7 g
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+ Ham sb6 dong bién trén (—o0;0) va
(2; +00).
+ Ham sd nghich bién trén (0; 2).




+ GV nhan xét, chét dap an.
- GV trinh chiéu Hinh 1.6 va cho HS
doc yéu cau cua HP2.

, —xnéux < —1
Xethamsoy ={1nfu—1<x<1¢o
xnéux > 1

do thi nhu hinh 1.6

a) Xét dau cia dao ham trén khodng
(—o0; —1),(1; +00). Nhin xét vé moi
quan hé dong bién, nghich bién va ddu
dao ham ciia ham sé trén méi khodng
nay.

b) Nhdn xét vé dao ham y' va ham sé y
trén khodng (—1;1)?

+ HS thao luan nhom 3 — 4 HS, thuc
hién cac yéu cau trong HD.

+ GV goi y:

* Trén khodang (—oo; —1), dao ham cua
y = —x mang dau gi? Ham s6 dong
bién hay nghich bién?

» Trén khodng (1; +00), dao ham cia
y = x mang dau gi? Ham sé dong bién
hay nghich bién?

* Trén khodng (—1;1), dao ham cua
y = 1 bang bao nhiéu? Ham sé cé thay
doi hay khéng?

- Tur cac cau tra 101 cua HS, GV khai
quat va trinh bay Pinh li theo SGK cho
HS.

HD2.
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Hinh 1.6
a)Voix < —1,tacoy' =—-1<0

Voix>1,tacoy’'=1>0
Trén khoang (—oo0; —1), dao ham mang
dau 4m => Ham s6 nghich bién.
Trén khoang (1; +0), dao ham mang dau
duong => Ham s dong bién.
b) Trén khoang (—1; 1), dao ham bang 0 =>

Ham s6 khong d6i.

Pinh li
Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham trén

khoang K.




-GV luuy cho HS, dinh 1i vira hoc cling
dung trong truong hop f'(x) = 0 tai

mot s6 diém trong khoang K.

- HS doc — hiéu Vi du 2:

Tim cdc khodang dong bién, khodng
nghich bién ciia ham s6 y = x? — 4x +
2.

+ Sau d6 GV chi dinh mot s6 HS dimg
tai cho trinh bay lai cach thuc hién.

- GV cho HS thao luan nhom 4 HS,

quan sat va thuc hién yéu cau cua

Luyén tip 2:

Tim cdc khodng dong bién, nghich bién
clia ham s6 y = —x? + 2x + 3.

+ Pgo ham cia ham sé y = —x? +

2x + 3 bang bao nhiéu?

+ Duea vao dao ham, tim khodng dong
bién, khodang nghich bién ciia ham so.
+ GV chi dinh 2 HS Ién bang thyuc hi¢n
bai gidi. HS dudi 16p nhan xét bai lam
cua 2 ban.

NV2: Tim hiéu si¢ dung bding bién

thién dé xét tinh don diéu ciia ham o

a) Néu f'(x) > 0 véi moi x € K thi ham s6
f(x) d6ng bién trén khoang K.

b)Néu f'(x) < 0 v6imoix € K thi hamsb
f(x) nghich bién trén khoang K.

Chu y

+ Pinh li van dung trong truong hop
f'(x) = 0 tai mot sd hiru han diém trong
khoang K.

+Néu f'(x) = 0 véi moi x € K thi ham s
£ (x) khong d6i trén khoang K.

Vidu 2: SGK - tr.7

Hudng dan gidi: SGK — tr.7

Luyén tiap 2

- Tap xéac dinh: x € R.

-Taco:y' = —2x+ 2.

+y' < 0voix € (1; +0);y' >0voix €
(—0;1).

Vay, ham sd nghich bién trén khoang
(1; +0) va ham sé ddng bién trén khoang

(—o0; 1).




- GV trién khai HP3 cho HS doc va
thao luan nhom doi, thuc hién theo chi
dan trong HD:

Cho ham sé y = f(x) = x3 —3x? +
2x +1

a) Tinh dao ham f'(x) va tim cdc diém
xma f'(x) =0.

b) Ldp bang bién thién - bang thé hién
dau cia dao ham va su a"o”ﬁg bién,
nghich bién ciia ham sé trén cdc khodng
twong vmg. (GV hwéng dan HS sir dung
phdn mém GeoGebra dé Idp bang bién
thién)

¢) Néu két lugn vé khodang dong bién,
nghich bién ciia ham so.

+ GV lan luot chi dinh cac HS 1én bang
thuc hién cac phan a), b) va c).

+ GV quan sat, nhan xét bai lam cua HS.
— Tir d6, GV néu céc bude dé xét tinh
don diéu cua ham sb y = f(x) theo

huéng dan cta SGK.

b) Str dung bang bién thién xét tinh don
diéu ciia ham sd

HD3.

Hamsdy = f(x) = x® —3x2 + 2x + 1

- Tap xéac dinh: x € R.

a) f'(x) =3x*—6x+2

f'(x) =0hay3x?2—6x+2=0

343, . 3-3
Suy ra: x = Thoaox ==

b) Bang bién thién:

343 3443

3 3

— o +

N

¢) Ham s6 dong bién trén khoang:
3-V3) _ (3+V3

(025%) 0 (57 4)
3 3

Ham s6 nghich bién trén khoang:

(5:229),

3 7 3

Cac bude dé xét tinh don diéu ciia ham
s0y = f(x):

1. Tim tap xac dinh cta ham s6.

2. Tinh dao ham f'(x). Tim cac diém
x; (i=1,2,..) ma tai d6 dao ham bf?mg 0
hoic khong ton tai.

3. Sap xép cac diém x; theo tht ty ting dan
va lap bang bién thién cta ham sb.

4. Néu két luan vé khoang dong bién,

nghich bién ctia ham so6.




- GV cho HS nghién ctru Vi du 3:
Tim cdc khodng don diéu cia ham sé

_ x%-2x+5

x—1
+ Néu tdp xac dinh cua ham 567

+ 1 HS 1én bang tinh dao ham ctia ham
sd va tim céc gié tri ctia x 1am cho y’ =
0.

+ 1 HS 1én bang thuc hién 1ap bang bién
thién va két luan vé khoang dong bién,
nghich bién.

- GV hudng dan cho HS thuc hién Vi

du 4: Xét chiéu bién thién cua ham so

xX—2

y=-=

x+1
+ Piéu kién xdc dinh cia phan thirc g
la x +# —1. Suy ra tdp xac dinh cua ham
sé la R\ {—1}.

+ Tinh dao ham y' ta duoc:

' 3

y = (x+1)2 >1

+ Bdng bién thién:

X | - -1 +o0
+ +

y 1/”‘ /

Vay ham so dong bién trén khodng
(—o0; —1) va (—1; +0).
- GV chia 16p thanh 4 nhoém dé thao luan

va thyc hién phan Luyén tap 3:
Tim cac khoang don diéu cua cac ham

SO sau.:

Vidu 3: SGK - tr.8
Hudng dan gidi: SGK — tr.8

Vidu 4: SGK - tr.8
Huéng dan gidi: SGK — tr.8

Luyén tap 3
a)y=§x3+3x2+5x+2

- Tap xac dinh: x € R.
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a)y=§x3+3x2+5x+2

b) y = —x245x-7

x—2
+ Nhom 1 va 2, thuc hién cau a).

+ Nhom 3 va 4, thuc hién cau b).

+ Céac nhom thyc hién trao doi, théng
nhit dap an trong 6 - 8 phut.

+ Sau thoi gian thao luan, GV moi dai
dién tirng nhom 1én thyc hién bai giai
cua nhom minh.

+ HS dudi 16p quan sat, thuc hién bai
lam vao vo ca nhan.

+ GV quan sat, nhan xét bai lam cua HS

va rat ra kinh nghiém lam bai cho HS.

- GV cho HS doc lai tinh huéng mé dau
va hudng din cho HS thuc hién phan

Van dung 1:

-Taco:y' =x2+6x+5
y'=0 hay x2+6x+5=0 suy ra x =

—1 hoac x = —5.

- Bang bién thién:
z | —oc -5 -1 + oo
y' + o - 0 +

Vay ham sd dong bién trén khoang
(—o0; —5) va (—1; +00); Ham s nghich
bién trén khoang (—5; —1).

-x24+5x-7
by =—"—

- Tap xac dinh: R\{2}

_ (-1D(x-3)

-Taco:y'= _2)?

r = Gt D Cins) =
y" = 0 hay arrane Osuyra:x =1
hoac x = 3.

- Bang bién thién:
T —00 1 2 3 400

?}’ - 0 + + 0 -

+oo T 1
y
3 e —0o

Vay ham sé dong bién trén khoang (1;2)
va (2; 3); Ham s6 nghich bién trén khoang
(—o0; 1) va (3; +0).
Van dung 1

s(t) =t3—9t2+15t,t =0

11




Gidi bdi todn trong tinh huéng mé dau
bang cdch thyc hién theo cdc yéu cdu:
a) Theo y nghia co hoc cua dao ham,
vdn toc v(t) la dao ham cia s(t). Tim
vén téc v(t).

b) Xét dau cia ham v(t), tir d6 suy ra
cdau tra loi.

+ a) Thuc hién tinh van toc v(t) 1a dao
ham cua s(t).

+ b) Lap bang bién thién va xét dau cta
ham v(t):

e Xét v(t) > 0 khi t thudc khodang nao?
e Xét v(t) < 0 khi t thudc khodang nao?
— Tl d6 rat ra két lugn.

Budce 2: Thwe hién nhiém vu:

- HS theo ddi SGK, chu ¥ nghe, tiép
nhén kién thtrc, hoan thanh céc yéu cau,
thao luan nhém.

- GV quan sat hd trg.

Budce 3: Bao céo, thio luin:

- HS gio tay phat biéu, 1én bang trinh
bay

- Mot s& HS khac nhén xét, bo sung cho
ban.

Buéc 4: Két luan, nhan dinh: GV tong

quat luu v lai kién thirc trong tim va yéu

cau HS ghi chép day du vao vo.

a) v(t) = 3t? — 18t + 15

b) C6 v(t) = 0 hay 3t2 — 18t + 15 = 0

Suyrat=1vat=5
Xét dau cua v(t)

s(t) \

v(t) >0khit € (0;1) vat € (5;4).
v(t) < 0khit € (1;5).

Vay trong khoang thoi gian t € (1;5) chat

diém chuyén dong sang trai;

Trong khoang thoi gian 1t € (0;1) vat €
(5; +00) chat diém chuyén dong sang phai.

Hoat ddng 2: Cue tri ciia ham so

a) Muc tiéu:

- Nhan biét khai ni€m cuc tri cia ham s6; Ham so dat cuc dai, cuc ti€u tai di€m x,.
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- Tim duoc cuc tri cua ham so0.

b) Néi dung: HS doc SGK dé tim hiéu ndi dung kién thirc theo yéu cau cua GV, chi y

nghe gidng, thuc hi¢n cac Hb4, 5; Luyén tap 4, 5; Van dung 2 va doc hiéu vi du.

¢) San phflm: HS hinh thanh duogc kién thirc bai hoc, cau tra 1oi ctia HS cho cac cau

hoi. HS trinh bay dugc khai niém cuc tri cua ham s6; Ham s6 dat cuc dai, cuc tiéu tai

diém x, va tim dugc cuc tri cia ham sé trong céac bai todn tim cuc tri.

d) T6 chirc thue hién:

HOAT PONG CUA GV VA HS

SAN PHAM DU KIEN

NLS

Buwéc 1: Chuyén giao nhiém vu:
NVI: Tim hiéu khdi ni¢m cwe tri ciia
ham so

- GV sir dung phan mém v& dd thi ham
s6 ¥y = x3 +3x2 — 4 va cho HS doc
yéu cau cua HP4:

Quan sat do thi cia ham s6 y = x3 +
3x2 — 4 (H.1.7). Xét diu dao ham ciia

ham so da cho va hoan thanh cac bang

2. Cuwec tri cua ham so.

a) Khai niém cuec tri ciia ham so

HD4

Hamsé y = x3 + 3x% — 4

Tap xac dinh ciia ham s6: D = R.
Co:y' = 3x? + 6x

y' = 0,suy ra x = 0 hodc x = —2

- Dao ham cua ham s6 mang dau duong khi

- 5.2.NCl1b:
HS biét cach
sir dung phan
mém dé vé do
thi va lap
bang bién
thién.

- 2.1.NCla:

Tuong  tac

vao vo. x € (—00; —2) va x € (0; +0). tryc tiép voi
v -Pao ham ctia ham s6 mang dau am khi x € ddo thi wva
. N (=2;0). bang bién
SO\ -1 O . . )
B - Hoan thanh bang: thién  thong
- qua phan
mém.
Hinh 1.7 x |-3 ) 1
+ GV moi 1 HS tra 10i: Ddu dao ham ' + 0
clia ham s6 y = x® + 3x% — 47 /,0\
+ Quan sat Hinh 1.7 va hai bang: - -
X -1 0 1
13




* Trong khoang (—3; —2) va (0; 1) ham
so6 dong bién hay nghich bién? Tir d6
suy ra dau ciia y'.

e Trong khoang (—2;1) va (—1; 0) ham
so6 dong bién hay nghich bién? Tir d6
suy ra dau ciia y'.

* Tai mgigid trix=—-2vax=0th
gid tri ciia y bang bao nhiéu?

+ GV moi 3 HS tra 161 cho 3 y céu hoi
vra néu. GV nhan xét, va néu Dinh

nghia tong quét theo SGK cho HS.

- GV gidi thiéu, giang giai vé cac thuat
ngtr: Gia tri cyc dai, diém cuc dai, cuc
tr1 va cac ki hiéu cho HS trong phﬁn
Chu y SGK —tr.9

- GV huéng dan cho HS thuc hién Vi
du 5:

Hinh 1.8 1a d6 thi cia ham séy = f(x).
Hay tim cdc cuc tri cia ham $0.

+ Quan sat Hinh 1.8, va c6 thé thay:

Dinh nghia

Cho ham sb y = f(x) xéac dinh va lién tuc
trén khoang (a; b) (a co6 thé 1a —co, b ¢
thé 1a 4+o00) va diém x, € (a; b).

+ Néu ton tai s6 h > 0 sao cho f(x) <
f(xy) voi moi x € (xg—h;xy+h) C
(a; b) va x # x, thi ta n6i ham sé f(x) dat
cuc dai tai x,.

+ Néu ton tai s6 h > 0 sao cho f(x) >
f(xo) voi moi x € (xg—h;xo+h) C
(a; b) va x # x, thi ta n6i ham sé f(x) dat

cuc tiéu tai x.

Chu y: (SGK - tr.9)

Vidu5: SGK —tr.10
Huéng dan gidi: SGK — tr.10
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1
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I

-
y I T '1[

S

N4
O

Ol 1

+ Ham sd dat cuc tiéu tai hai diém c6
toa do:

ex=—1vays,=y(-1)=2
ex=1vaye =y(1) =2

+ Ham sd dat cuc dai tai diém c6 toa do:
x=0vayep =y(0)=3

- HS van dung kién thirc vira hoc dé
thuc hién ca nhan Luyén tap 4:

Hinh 1.9 la d6 thi cia ham séy = f(x).
Hay tim cdc cuc tri cua ham 56 do.

+ GV chi dinh 2 HS Ién bang thuc hi¢n
bai giai cia Luyén tap.

+ HS dudi 16p 1lam bai va quan sat nhan
x¢&t bai lam cua hai ban.

+ GV chira bai va chét dap an.

- NV2: Tim hiéu cdich tim cwe tri ciia

ham so

Luyén tap 4
Y4
6+
9]
: 41
| 3
1 ° Ay o
1
21
1
e
1 I
e e e
-3 -Pp 1 0 1. 92 2 ¥
"I__
+ Ham s6 dat cuc dai tai x = —1 va Yep =
y(=1) =5.

+ Ham s6 dat cuc ti€u tai x = 1 va ypop =

y(1) =1.

b) Cach tim cuec tri cia ham so

HDS

y=2x3-3x248x+1
3

15




- GV trién khai HP5 va cho HS thao
luan véi ban cung ban dé thuc hién HD:
1

Chohamsa’y=§x3—3x2+8x+1

a) Tinh dao ham f'(x) va tim cdc diém
ma tai d6 dao ham f'(x) bang 0.

b) Ldp bdng bién thién ciia ham so. (GV
6 thé moi 1 HS Ién thao tic ldp bing
bién thién bang phan mém)

¢) Tir bang bién thién suy ra cdc diém
cure tri cuia ham sé.

+ GV chi dinh 1 HS 1én bang tinh dao
ham va tim cac gia tri dé f'(x) = 0.

+ GV chi dinh 1 HS 1én bang 1ap bang
bién thién va tim cac diém cuc tri cia
ham s0.

+ GV quan sat, nhan xét chi tiét bai 1am
cua HS.

— Tu két qua caa HP, GV trinh bay
Pinh li trong khung kién thirc trong tam
cho HS.

a) f'(x) =x*—6x+8
f'(x) = 0 hay x> — 6x + 8 = 0, suy ra:

x =2hodcx =4

b) Bang bién thién:
T | —o 2 4 +
y' + 0 - +
23 + o
y 3
3

¢) Ham sb dat cuc dai tai x = 2 va ycp =

23
3

oz R . 19
Ham so6 dat cuc tiéu tai x = 4 va yor = 5

Pinh li

Gia st ham sé y = f(x) lién tuc trén
khoang (a; b) chira diém x, va c6 dao ham
trén cac khoang (a; x,) va (xq; b). Khi do:
a) Néu f'(x) < 0 voi moi x € (a;x,) va
f'(x) > 0voimoix € (xg; b) thi x, 1a mot
diém cuc tiéu ctia ham s f(x).

b)

Néu f'(x) >0 véi moi x € (a;x,) va
f'(x) < 0vimoix € (xg; b) thi x, 1a mot
diém cuc dai ctia ham s f(x).

Cau hoi
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- GV cho HS hoat dong ca nhan, thuc
hién Cau héi trong SGK — tr.11:

Gidi thich vi sao néu f'(x) khéng déi
dau khi x qua x, thi x, khéng phdi la
diém cuee tri ciia ham sé f(x)?

+GV moi mot s6 HS tra 16i cau héi. GV
c6 thé goi y cho HS v& bang bién thién
dé xéc dinh.

+ T d6 GV tong hop, khai quat dé
chinh xac hoéa cau tra 101.

- GV trinh chiéu, giang giai cach xac
dinh diém cuc dai, cuc tiéu ctia ham s
dua trén hai bang bién thién trong SGK.
— Tir 46 hudng dan cac budc dé HS tim

cuc tri cia mot ham sé y = f(x) bat ki.

- HS doc va thuc hién ca nhan Vi du 6
vao vo:

Tim cye tri clia hamséy = x3 — 6x2 +
9x + 30.

+ GV chi dinh 1 HS 1én bang thuc hién
lai 101 giai cua Vi du.

- GV dat cau hoi: Néu trong trwong hop
f'(xo) = 0 nhung f'(x) khéng doi dau

Néu f'(x) khong doi dau khi x qua x, thi
ham s6 f(x) ludn ddéng bién, hoic ludn
nghich bién, nén khong c6 cuc tri.

Vay néu f'(x) khong doi ddu khi x qua x,
thi x, khong phai 1a diém cuc tri ciia ham

s6 f(x).

Chii y: Cac budc tim cuc tri ciia ham sb
y = fx):

1. Tim tap xac dinh cta ham sé.

2. Tinh dao ham f’(x). Tim diém ma tai d6
f'(x) = 0 hodc khong ton tai.

3. Lap bang bién thién ctia ham sb.

4. Tur bang bién thién suy ra cac cyc tri cia
ham sd.

Vidu 6: SGK - tr.11

Huéng dan gidi: SGK — tr.11

Chu y
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khi x qua x, thi xo c¢é la diém cuc tri
ciia ham sé f(x) khong?

(Khoéng)

chy vi du minh hoa?

(Vidu: GV st dung phan mém v& do thi

ham sé f(x) = x3).

- GV cho HS thyc hién Vi du 7:

x%2-2x+9
xX—2

+ GV moi 2 HS 1én bang lan lugt tim

Tim cuc tri cua ham so'y =

tap xéac dinh, dao ham va lap bang bién

x2-2x+9

thién cho ham s6 y = >
x—

+ GV chi dinh 1 HS tim diém cuc dai va
cuc tiéu ctia ham sb trén bang bién
thién.

- GV huéng dan HS thyc hién Vi du 8:

. C . a4 x+1
Tim cuc tri cua ham so'y = T
o

+ Tép xac dinh: R\ {1}.

+ Tinh dao ham cta ham so, ta duoc:
, _

Y =G (vo1moi x # 1).

Néu f'(x,) = 0 nhung f'(x) khong doi
dau khi x qua x, thi x, khong 1a diém cuc
tri ctia ham s f (x).

Vi du:

fG)=x> 6 f'(x)=
3x%; f'(0) = 0 nhung x = 0 khong phai la

Ham so

cuc tri cia ham so.

N

Y

|

\J

I

O
N+

Vidu 7: SGK — tr.12
Huéng dan gidi: SGk — tr.12

Vidu 8: SGK — tr.12
Huéng dan gidi: SGK — tr.12
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Do y' < 0 v&i moi x # 1, nén ham so

nghich bién. Ta c6 bang bién thién sau:

Quan sat bang bién thién, thdy rang ham
) khong co diém cuc tri.

- GV chia 16p thanh 4 nhém dé HS thao
luan va thuc hién Luyén tap 5:

Tim cuec tri ciia ham soé:
a)y=x*—-3x*+1

—x2+2x-1
x+2

by =
+ Nhom 1, 2: Thyc hién cau a).

+ Nhom 3, 4: Thyc hién cau b).

+ Cac nhom sau thoi gian thdo luan cu
dai dién ctia nhom minh 1én thuc hién
bai giai.

+ GV quan sat, nhan xét va rat ra kinh

nghiém lam bai cho HS.

Luyén tap 5

a)y =x*—3x%+1

- Tap xac dinh: x € R
-Taco:y' = 4x3 — 6x

y' =0 hay 4x3 — 6x = 0 hay x = 0 hodc

N V6
x = ——hoac x = —.
2 : 2
- Bang bién thién:
V6
r | —o 7 0 + o

o M5

+
+ o

1N N

Tir bang bién thién ta co:

Ham s6 datcuc daitaix =0vayp =1
\ X .2 . N
Ham s6 dat cuc ti€u tai x = — — vayer =

4

\ A AL . V6 | 5
Ham s6 dat cuc ti€u tai x = ~ Vayer = —;

—x2%42x-1
xX+2

b)y =
- Tap xac dinh: R\ {—2}
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- GV hudng dan cho HS thuc hién Van
dung 2

+ Dao ham h'(t) biéu thi véin toc ciia
vt tai thoi diém t.

+ Khi h'(t) = 0, nghia la vin téc ciia
vat bcing 0. Luc nay, vat dat do cao cuc
dai hodc cuec tiéu.

+ Ldp bang bién thién ta xdc dinh dioc
thoi diém vt dat dé cao I6m nhat.

— Tir d6 két luan cho bai toan.

Buwdc 2: Thywe hién nhiém vu:
- HS theo ddi SGK, chu ¥ nghe, tiép
nhan kién thtc, suy nghi tra 101 cau hoi,

hoan thanh cac yéu cau.

. (x—1)(x+5)

-Taco:y' = = 0 suy ra:
y (x+2)2 b y y
x = 1 hoac x = —5.
- Bang bién thién:
i — w0 -5 -2 1 +w
T R
0

0 =
+ o +w
1N

N o o
Tt bang bién thién ta thay:

Ham sb dat cuc dai tai x = 1 va Yep = 0.
Ham sé dat cuc tiéu tai x = =5 va yor =
12.

Véan dung 2

h(t) = 2 + 24,5t — 4,9t

h'(t) = —9,8t + 24,5

h'(t) =0 hay —9,8t + 24,5 =0 hay t =
2,5

Bang bién thién:
P —w 2,5 T o
' + 0 _

32,625
I / \

Vay tai thoi diém 2,5 gidy thi vat dat do

cao 1on nhat 14 32,625 mét.

20




- GV: quan sat va tro giap HS.

Budc 3: Bao cao, thao luin:

- HS gio tay phat biéu, 1én bang trinh
bay.

- Mot s6 HS khac nhéan xét, bo sung cho
ban.

Buéc 4: Két luan, nhan dinh: GV tong
quat luu v lai kién thirc trong tim va yéu

cau HS ghi chép day du vao vo.

3. HOAT DPONG LUYEN TAP

a) Muc tiéu: Hoc sinh cung c6 lai kién thire d3 hoc.

b) Noi dung: HS van dung cac kién thirc cua bai hoc lam bai tap 1.1; 1.2; 1.3; 1.4; 1.7
(SGK —tr.13).

¢) San pham hoc tip: Cau tra 10i ciia HS.

d) To chirc thye hién:

Buéc 1: Chuyén giao nhiém vu:

- GV t6 chitc cho HS hoat dong thuc hién bai tap 1.1; 1.2; 1.3; 1.4; 1.7 (SGK — tr.13).
- GV 6 chuc tro choi tric nghiém nhanh trén Quizizz dé cung c¢d toan bai.

- GV cung cap mi QR hoic dudng Links (Google Forms/Live Worksheets) cho HS 1am
phiéu bai tap.

PHIEU BAI TAP TOAN 12
BAI 1: TINH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO
Phan 1: Tric nghiém nhiéu phwong 4n lra chon
Cau 1: Cac khoang nghich bién ciia ham s6 y = x> — 6x2 + 9x 1a
A. (—o0; 1). B. (—;1); (3; +0).
C. (3;+0). D. (1;3).

Céu 2: Khoang nghich bién ciia ham s6 y = %x‘* —3x%2+31a

A. (\/§, +OO) B. (—oo; —\/§) va (O;\/g)
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C. (0;1) va (2 +o0) D. (=V3;0) va (V3; +)
Cau 3: Tim khoang nghich bién ciia ham s6 y = x3 — 3x2 + 2

A. (—o0; +0) B. (2; +0)

C. (—x;2) D. (0;2)

Céu 4: Cho ham sé y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

T —00 —1 0 1 +0o0

Y — 0 + 0 = 0 f

N N

Ham s da cho c6 gia tri cuc dai tai gia tri cua x béng bao nhiéu?
A.x=0 B.x=1
C.x=-1 D.x=+1

Cau 5: Tim tat ca cac gia tri cua tham sé m dé ham s6 y = x3 — 2x% + mx + 1 dat

cuc dai tai x = 1.

A.m=§ B.m=-1

Cm=1 D.m=0
Phan 2: Tric nghiém ding sai

Cau 1: Choham sd y = x3 — 4x% — 11x + 1.

a) Ham s6 nghich bién trén khoang (0; 1).

b) Ham s6 dong bién trén khoang (—1; +00).

c) Ham s6 ¢ 1 cuc tri.

d) Ham s6 dat cuc dai tai x = —1.

Cau 2: Ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh duéi day:

22



a) Ham s6 luén dong bién trén khoang (2; +00).
b) Ham s6 nghich bién trén khoang (—\/E ; 2).

c) Ham s6 ¢ 1 cuc tiéu va 2 cuc dai.

d) Dién tich tam giac c6 dinh 13 cac cuc tri 1a 4v/2.
Phin 3: Tric nghiém tra 101 ngin.

x2—4x+1

Caul: Hamsoy = c6 bao nhiéu cuc tri?

xX—2

Céu 2: Him s6 y = x3 — 7x% + 11x — 2 nghich bién trén khoang nao?

Buwéce 2: Thye hién nhiém vu:

- HS quan sét va chu ¥ lang nghe, thao luan nhém, hoan thanh cac bai tap GV yéu cau.
- GV quan sat va hd tro.

Buée 3: Bao cao, thio luan:

- M&i bai tap GV moi HS trinh bay. Cac HS khac chu y chira bai, theo ddi nhan xét bai
trén bang.

Dap an bai tap SGK:

1.1

a)y=x3‘—§x2
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N =
|

_______

- N=O
t
J

- Ham s dong bién trén khoang: (—0; 0) va (1; +o0).
- Ham sd nghich bién trén khoang: (0; 1).

b)y =2 - 4)?

N
n J

N
1

¥

2 10 ¥ & a»

- Ham sb ddng bién trén khoang: (—2; 0) va (2; +00).

- Ham s nghich bién trén khoang: (—o0; —2) va (0; 2).

1.2

a)y=§x3—2x2+3x+1

- Tap xac dinh: x € R

-Taco:y' =x*?—4x+3;y' =0suyrax = 1 hodgcx =3

- Bang bién thién:

7 — oo 1 + o
Y’ + 0o - 0 +
7 +
y /?\ /
— o0 1

Vay ham sb dong bién trong khoang: (—o0; 1) va (3; +00).
24



Ham sb nghich bién trong khoang: (1; 3).

b)y = —x3+2x%> —-5x+3

- Tap xac dinh: x € R

-Taco:y' = —3x%+ 4x —5;y' < 0 véi moi x.

- Bang bién thién:

Vay ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; +00).
1.3

_2x-1
a)y = x+2

- Tap xac dinh R\ {—2}.

-Taco:y' = > 0 voi moi x # —2.

(x+2)2

- Bang bién thién:

Yy
2 — o0

Vay ham s6 dong bién trén khoang (—o0; —2) va (—2; +00).

_ x%4x+4

by =

x-3
- Tap xac dinh: R\ {3}.
x%—6x-7

-Tacoy' = 0

o ;y' ' =0suyrax = —1hodcx =7

- Bang bién thién:
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+ oo

[N

r | —w -1

y + 0 - _

0 +
-1 + oo + oo
— o0 — a0 15

Vay ham sé dong bién trén khoang (—oo0; —1) va (7; +00).
Ham s6 nghich bién trén khoang (—1; 3) va (3; 7).

1.4
a)y = V4 —x2
- Tap xac dinh: [—2; 2]
- Taco: y’ =\/%xz;y’ =0suyrax=0=>y =2
- Bang bién thién:
X =2 0 2

v | + 0 — |

’ n/z\sn

Vay ham s6 dong bién trén khoang (—2; 0); Ham s6 nghich bién trén khoang (0; 2).
b)y =
- Tap xac dinh: x € R

x
x2+1

. —x2+41 , g
-Taco: y =) = Osuyrax =—1hodcx =1
- Bang bién thién:
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X —00 -1 1 oo
yr _ + -
1
0 \ >
. .
/
y . /
" _1 e 4 ()

Vay ham s6 dong bién trén khoang (—1; 1)

Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0; —1) va (1; +00).

1.7

a)y =2x3—9x2+12x—5

- Tap xac dinh: x € R

-Taco:y' =6x2—18x+12;y' =0suyrax = 1 hodcx = 2

- Bang bién thién:

Ham sd dat cuc dai tai: x = 1 va Yep = 0.

Ham s6 dat cuc tiéu tai: x = 2 va yor = —1.

b)y =x*—4x%? +2
- Tap xac dinh: x € R.

-Tacd:y' = 4x3 —8x;y = 0suyrax =2 hoic x = 0 hodc x = /2.

- Bang bién thién:
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— —

7 o —\2 V2 + o

= | D

y - 0 + - 0+

NP

Ham sb dat cuc dai tai: x = 0 va YVep = 2

-

Ham s6 dat cuc ti€u tai: x = —vV2 va yor = —2
Ham s6 dat cyc tiéu tai: x = V2 va yop = —2
0)y = x%—2x+3

Y =4

- Tap xac dinh: R\ {1}

2 oyl
-Taco:y’ =%;Y' =0suyrax =1—+2hoicx =1++/2.
- Bang bién thién:
x —r 1-v2 1 1++2 ot
Vv + 0 = = 0 +
y _:\[5 +a0 +00

Ham sb dat cuc dai taix = 1 — V2 va Yep = —2+/2.
Ham sb dat cuc tiéu tai x = 1 + V2 va yop = 2V2.
d)y = Vax — 2x2

- Tap xac dinh: x € [0; 2]

, 2(1-x)
-Tacoy' = ;Y ' =0suyrax =1
Y \ax—2x2 y y
- Bang bién thién:
X 0 1 2
) + 0 _




Vay ham s6 dat cuc dai tai x = 1 va Yep = V2

Dip 4an phiéu bai tap:

Phan 1: Tric nghiém nhiéu lra chon
Caul Cau 2 Cau3l Cau 4 Caus
D B D A

Phin 2: Tric nghiém ding sai

Cau Caul Cau 2
a) b b
b) S S
c) S S
d) b b

Phan 3 : Tric nghiém tra 10i ngin

Cau 1 Cau 2

0 <1.11)
"3

Budéc 4: Két luan, nhan dinh:

- GV chira bai, chét dap an, tuyén duong cac hoat dong t6t, nhanh va chinh xéac.
[2.1.NCla: HS thyc hién cac twong tac dugc xac dinh rd rang voi cong nghé s6 (1am

bai tap online) trong 16p hoc.]

4. HOAT DONG VAN DUNG
a) Muc tiéu:
- Hoc sinh thyc hién 1am bai tap van dung dé nam viing kién thiec.
b) Noi dung: HS st dung SGK va van dung kién thirc da hoc dé lam bai tap 1.5; 1.6;
1.8; 1.9 (SGK — tr.13+14).
¢) San pham: Két qua thyc hién cac bai tap.
d) T6 chirc thue hién:
Buéc 1: Chuyén giao nhiém vu
-GV yéu cau HS hoat dong hoan thanh bai tap 1.5; 1.6; 1.8; 1.9 (SGK — tr.13+14).
Buwée 2: Thye hién nhi€ém vu
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- HS suy nghi, trao ddi, thao luan thuc hién nhiém vu.

- GV diéu hanh, quan sat, hd tro.

Budc 3: Bao cao, thao luin

- Bai tap: dai dién HS trinh bay két qua, cac HS khac theo ddi, dua y kién.
Goi y dap an:

1.5

N(t)_25t+10
~ t+5

a) Sb dan cua thi trAn vao nam 2000, ta thay ¢ = 0 vao ham $6:

)

N(0) = 25(')(1:0 = 2 (nghin nguoi)

Sb déan cua thi tran vao nam 2015, ta thay t = 15 vao ham sb:

N(15) = 222210 — 19 25 (nghin ngudi)
15+5
b)
% < arrgeN 115
Pao ham: N'(t) = 45y
% Jjm 25H10 _ o
t—>+00 t+5

Pao ham N'(t) > 0véimoit > 0, nghiala s6 dan cua thi trin ludn tang.
G161 han tlinn N(t) = 25, nghia 13 s6 dan cua thi trdn s& khong vuot qua 25 nghin
nguoi.

1.6

Do Hinh 1.13 14 d6 thi cia ham s6 y = f'(x).

Suy ra f'(x) = 0 tai x = 0 hoac x = 2 hodc x = 4 hoac x = 6.
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a) Ham s6 dong bién trén cac khoang (2; 4) va (6; +0) vi ¢ cac khoang nay thi

f'(x) > 0.
b) Bang bién thién:
x —co 0 2 4 6 +oo
() 0 - 0 + 0 - 0 +
\ /1' \\\ //i'
e ey
£ N / AN %
/ \ /
\- ,/ \4 //

Ham sd dat cuc dai tai: x = 4.

Ham sd dat cuc tiéu tai: x = 2 vax = 6.

1.8

a) lim, L@ _ g s i L@

x-»0t x—0 x—-0~ x—0
Ta thay hai gidi han nay khong bang nhau.
Vay ham ) khong c6 dao hamtai x = 0
b)
- Tap xac dinh: R
- Ta thay £(0) = 0, tirc 13 gia tri nho nhat cia ham sé y = f(x) = |x| xay rakhi x = 0
- Ta thdy moi diém h > 0 thi f(x) > 0 véi moi x € (0 — h; 0 + h).
Vay, ham s f(x) = |x| c6 cuc tiéu tai x = 0.

1.9

f®) =

Do d6, doanh s6 ludn ting nhung s& khong vuot qua 5000.

5000
1+5e~t’

—t
22099 - 0 vtva lim f(t) = 5000.

(1+5e7t)2 xX—+00

t=>0suyraf'(t) =

25000e~¢(25e72
(1+5e~b)4

Do f"(t) >0Vte[0;In5) va f"(t) <0Vt >In5, nén f'(t) dat GTLN tai t =

t_
Ta co: £/ (t) = Difr)=0se2=2 ot=h5~16.

In5 vamaxf'(¢) = f'(In5) = 2099 _ 312,5.

(1+0)%

Vay sau khi phat hanh san pham khoang 1,6 nam thi téc d6 ban hang 16n nhét.
Budéc 4: Két luan, nhan dinh
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- GV nhan xét, danh gia, dua ra dap an dung, chil y cac 10i sai ctia hoc sinh hay mac

phai.

* HUONG DAN VE NHA
- Ghi nhé kién thtc trong bai.
- Hoan thanh céc bai tap trong SBT

- Chuan bi bai méi: “Gia tri l6n nhat va gia tri nhoé nhat cia ham so”.
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Truwong: THPT D6 Diing Tuyén
Giao vién: Huynh Van Toan
T6: Toan — Tin
BAI 2. GIA TRI LON NHAT VA GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO
(3 tiét — Tiét PPCT: 7 - 9)
I. MUC TIEU
1. Kién thirc
Hoc xong bai ndy, HS dat cic yéu cau sau:
- Nhan biét dugc gia tri 1on nhat, gia tri nho nhét ciia ham sb trén mot tap xac dinh
cho trudce.
- Xac dinh gia tri 16n nhat, gia tri nho nhét ctia ham s6 bang dao ham trong nhimg
truong hop don gian.
2. Nang luc
Nang lwc chung:
- Nang luc tu chu va tu hoc trong tim to1 kham pha.
- Nang lyc giao tiép va hop tac trong trinh bay, thao luan va 1am viéc nhom.
- Nang lyc giai quyét van dé va sang tao trong thuc hanh, van dyng.
Nang lyc riéng:
- Nang lyc tu duy va l1ap ludn toan hoc: So sanh, phan tich dir li€u, phan tich, lap
luan dé giai thich dugc khai niém: Gia tri 16n nhét, gia tri nhd nhat ctia ham sd.
- M5 hinh hoa toan hoc: M6 ta cac dit kién bai toan thuc té, giai quyét bai toan lién
quan dén gia tri 10n nhat, gia tri nho nhat ciia ham sé.
- Nang luc giai quyét vin dé toan hoc: Lap dugc bang bién thién, xét duge tinh
ddng bién, nghich bién, xac dinh gia tri 10n nhét, gia tri nho nhat ciia ham sb.
- Nang lyc giao tiép toan hoc: Poc, hiéu thong tin todn hoc, doc duoc dd thi.
- Nang lyc st dung cong cy, phuong ti€n hoc todn: St dung dugc may tinh cAm
tay.

Nang lwc so:

33



1.1.NC1b: Ap dung duoc ki thuat tim kiém dé lay duoc dit liéu, thong tin va ndi
dung trong méi trudng so.
- 2.1.NCla: Sir dung dugc nhiéu cong nghé sd dé tuong tac.
- 5.2.NCl1b: Ap dung dugc cac cong cu sd khac nhau va cac giai phap cong nghé
c6 thé co dé giai quyét van dé.
- 6.2.NCla: Lya chon va stir dung duoc cac cong cu Al phu hop dé nang cao hiéu
sudt va giai quyét cac van dé phuc tap.
3. Pham chat
- Co6y thuc hoc tap, y thirc tim to1, kham pha va sang tao, c6 y thirc lam viéc nhom,
t6n trong ¥ kién cac thanh vién khi hop tac.
- Cham chi tich cuc xay dung bai, c6 trach nhiém, chi dong chiém linh kién thirc
theo sy huéng dan ciia GV.
II. THIET BI DAY HOC VA HQC LIEU
- GV:KHBD, SGK, SBT Toan 12, bai trinh chiéu (Slide), phong thuc hanh may
tinh két ndi Internet, may chiéu, video Al tao béng cong cu Al duoc dung dé khoi
dong bai hoc, bd cau hoi tric nghiém trén ph?m mém Quizizz.
- HS: SGK, SBT Toan 12 — Két ndi tri thtc, v ghi.
I11. TIEN TRINH DAY HQC
1. HOAT PONG KHOI PONG
a) Muc tiéu:
- Tao hing thu, thu hut HS tim hiéu noi dung bai hoc.
b) Ndi dung: HS doc tinh hudng mé dau, suy nghi tra 161 cau hoi.
¢) San phlem: HS dua ra dugc nhan dinh ban dau vé cau hoi mé dau.
d) T6 chirc thue hién:
Buwéc 1: Chuyén giao nhiém vu:
- GV yéu cau xem video Al duoc thiét ké dé phuc vu bai day va tra 16 cAu hoi xuat hién
trong video do.
- GV yéu cau HS doc tinh hudng mo dau:
T mot tAm bia carton hinh vudng c6 do dai bang 60 cm, ngudi ta cit bon hinh vudng
bang nhau & bdn goc rdi gap thanh mot chiée hop co dang hinh hop chir nhat khéng co
34



nap (H.1.14). Tinh canh cua cac hinh vudng bi cit sao cho thé tich cta chiéc hop 13 16n

nhét.

-

% )

ey

SN :

NN

th\\.\‘;l_ !
5

Budce 2: Thue hién nhiém vu:

- HS xem video va suy nghi cau tra 101.

- HS quan sét va chu ¥ lang nghe, thao luan nhom ddi hoan thanh yéu cau.

Budce 3: Bao céo, thio luin:

- GV goi mét s6 HS tra 16, HS khéac nhan xét, bd sung.

Budéc 4: Két luan, nhén dinh:

- GV nhan xét, danh gia va két luan.

[6.2.NCla: HS st dung céng cu Al hodc san pham sb do GV cung cip dé tiép nhan
thong tin, trd 101 cau hoi don gian.

2.1.NCla: HS thuc hién cac twong tac co ban voi hoc li€u sb (xem video, tra 101 cau hoi
trén moi trudng sd).

1.1.NCla: HS tiép can, khai thac dugc thong tin tir ngudn hoc liéu sé duédi sy huéng
dan ctia GV.]

- GV danh gia két qua ctia HS, trén co s¢ d6 dan dat HS vao bai hoc moi: “Chiéc hop
trén c6 thé tich 16n nhét 1a bao nhidu? Tinh bang cach nio thi ching ta s& ciing nhau tim
hiéu bai ngdy hom nay: Gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat caa ham sb. Trong cudc song,
chung ta con gip rat nhidu bai toan khac lién quan dén gia tri 10n nhét, gia tri nho nhat,
vi du nhu tdc dd tang trudng cua mat vat,...”.

Bai méi: Gia tri lon nhat va gia tri nhé nhat ctia ham so.
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2. HINH THANH KIEN THUC MOI

Hoat dong 1: Dinh nghia

a) Muc tiéu: Nhan biét khai niém gié tri I6n nhat, gia tri nho nhat cua ham so.

b) Noi dung: HS doc SGK, nghe giang, thuc hién cac nhi€ém vu dugc giao, suy nghi tra

101 cau hoi, thuc hién cac HP1; Luyén tap 1 va giai thich cac Vi du.

¢) San phflm: HS hinh thanh duogc kién thirc bai hoc, cau tra 1oi ctia HS cho cac cau

hoi. HS trinh bay duoc khai niém gia tri 16n nhat, gia tri nhé nhat ctia ham so.

d) T6 chirc thue hién:

HOAT pONG CUA GV VA HS SAN PHAM DY KIEN NLS
Buéc 1: Chuyén giao nhiém vu: | 1. Pinh nghia - 5.2.NCi1b:
GV st dung phan mém GeoGebra vé | HP1 HS biét cach
d6 thi ham s6 y = f(x) = x? — 2x A su dung
véi x € [0;3] cho HS quan sat va i (RS : phdan mém
thao luan véi ban cung ban dé tra loi g l dé vé do thi.
cau héi trong HP1. ! - 2.1.NCia:
Cho ham s6 y = f(x) = x% — 2x vdi Tuwong tac
x € [0; 3], ¢6 d6 thi nhw Hinh 1.15. % | ) 3 ; tryc tiép vai
a) Gid trj lon nhét M cia ham sé i do thi thong
trén dogn [0;3] la bao nhiéu? Tim x,, Hinh 1.15 qua  phan

mém.

sao cho f(x,) = M.

b) Gié tri nhé nhét m cua ham sé
trén dogn [0; 3] la bao nhiéu? Tim x,,
sao cho f(x,) = m.

+ GV ¢6 thé dat cau hoi cho HS:

Tir do thi cua ham sé, hdy xét xem
gid trj cda ham sé chay trong dogn

nao?

a) Gia trj lon nhat M = 3 tai x, = 3.

b) Gié trinhé nhatm = —1 tai x, =

1.
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+ GV chi dinh 2 HS ding tai chd
trinh bay cau tra loi a) va b).

+ GV nhén xét va chinh xac héa cau
tra loi.

- GV goi m& dé HS cé thé néu duoc
khai niém GTLN, GTNN cda ham sé.
- GV trinh chiéu néi dung Khung

kién thire va néu chia y cho HS.

binh nghia

Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén tap
D.

+ S6 M dugc goi la gia tri 1én nhat cda
ham s6 y = f(x) trén tap D néu f(x) <
M véi moi x € D va tén tai x, € D sao
cho f(x,) = M.

Ki hiéu: M = r}rcleanf(x) hodc M =

max f(x).

+ S6 m duogc goi la gia tri nhé nhat cda
ham s6 y = f(x) trén tép D néu f(x) =
m véi moi x € D va tén tai x, € D sao
cho f(x,) = m.

Ki hiéum = milr)l f(x) hodcm =
XE

mDin f(x).

Chuy

+ Ta quy wdc rang khi néi gia tri 1én
nhat va gid tri nhé nhat cda ham s6 f(x)
(ma khéng néi “trén tap D”) thi ta hiéu
d6 1a gia tri 16n nhat hay gid tri nhé nhat
cda f(x) trén tap xac dinh cua ham sé.
+ D& tim gia tri 1én nhat va gia tri nho

nhat cta ham so6 trén tap D, ta thuong
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- GV cho HS quan st va nghién ctu

Vidu 1.

Tim gid tri lon nhét va gid tri nhé

nhét cia ham s6 y=f(x)=

V1—x2,

-GV dan dit HS : “O'lop dwdi, ching

ta thuwong tim GTLN, GTNN cua

ham sé theo nhig cdach nao?”

Cach 1:

e Gidtrjcda ham sé f(x) chay trén
doan nao?

e Dua vdo dinh nghia dé két luén
GTLN va GTNN cda ham sé.

Céch 2: Ngoai cdch tinh bang dinh

nghia, chung ta con cé thé s dung

dao ham dé tim GTLN, GTNN.

+ GV yéu cau HS lap bang bién thién

va duya vao bang bién thién dé tim

GTNN, GTLN.

+ GV chi dinh 2 HS trinh bay lai 2

cach thye hién bai toan.

- GV luvu y HS céach viét ki hiéu

GTLN, GTNN.

- GV cho HS quan sét va nghién ctu

Vidu 2.

1ap bang bién thién cta ham sé trén tap

D dé két luan.

Vidu 1: SGK-tr.16
Huéng dan giai: SGK - tr.16.

Viduy 2: SGK - tr.16
Huéng dan giai: SGK - tr.16.
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Tim gia tri lon nhéat va gid tri nhé
nhdat (néu cé) cia ham sé y = x —
2 — i trén khodng (0; +0).

+ GV huéng dan HS lam:

e Lip bdng bién thién dé tim
GTLN, GTNN.

e GTNN cia ham sé bdang bao
nhiéu?

e Ham s6 ¢6 GTLN khéng?

+ GV chi dinh 2 HS trinh bay lai 2

cach thue hién bai toan.

- GV cho HS quan sat va nghién ctru

Vidu 3.

Giadt bai todn trong tinh huéng mé

dau.

+ GV huéng dan HS giai tinh huéng

mao dau:

e P& tinh duwoc thé tich cia chiéc
hép thi ching ta cén phdi biét
nhing gi?

e Gol x la d6 dai canh cda cde hinh
vuéng nhé dwoc cit & bén géc
cua tédm bia. Khi dé, céng thirc
tinh thé tich la gi?

e Ldap béng bién thién.

e GTLN cua chiéc hép bang bao

nhiéu?

Vidu 3: SGK - tr.17
Huéng dan gidi: SGK - tr.17.

Luyén tap 1
a) Tap xéc dinh cda ham sé 1a [0; 2].
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+ GV chi dinh 1 HS trinh bay lai cach
thye hién bai toan.

- GV cho HS th3o luan theo ban,
thyc hién Luyén tap 1.

Tim gia tri lon nhéat va gid tri nhé
nhét (néu cé) cua cdc ham sé sau:
a)y =V2x — x2;

b) y=—x+ ﬁ trén  khodng
(1; +00).

+ GV chi dinh 2 HS 1én bang trinh
bay.

+ GV nhén xét, chét déap an.

Ta co:

, . 2-2x _ 1-x |
24/ 2x—x2 V2x—x2 ’

y

y=0ox=1.
Lap bang bién thién cda ham sé trén

doan [0; 2]:

X 0 1 2
y' + 0 -
/ 1 \
0 0

Tl bang bién thién, ta duoc:
miny = y(0) =y(2) = 0;
maxy = y(1) =1.

r—_ 1 1 L. .
b) y'=-1 —(x_1)2<0 vél mol x €
(1; +00).

Tinh céac gidi han:

1
lim y = lim <—x + —1> = +00;

x-1% x-1%

1
lim y = lim <—1+x_1)=—oo.

X—>+00 X—+00
Lap bang bién thién cia ham s6 trén

khoang (0; +o0):

X 1 +00

I
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Tw bang bién thién, ham s6 khéng cé

GTLN va GTNN trén khoang (1; +0).

Buéc 2: Thue hién nhiém vu:

- HS theo ddi SGK, chu y nghe, tiép
nhan kién thire, hoan thanh céc yéu
cau, thao ludn nhém.

- GV quan sét hé tro.

Buéc 3: Bdo cdo, thao luan:

- HS gio tay phat biéu, 1én bang trinh
bay

- M6t sé HS khac nhan xét, b6 sung
cho ban.

Buéc 4: Két ludn, nhan dinh: GV
téng quat luu y lai kién thire trong
tam va yéu cau HS ghi chép day du

vao vé.

Hoat dong 2: Cach tim gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat cia ham s trén mot
doan
a) Muc tieu: Xac dinh duoc gié tri 1on nhat, gia tri nho nhét cia ham s6 béng dao ham
trong nhiing trudng hop don gian.
b) N¢i dung: HS doc SGK dé tim hiéu ndi dung kién thuc theo yéu cau cia GV, chii y
nghe giang, thyc hién caic HD2; Luyén tap 2; Van dung va doc hiéu vi du.

41




¢) San phﬁm: HS hinh thanh duoc kién thic bai hoc, ciu tra 1oi caa HS cho cac cau

hoi. HS trinh bay dugc cach tim gi tri 1on nhat va gia tri nho nhat ctia ham sb trén mot

doan.
d) T6 chirc thue hién:

HOAT DONG CUA GV VA HS SAN PHAM DY KIEN NLS
Buéce 1: Chuyén giao nhiém vu: | 2. Cach tim gia trilén nhat va gia trj | - 5.2.NCib:
- GV st dyng phan mém vé d6 thj | nhé nhat cia ham sé trén mét doan. | HS biét cach
ctahamsdy = f(x) = x3—2x? + 1| Hb2 st dung
trén doan [—1; 2] va cho HS doc yéu phdn mém
cau cia Hb2: dé vé do thi.
Xéthamséy = f(x) = x3 — 2x% + - 2.1.NCia:
1 trén dogn [—1; 2] v&i dd thi nhv Tuwong tac
Hinh 1.16. tryc tiép voi

3 d6 thi thong
21 qua phan
_________ . mém
770 l X
{2
Hinh 1.16
a) Ta co:

a) Tim gid trj [én nhét va gid trji nhé
nhdt cua ham sé trén doagn [—1; 2].
b) Tim dao ham f'(x) va tim cdc
diém x € (—1;2) ma f'(x) = 0.

c¢) Tim gid trj cia ham sé tai hai déu
mut cua doan [—1; 2] va tai cde diém

x dé tim & cdu b. So sénh s6 nhé nhét

[rpfg]f(x) =f0)=1(2) =1,
min f(x) = f(=1)=-2

b) Ta cé:
f'(x) =3x2—4x =0 x = 0hosc

4
X =
3

¢) Ta cé:
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trong cdc gid trj nay vot [mli_rzl] f(x),

sé lom nhdét trong cdc gid tri nay vdi

max f(x).

[-1;2]

+ GV cho HS hoat déng céd nhan
trong 5 phut, sau d6 chon mét HS
phat biéu

+ HS 1dng nghe, nhan xét y kién clta
ban.

+ GV nhén xét va chét dép an.

- GV goi ma cach cho HS céac budc
tim GTLN, GTNN cda ham sé.

+ HS suy nghi va néu duoc cac buéce
tim GTLN, GTNN cuta ham sé.

+ GV trinh chiéu néi dung kién thic.

f(1D)=-2f2)=1f(0) =1,
)=

Ta thay:

max f(x) = £(0) = f(2) = 1,

min f(x) = f(=1)=-2.

Ghi nh¢é

Gia st y = f(x) la ham s6 lién tyc trén
[a; b] va ¢6 dao ham trén (a; b), c6 thé
trir ra tai mot sé hiru han diém ma tai dé
ham s6 khéng ¢6 dao ham. Gia s chi céd
hiru han diém trong doan [a; b] ma dao
ham f’(x) bang o.

Cac budc tim gia trj 1én nhat, gia tri nho
nhat cia ham s6 f(x) trén doan [a; b]:
1. Tim cédc diém x;, x5, ..., x,, € (a; b), tai
d6 f'(x) bang o ho3c khéng ton tai.

2. Tinh f(x1), f(x2), ..., f(xp), f (@) va
f (D).
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- GV cho HS quan st va nghién ctu
Vidu 4.

Tim gid tri lon nhét va gid tri nhé
nhét cida ham sé6 y = x* — 4x? + 3
trén doagn [0; 4].

+ GV chi dinh 1 HS trinh bay lai cach
thye hién bai toan.

- GV cho HS quan sat va nghién ciru
Vidu 5.

Tim gid trj lon nhét va gid trj nhé
nhdét cia ham sé y = sinx + cosx
trén doagn [0; 2m].

+ GV yéu cau HS nhac lai kién thire
cli: Dao ham cla céc ham s6 lugng
giac.

+ GV chi dinh 2 HS trinh bay lai cach
thue hién bai todn.

- GV cho HS th3o luan theo ban,
thyc hién Luyén tap 2.

Tim gid trij lon nhét va gid tri nhé
nhét cua cdc ham sé sau:

a) y=2x>-3x2+5x+2 trén
doan [0; 2];

b)y =(x+ 1)e * trén dogn [—1; 1].

3. Tim sé 1én nhat M va sé nhd nhat m

trong céc sé trén. Ta cé:

M = s fim = g G
Vidu 4: SGK -tr.18
Huéng dan giai: SGK - tr.18.

Vidu 5: SGK - tr.18
Huéng dan giai: SGK - tr.18.

Luyén tap 2
a)Taco:y =6x?—6x+5>0vdi
moi gia trj cta x. Ta cé:

y(0) = 2;y(2) = 16.

Do dé:
gy =YB =16
iy = y(0) = 2.
b) Ta cé:
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+ GV yéu cau HS nhéc lai céng thae
dao ham cda tich va dao ham cua e*.
+ GV chi dinh 2 HS 1én bang trinh
bay.

+ GV nhéan xét, stra bai.

- GV cho HS th3o luidn theo ban,
thyc hién Van dung.

Gia st sy ldy lan cia mét logi virus
& mét dia phwong cé thé dugc mé
hinh héa béng ham s6 N(t) = —t3 +
12t2,0 <t <12, trong dé N la sé
nguodi bj nhiém bénh (tinh bang
tram nguoi va t la thot gian (tudén).
a) Héy wéc tinh sé nguoi téi da bij
nhiém bénh & dia truwong do.

b) bao ham N’(t) biéu thj téc dé lay
lan cda virus (con goi la téc dé
truyén bénh). Héi virus sé ldy lan
nhanh nhét khi nao?

+ GV huéng ddn HS 1am Van dung.
a) bé bai yéu cau tinh sé nguot téi
da bj nhiém bénh nghia la gi?

b) Viéc tim thoi diém virus ldy lan

nhanh nhéat cé lién quan gi téi

!

y'=—xe™¥y'=0 ©x=0.
y(0) =Ly(=1) =0;y(1) = 2e".
Do do:

max _y = y(0) = 1;

x€[-1;1]

LAn Y = y(=1) = 0.
Van dung
a) Ta can tim GTLN cda N(t).
Ta co:
N'(t) = —3x? + 24t = —3(t — 8);
N'(t) =0 ©t=0hoict = 8.

Ta co:
N(0) = 0; N(8) = 256;
N(12) = 0.

Do d6 s ngudi t6i da bi nhiém 13 256
nguoi.

b) Ta can tim t dé N'(t) 16n nhat.

Ta cé:

N'"(t) = —6t + 24 = —6(t — 4);
N'(t) =0 ot =4.

Ta co:
N'(0) =0,N'(4) = 48;
N'(12) = —144.

Do dé virus ldy lan nhanh nhat & tuan

tha 4.
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GTLN, GTNN cda ham sé N'(t)
khéng?

+ GV chi dinh 2 HS 1én bang trinh
bay.

+ GV nhéan xét, stra bai.

Buéc 2: Thue hién nhiém vu:

- HS theo dai SGK, chu y nghe, tiép
nhan kién thire, suy nghi tra 1oi cau
héi, hoan thanh cac yéu cau.

- GV: quan sat va trg giup HS.
Buéc 3: Bdo cdo, thao luan:

- HS gio tay phat biéu, 1én bang trinh
bay

- M6t s6 HS khac nhan xét, b6 sung
cho ban.

Buéc 4: Két ludn, nhan dinh: GV
téng quat luu y lai kién thire trong
tam va yéu cau HS ghi chép day du

vao vé.

3. HOAT DPONG LUYEN TAP

a) Muc tiéu: Hoc sinh cung cd lai kién thirc d3 hoc.

b) Noi dung: HS van dung céac kién thtrc ctia bai hoc 1am bai tap 1.10; 1.11; 1.12 (SGK
—tr.19).

¢) San pham hoc tip: Cau tra 16i ctia HS.

d) T6 chirc thue hién:

Buwéc 1: Chuyén giao nhiém vu:

- GV t6 chtrc cho HS hoat dong thuc hién bai tap 1.10; 1.11; 1.12 (SGK — tr.19).

- GV 6 chuc tro choi tric nghiém nhanh trén Quizizz dé cung c¢d toan bai.
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- GV cung cip ma QR hoic duong Links (Google Forms/Live Worksheets) cho HS 1am
phiéu bai tap.

PHIEU BAI TAP TOAN 12
BAI 2: GIA TRI LON NHAT VA GIA TR| NHO NHAT CUA HAM SO
Phian 1 : Tric nghiém nhiéu lya chon

Cau 1: GTLN ctaham s6 y = x3 — 5x2 + 7x — 8 trén doan [—1; 3] 13

A. 5. B. o.

C. 4. D. 10.

Cau 2: GTNN cla ham s6 y = x* — 2x3 + 3x% — 4x + 5 trén [0; 2] 1a
A. 3. B. 5.

C.7. D.o.

Ciu 3: Homséy = % — xz—z dat GTLN trén [1; 5] tai x bang

A. 4. B. 1.
C.5. D. 2.
Cau 4: Cho ham s6 y = f(x) cé bang bién thién nhv sau:

T DO 1 0 1 +00
Y —~ 0 + 0 — 0 n

N N

GTNN ctahamséy = f(x) la

A —1. B. 1.

C.0. D. 3.

Cau 5: Gia tri I6n nhat cia ham sé y = f(x) trén [—1; 4] 1a

47



A. [@%yzo. B. [rpla:lﬁy=1.

C. [Izlf}f]y:& D. [rzlla;lﬁyzél.

Cau1: Chohamséy =vx + 2+ V2 —x.

a) GTLN cta ham s6 trén [—2; 2] 13 2V/2.

b) GTNN cta ham sé trén [—2; 2] 13 2.

¢) Téng GTLN va GTNN ctia ham s6 trén [—1;1]1a 1 ++/3 + 2v/2.
d) Hiéu GTLN va GTNN cda ham s trén [—1;1] 13 2v2 — V3 — 1.

Céau 2: Cho ham s6 y = sinx + cos x.

a) GTNN cua ham sé trén [0; g] la 1.

b) GTLN cta ham sé trén [0; g] la 2.

1+/3
o

¢) GTLN cua ham sé trén [0; %] Ia
d) GTNN cua ham sé trén E ; g] Ia 1.

Phan 3: Tric nghiém tra l&i ngin
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Céau 1: Goi M, m lan lwot 1a gid tri 1én nhat, gia tri nhé nhat cda ham s6

flx) = 3;%31 trén doan [0; 2]. Tinh gia tri cta 3M + m.

Cau 2: Mot tam bia hinh chir nhat cé chiéu réng 20 cm va chiéu dai la 50 cm.
Ngudi ta cit & bén gée hinh vudng ¢é canh x (cm) véi 5 < x < 10 va gap lai
dé tao thanh chiéc hép c¢6 dang hinh hép chir nhat. Tim x dé thé tich chiéc
hép 1a 16n nhat.

Budc 2: Thuc hién nhiém vu:

- HS quan sat va chu ¥ lang nghe, thao luan nhom, hoan thanh céc bai tip GV yéu cau.
- GV quan sat va ho trg.

Budce 3: Bao céo, thio luin:

- M&i bai tdp GV moi HS trinh bay. Cac HS khac chu y chita bai, theo ddi nhan xét bai
trén bang.

Dap an bai tap:

1.10

a) Tap xac dinh cua ham s6 1a R.
Tacoy' =-2x+4,y' =0 ©x =2.

Lap bang bién thién ctia ham so:

X —00 2 +0oo
Yy + 0 -
7

Tir bang bién thién, ta c6:

Ham s6 ¢6 GTLN 1a 7 tai x = 2. Ham s6 khong ¢ GTNN trén R.
b) T4p xéac dinh cua ham sb 1a R.

Tacd:y' =3x%2—4x;y' =0 © x = 0 hodc x =§.

Lap bang bién thién ctia ham so:

X —00 0

|
+
8
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27

Tir bang bién thién, ta c6:

. 4 5
miny=y(3)=-3
Ham s6 khong c6 GTLN trén [0; +00).

¢) Tap xé4c dinh ctia ham s6 1a: R\{1}.

Ta co: y' = (2x—2)(x;::)(;cz—zx+3) = X(Z;_Zf)_zl;y’ =0 x=1-v2 hoic x=1+
V2.
Lap bang bién thién ctia ham sd:
X | —oo0 1-+2 1 1++2 +o0
y + 0 - - 0 +

—2+/2

N N

Ti bang bién thién, ta co: (Hn) y = y(l + \/E) = 2+/2. Ham s6 khong c¢6 GTNN trén

(1; +0).
d) Tap xac dinh cia ham sé 1a [0; 2].
Ta co:
4 —4x 2—2x
Y T Vax—ax? Vax—axt

Lap bang bién thién ctia ham so:

"'=0 &x=1.

X 0 1 2
/ L |

[ 1
y /v\/E

~_ o«



0 0
Tir bang bién thién, ta c6:
Ham sb dat GTLN 1a V2 tai x = 1.
Ham sb dat GTNN 12 0 tai x = 0 hodc x = 2.
1.11
a) Tap xac dinh caa ham s6 1a R.
Taco:y' =4x3 —4x;y' =0 © x = 0hodc x = +1.
Lap bang bién thién ciia ham s6:
X —0 -1 0 1 +oo
y' — 0 + 0 — 0 +
y

NN

Tir bang bién thién, ta co:
Ham s6 dat GTNN 14 2 tai x = +1.
Ham s khong ¢6 GTLN trén R.

b) Tap x4c dinh cia ham s6 1a R.

Taco:y' =e”

Y—xe™y =0 ©ox=1.

Lap bang bién thién ctia ham so:

X —00 1 +o0
y + 0 —

1

e

: T~

Tir bang bién thién, ta c6:

Ham sé dat GTLN la i tai x = 1.

Ham s6 khong c¢6 GTNN trén R.

¢) Tap xac dinh ctia ham s6 1a (0; +o0).
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Tac():y’=lnx+1;y'=0<:)lnx=—1(:>x=§.

Lap bang bién thién cia ham s6 trén (0; +0).

X 0 é +o00

y' - 0 +

+ o0 +oo

e

. ) e . . . _ 1 _ l
Tt bang bién thién, ta dugc: (glJrlor})) y=y ( ) = —-

e e
Ham s khong ¢6 GTLN trén khoang (0; +0).

d) Tap xac dinh ham s6 1a [1; 3].
1 _ 1 .
2Vx—1  2v3=x’

Ta co: y(1) = V2;¥(2) = 2;¥(3) = V2.
Do do: IE%%)](y =y(2) = 2; r[r11;13r]1y =y(1) =y(3) = V2.

Taco:y' = y=0x=2.

1.12

a)

Taco:y' =6x2—6;y' =0 & x = +1.

Khid6: y(—1) =7,y(1) = -1;y(2) = 7.

Vay max y = y(—1) =y(2)=7; min y = y(1) =-1.

b)Taco:y' =4x3 —6x;9' =0 (:)x=0;x=\/§hoécx=—\/§(Loai).

Khi d6, y(0) = 2;y<\E> = —=¥(3) = 56.

A _ — E6 minv = 3= 12
Vay maxy = y(3) = 56; min y y(ﬁ) "
c)Taco:y' =1—2cos2x;y' =0 ©«x =5?nhoacx =%.

Khi d6, y(0) =O;y(g) =%—§;y(5§) =5£+§;y(n) = T.
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Vaymasy =y (7) =+ S miny =y (5) =5 -3
d)Taco:y =(x2+x—1e%y =0 ©ox = _1;6 hodc x = _1;/§ (loai).
Khi 4, y(0) = y(1) = 0;y (Z2%) ~ —0,44.
Vay maxy = y(0) = y(1) = 0; miny =y (_tﬁ) ~ —0,44.
Pap an phiéu bai tap:
Phén 1 : Tric nghiém nhiéu lya chon
Cau 1 Cau 2 Cau 3 Cau 4 Cau 5
A A A C D

Phan 2: Tric nghiém ding sai

Cau Cau 1 Cau 2

a) b b

b) S S

c) b b

d) S b
Phin 3 : Tric nghiém tra 1oi ngin

Cau 1 Cau 2
-2 2000 cm?

Buéc 4: Két luan, nhan dinh:
- GV chita bai, chét dap an, tuyén duong cac hoat dong tdt, nhanh va chinh xac.
[2.1.NCla: HS thyc hién cac tuong tdc dugc xac dinh 10 rang voi cong nghé ) (lam

bai tap online) trong 16p hoc.]

4. HOAT PONG VAN DUNG

a) Muc tiéu:

- Hoc sinh thyc hién 1am bai tap van dung dé nam viing kién thic.

b) N§i dung: HS st dung SGK va van dung kién thirc d3 hoc dé lam bai tap 1.13; 1.14;
1.15 (SGK — tr.19).
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¢) San pham: Két qua thyc hién cac bai tap.

d) T6 chirc thue hién:

Buwéc 1: Chuyén giao nhiém vu

- GV yéu cau HS hoat dong hoan thanh bai tap 1.13; 1.14; 1.15 (SGK — tr.19).
Buéc 2: Thue hién nhiém vu

- HS suy nghi, trao doi, thao luan thyc hién nhiém vu.

- GV diéu hanh, quan sat, hd tro.

Budc 3: Bao cao, thao luian

- Bai tap: dai dién HS trinh bay két qua, cac HS khac theo ddi, dua y kién.
Goiy dap an:

1.13.

Goi do dai cia mot canh HCN 1a x (cm). Khi d6, canh con lai ¢c6 do daila 12 — x (cm).
Tacd:S =x(12 —x) = 12x — x?;

Xét ham s6 § = 12x — x?2 trén doan [0; 12]

§S'=12-2x;S'"=0x =6.

Khi d6, S(0) = S(12) = 0; S(6) = 36.

Vay HCN c¢o6 di¢n tich 16n nhét khi c6 canh béng 6 cm.

1.14

Goi chiéu cao ciia chiéc hop 1a h (cm), canh ciia mat day 13 x (cm).

\ , a2
Dién tich bé mit ciia chiéc hop 1a 4xh + x2 = 108, khid6 h = ~22 0 < x < V108.

ax

Thé tich ctia chiéc hp 1a V = x2h = =x(108 — x?) = —=x> + 27x.
Xétham s6 V = —=x3 + 27x trén (0;V108).
V'=—2x24+27;V' =0 & x = 6 hojic x = —6 (Loai)

Véix = 6 cm, h = 3 cm thi thé tich cta chiéc hop 14 16n nhat.
1.15.

Goi R 1a ban kinh cua hinh truy. Téng chi phi vat liéu dé san xuat mot binh 1a:

2000
R

S = 2mR?.1,2 +272.0,75 = 2,4m. R? + === (nghin dong).

Xétham sb S = 2,4m. R? + =2 trén khoang (0; +o0)
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1500

3 /1500
0.5 =0 R ="
R 4,81

Chi phi vat liéu san xut nho nhat khi R = ° /%

S' = 4,8nR —

Buéc 4: Két luan, nhin dinh
- GV nhan xét, danh gia, dua ra dap an ding, chii y cac 15i sai ctia hoc sinh hay mic

phai.

* HUONG DAN VE NHA
- Ghi nh¢ kién thirc trong bai.
- Hoan thanh cac bai tip trong SBT

- Chuan bi bai méi: “Dwong tiém can cia do thi ham so”.
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Truwong: THPT D6 Piing Tuyén
Giao vién: Huynh Van Toan
Té: Toan — Tin
BAI 3. PUONG TIEM CAN CUA PO THI HAM SO

(4 tiét — Tiét PPCT: 10 - 13)
I. MUC TIEU
1. Kién thirc
Hoc xong bai ndy, HS dat cic yéu cau sau:

- Nhan biét duoc hinh anh hinh hoc cua duong tiém cin ngang, duong tiém can
dtmg, duong ti€ém can xién cua dd thi ham sb.

2. Nang luc
Nang lwc chung:

- Nang luc tu chu va tu hoc trong tim to1 kham pha.

- Ning luc giao tiép va hop tac trong trinh bay, thao luan va lam viéc nhom.

- Ning luc giai quyét van dé va sang tao trong thuc hanh, van dung.

Nang lyc riéng:

- Nang lyc tu duy va l1ap luadn toan hoc: So sanh, phan tich dir li€u, phan tich, lap
luan dé gidi thich dugc khai niém: Puong tiém can ngang, dudng tiém can ding,
duodng tiém can xién cua dd thi ham sb.

- Nang luc giai quyét van dé toan hoc: mé ta cac dir kién bai toan thuc té, giai
quyét bai toan lién quan dén duong tiém can ciia ham sb.

- Nang luc giao tiép toan hoc: Poc, hiéu thong tin toan hoc, doc dugc dd thi.

- Nang luc st dung cong cu, phuong ti€n hoc toan: St dung dugc may tinh cAm
tay.

Ning lyc s6:

- 1.1.NC1b: Ap dung duogc k¥ thuat tim kiém dé 14y duoc dit liéu, thong tin va ndi

dung trong méi trudng so.

- 2.1.NCla: Sir dung duoc nhiéu cong nghé sb dé tuong tac.
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- 5.2.NCl1b: Ap dung dugc cac cong cu sd khac nhau va cac giai phap cong nghé
c6 thé co dé giai quyét van dé.
- 6.2.NCla: Lya chon va stir dung duoc cac cong cu Al phu hop dé nang cao hiéu
sudt va giai quyét cac van dé phuc tap.
3. Pham chat
- Co6y thue hoc tap, y thirc tim to1, kham pha va sang tao, c6 y thirc 1am viéc nhom,
t6n trong ¥ kién cac thanh vién khi hop tac.
- Cham chi tich cuc xay dung bai, c6 trach nhiém, chi dong chiém linh kién thirc
theo su huéng dan cua GV.
II. THIET BI DAY HQC VA HQC LIEU
- GV:KHBD, SGK, SBT Toan 12, bai trinh chiéu (Slide), phong thyc hanh may
tinh két ndi Internet, may chiéu, video Al tao béng cong cu Al duoc dung dé khoi
dong bai hoc, bd cau hoi tric nghiém trén phﬁn mém Quizizz.
- HS: SGK, SBT Toan 12 — Két ndi tri thc, v ghi.
III. TIEN TRINH DAY HQC
1. HOAT PONG KHOI PONG
a) Muc tiéu:
- Tao hing thu, thu hut HS tim hiéu noi dung bai hoc.
b) Ndi dung: HS doc tinh hudng mé dau, suy nghi tra 161 cau hoi.
¢) San phlem: HS dua ra dugc nhan dinh ban dau vé cau hoi mé dau.
d) To chirc thye hién:
Buéc 1: Chuyén giao nhiém vu:
-GV yéu cau xem video Al duoc thiét ké dé phuc vu bai day va tra 161 cau hoi xuét hién
trong video do.
- GV yéu cau HS doc tinh hudng mo dau:
Gia sir khoi luong con lai ciia mot chat phong xa (gam) sau t ngay phan ra dugc cho
boi ham s6 m(t) = 15.e7%%12t Khoi lwong m(t) thay d6i ra sao khi

t — +00? Diéu nay thé hién trén Hinh 1.18 nhu thé nao?
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y A

- y =m(l)

~Y

Budc 2: Thuc hién nhiém vu:

- HS xem video va suy nghi cau tra 101.

- HS quan sat va chu ¥ lang nghe, thao luan nhom ddi hoan thanh yéu cau.

Budce 3: Bao cdo, thio luin:

- GV goi mot s6 HS tra 16i, HS khéac nhan xét, bd sung.

Buéc 4: Két luan, nhan dinh:

- GV nhan xét, danh gia va két luan.

[6.2.NCla: HS st dung cong cu Al hodc san pham s6 do GV cung cép dé tiép nhan
thong tin, trd 161 cau hoi don gian.

2.1.NCla: HS thuc hién cac tuong tac co ban vdi hoc liéu sb (xem video, tra 101 cau hoéi
trén moi trudng sd).

1.1.NCla: HS tiép can, khai thac dugc thong tin tir ngué)n hoc liéu s6 duéi su huéng
dan ctia GV.]

- GV danh gia két qua cua HS, trén co s& d6 dan dat HS vao bai hoc méi: “Khi t dan
t6i +00, dd thi ham sb y = m(t) ngay cang tién lai gan truc Ot, luc ndy truc Ot dugc
goi 1 gi so voi do thi ham sd va c6 ¥ nghia nhu thé nao, ta s& ciing nhau tim hiéu bai
hom nay.”.

Bai méi: Pwong tiém cin ciia dd thi ham so.

2. HINH THANH KIEN THUC MOI

Hoat dong 1: Pwong tiém can ngang

a) Muc tiéu: Nhan biét hinh anh hinh hoc cua duong tiém can ngang cua dd thi ham
50..

b) Noi dung: HS doc SGK, nghe gidng, thuc hién cac nhi¢m vy dugc giao, suy nghi tra

161 cau hoi, thyuc hién cdc HD1; Luyén tap 1; Van dung 1 va gidi thich cac Vi du.
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¢) San phﬁm: HS hinh thanh duoc kién thic bai hoc, ciu tra 1oi caa HS cho cac cau

hoi. HS trinh bay duoc cach xac dinh duong tiém can ngang ctia dd thi ham sb.

d) T6 chirc thue hién:

HOAT PONG CUA GV VA HS

SAN PHAM DU KIEN

Buéc 1: Chuyén giao nhiém vu:

- GV trinh chiéu hinh 1.19 cho HS quan
sat va thao luan vdi ban cung ban dé tra
161 cau hoi trong HP1.

2x+1  , 42 .
—— C0 do thi

Cho ham sé y = f(x) =

(C). Véi x>0, xét diem M(x; f(x))
thudc (C). Goi H la hinh chiéu vudng goc
ciia M trén dwong thang y = 2 (H.19).

a) Tinh khoang cach MH.

+ GV nhéc lai cach tinh khoang cach giira
hai diém bang vecto.

b) C6 nhén xét gi vé khodng cach MH —
+0o0?

+ GV chon mot hoc sinh ding tai chd tra
101i.

+ GV nhan xét va chét lai dap an.

- GV gi6i thiéu cho HS vé khai niém
duong tiém can ngang cta do thi ham sb.
- GV chiéu noi dung kién thtc.

- GV gidi thi¢u hinh anh hinh hoc cua

duong tiém can ngang cua do thi ham so6.

1. Dwong tiém can ngang.

HD1

2x+1

a) Ta c6: MH = |f(x) —2| =

~|=

X

2x+1-2x 1
x X
T .1
b) Taco: lim MH = lim -=0
xX—+o X—+o0o X

Vay khi x dan dén +oo thi khoang cach MH
dan dén 0.

Ghi nhé

Puong thing y = y, goi la dudng tiém cin
ngang (goi tat 13 tiém can ngang) cta d6 thi
ham s6 y = f(x) néu

lim
X—+ 00

f(x) = yo hodc lim f(x) =y,
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- GV cho HS quan sat va nghién ctu Vi
du 1.

Tim tiém cdn ngang cua do thi ham so6
y=f)=
+ GV goi mot HS dung tai chd trinh bay

lai cach lam Vidu 1

3x—2
x+1°

+ GV nhan xét va chét dép an.

- GV cho HS quan sat va nghién ctu Vi
du 2.

Tim cdc tiém can ngang cua do thi ham

séy =f(x) = 'xiﬂ.

+ GV c¢6 thé dit cau hoi cho HS:

o Khi duwa mot dai lwong vao trong can
bdc hai, ta can leu y diéu gi?
e V&ix bdt ki, ta dwa vao trong can bdc

hai nhir thé nao?

fL X)

Y

o) X

puong thang y = y, 1a tiém céan ngang

caa do thi (khi x — +w)

=0 4

O

Puong thdng y = y, 1a tiém cén ngang
cua do thi (khi x — —=)
Vidu 1: SGK - tr.21
Huéng dan gidi: SGK — tr.21.

Vidu 2: SGK - tr.21
Huéng dan gidi: SGK — tr.21.
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x =Vx2 (x = 0);

x = —Vx2 (x < 0).
+ GV goi mot HS dung tai chd trinh bay
bai lam.
+ GV nhan xét va chdt dap an.
- GV cho HS lam viéc ¢4 nhan, quan sat
va nghién ctru Luyén tap 1.

Tim tiém cdn ngang cua do thi ham so

y=f)=
+ GV chon mdt HS 1én bang trinh bay.

2x—-1

x—1"

+ HS duoi 16p theo doi, nhan xét.

+ GV tong két.

- GV cho HS quan sat va hoat dong theo
ban Van dung 1.

Gidi bai todn trong tinh huong mé dau.
+ GV chon mot HS dung tai chd trinh bay.

+ GV nhan xét va chdt dap an.

Budc 2: Thue hién nhiém vu:

- HS theo d&i SGK, chu y nghe, tiép nhan
kién thirc, hoan thanh cac yéu cau, thao
luan nhém.

- GV quan sat hd trg.

Buéc 3: Bao cao, thiao luan:

- HS gio tay phat biéu, 1én bang trinh bay
- Mt s6 HS khac nhén xét, bd sung cho

ban.

Luyén tap 1
Ta co:

lim
X—+00

f(x)= lim f(x)=2.
X——00
Vay d6 thi ham s f(x) c6 tiém can ngang la

y =2

Van dung 1

Ta co:
: — 1 —0,012t) —
t1—1>5-noo m(t) tl_l)grr})o(15.e )=0.

D6 thi ciia ham s6 khoi luong m(t) “tiém can”
dén duong thang y = 0, tirc 1a khoi lugng cia
chat phong xa giam dan vé 0 khi thoi gian ting

vO cung.
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Buéc 4: Két ludn, nhan dinh: GV tong
quat luu ¥ lai kién thirc trong tim va yéu

cau HS ghi chép day du vao vo.

Hoat dong 2: Puwdng tiém can ding

a) Muc tiéu: Nhan biét hinh anh hinh hoc cua duodng tiém can ding cua dd thi ham sb.

b) Néi dung: HS doc SGK dé tim hiéu ndi dung kién thuc theo yéu cau cia GV, chii y

nghe giang, thyc hién cdc HD2; Luyén tap 2; Van dung 2 va doc hiéu vi du.

¢) San phz?im: HS hinh thanh dugc kién thac bai hoc, cau tra 101 cia HS cho céc cau

hoi. HS trinh bay dugc cach xac dinh duong tiém can dung cua dd thi ham sd.

d) To6 chirc thye hién:

HOAT PONG CUA GV VA HS

SAN PHAM DU KIEN

Budc 1: Chuyén giao nhiém vu:

- GV trinh chiéu hinh 1.22 va cho HS
doc yéu cau ciia HP2:

Cho ham sé y = f(x) = xle c6 do thi
(C). Véi x > 1, xét diem M(x; f(x))
thuéc (C). Goi H la hinh chiéu vuéng
géc cia M trén dwong thing x =1
(H.1.22)

a) Tinh khoang cach MH.

b) Khi M thay doi trén (C) sao cho
khodng cach MH ddan dén 0, c¢é gi nhdn
X6t vé tung dé ciia diém M?

+ GV goi y: khi MH ddn dén 0 thi x dan
dén diém nao? Tinh gi6i han cua f(x)
tai diém do.

+ GV chon médt hoc sinh dimg tai chd tra

101.

2. Puwong tiém can dirng

HD2:

a)Taco: MH = |x — 1| = x — 1.

b) Khoang cach MH dan dén 0 ttrc 1a x dan dén
1%,

Khi @6 lim f(x) = lim == = +oo

x—1t x—1t x—1
Khi MH dan dén 0 thi tung do ctia diém M dan

dén vo cung.
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+ GV nhan xét va chét lai dap an.

- GV giéi thiéu cho HS vé khai niém
duodng tiém can dung ctua dd thi ham so.
- GV chiéu noi dung kién thtc.

- GV gid1 thiéu hinh anh hinh hoc cua

duodng tiém can ding ctia d6 thi ham so.

- GV cho HS quan sat va nghién ctru Vi
du 3.

Tim tiem can dung cua do thi ham so

3—x

y=f(x)=—

x+2
+ GV yéu cau HS nhdc lai giéi han vo

cyc cua ham phan thuec.

Ghi nh¢

Puong thiang x = x, goi 12 duong tiém can
dtng (goi tat 1a tiém can dtmg) cua do thi ham
s6 y = f(x) néu it nhat mot trong cac diéu kién
sau duogc thoa man:

lim f(x) = +w;glr£_f(x) = —o00;

x-xg
lim f(x) = —oo; lim f(x) = +oo.
x-xg X=X

Sy

o]

X=X,

y=1fx)

Duong thing x = x 1a tiém can dung ctua do

thi (khi x — xg).

Puong thang x = x, 14 tiém can dung cua do
thi (khi x - xg).

Vidu 3: SGK - tr.22

Hudng dan giai: SGK — tr.22.
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0néu lim g(x) = +oo
X=Xg

lim f) _ ) +oonéu lim g(x) =0 va lim f(x).g(x) >0
X—Xg X—Xo

—conéu lim g(x) =0 va lim f(x). g(x) <0
x—Xp x—xg

+ GV chi dinh mot HS dtng tai chd trinh
bay céach lam.

+ GV nhan xét va chét dap an.

- GV cho HS quan sét va nghién ctu Vi
du 4.

Tim tiém cdn dung cua do thi ham so

y=fx) =
+ GV chi dinh mot HS dung tai chd trinh

X242
—

bay cach lam.

+ GV nhan xét va chét dép an.

- GV cho HS quan sat va nghién cuu
Luyén tip 2.

Tim cac tiém cgn ngang va tiém cdn

do

I4
A

dung  cua thi ~ ham  so
2x+1
y=f)=—

+ GV chi dinh 1HS 1én bang trinh bay
bai lam.

+ GV nhan xét va chét dép an.

- GV cho HS quan sat va nghién ctru

Véan dung 2.

Vi du 4: SGK — tr.22
Huéng dan gidi: SGK — tr.22.

Luyén tap 2
Ta co:
| C24s
SR
X
2+1
lim f(x) = lim ;i = 2.
X——00 X——00 1 _ T
X

Vay y = 2 la tiém cén ngang cua dd thi ham sb

f(x).

Xét gidi han cia f(x) tai diém x = 4, ta c6:
lim, f(x) = +oo; lim f(x) = —co.
Vay d6 thi c6 tiém can ding 1a duong thang

x = 4.
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Pé loai bé p% mét loai tao déc khoi mot
hé nude, nguoi ta wéce tinh chi phi bo ra
la C(p) =

p < 100.

45p
100-p

(triéu dong), véi 0 <

Tim tiém cdn dung cua do thi ham sé
C(p) va néu y nghia thiee tién cua tiém
cdn nay.

+ GV chi dinh mot HS 1én bang trinh
bay bai lam.

+ GV nhan xét va chdt dap an.

Budc 2: Thue hién nhiém vu:

- HS theo ddi SGK, chu y nghe, tiép
nhan kién thirc, suy nghi tra 11 ciu hoi,
hoan thanh cac yéu cau.

- GV: quan sat va trg giup HS.

Budc 3: Bao cao, thio luan:

- HS gio tay phat biéu, 1én bang trinh
bay

- Mot s6 HS khac nhén xét, bd sung cho
ban.

Buéc 4: Két luan, nhan dinh: GV tong

quat luu ¥ lai kién thirc trong tdm va yéu

cau HS ghi chép day du vao vo.

Van dung 2

Do = 400 nén

. . 45
lim C(p) = lim P
p—100~ p—100~ 100—p

p = 100 1a dudng tiém can dimg cia dd thi
ham sé C(p). Pudng tiém can dimg cho ta biét
rang khong thé loai bo 100% tao doc ra khoi hd

nudc.

Hoat dong 3: Pwong tiém cin xién

a) Muc tiéu: Nhan biét hinh anh hinh hoc cua duong ti€ém can xién cua dd thi ham sb.

b) Noi dung: HS doc SGK dé tim hiéu noi dung kién thic theo yéu cau cua GV, chi y

nghe gidng, thuc hién cac HP3; Luyén tap 3 va doc hiéu vi du.
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¢) San phﬁm: HS hinh thanh duoc kién thic bai hoc, ciu tra 1oi caa HS cho cac cau

hoi. HS trinh bay duoc cach xac dinh duong tiém céan xién ctia do thi ham so.

d) T6 chirc thue hién:

HOAT PONG CUA GV VA HS

SAN PHAM DU KIEN

Buéc 1: Chuyén giao nhiém vu:

- GV trinh chiéu hinh 1.24 va cho HS
doc yéu cau ciia HP3:

Chohamséy = f(x) =x — 1 +xz:co'
do thi (C)
vy =x — 1 nhu Hinh 1.24.

a) Voi x >—1, xét diem M(x; f(x))
thuéc (C). Goi H la hinh chiéu vuong
M

va  duwong  thdng

goc cua trén  dwong  thang

y = x — 1. C6 nhdn xét gi vé khodng

cach MH khi x — +o0?

b)
lim [f(x) — (x — 1)] = 0. Tinh chat

X—+00

nay thé hién trén Hinh 1.24 nhuw thé

Chung 10 rang

nao?

+ GV chon mét hoc sinh dimg tai chd tra
101i.

+ GV nhan xét va chdt lai dap an.

- GV gi6i thiéu cho HS vé khéi niém
duong tiém cin ding cta do thi ham sb.
- GV chiéu ndi dung kién thirc.

- GV gidi thi¢u hinh anh hinh hoc cua

duong tiém can dung cua do thi ham so.

3. Pudng ti€ém can xién

HD3:
a)Tach:y=x—-1x—-y—-1=0

2
_ |x—1—(x—1+—x+1| _

. e _x=f)-1|
Khi d6: MH = 75 5
vz
x+1
Ta co: lim 2 = 0.

x—+oo X+1
Khi x dan t6i +oo thi khoang cach MH dan tién
dén 0.

b) Ta cé:
Jim [f(x) - (= D] = lim ——==0.

Khi x dan téi +oo thi 6 thi ham s6 y = f(x)
cang dan duong thang y = x — 1.

Khai niém
Puong thing y=ax+b (a#0) goi la
dudng tiém can xién (goi tat 1a tiém can xién
ctia d6 thi ham s6 y = f(x) néu

Jim [£G) = (ax + )] = 0
hoac

Jlim [£() = (ax +b)] = 0
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- GV cho HS quan sét va nghién ctu Vi
du 5.

Cho ham s6 y = f(x) =x+$= 0.
Tim tiém cdn xién cua do thi ham s6
f ).

+ GVgoiy: lim == 0.

X—>too X
+ GV chon mdt hoc sinh dung tai chd tra
101.

+ GV nhan xét va chét lai dap an.

Y

Yy =X
///’/;7 D
— A
- a \/

/v’//r

-
S @) X

Puong thang y = ax + b fa tiém cén xién

caa do thi (khi x — +»)

y h
l‘\;{‘
; b
,'//
,//
o
// V= f(x)
g
S

buong thang y = ax + b [a tiém can xién

cua do thi (khi x — —m).

Vidu 5: SGK - tr.23
Huéng dan giai: SGK — tr.23.
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+ GV luu ¥ cach tim duong tiém can

xién cua do thi ham so.

- GV cho HS quan sét va nghién ctou Vi
du 6.

Tim tiem c@n xién cua do thi ham soy =

xZ—x+2
fO) =—7—1-

Céch 1: (thuc hién theo chi y trong

SGK)

+ GV goi mot HS Ién bang trinh bay

cach lam theo chu y.

+ GV nhan xét va chét dap an.

Cach 2: (Chia da thtrc)

+ GV huéng dan HS:

e Ddu tién, ching ta sé thuwc hién phép
chia da thirc cho da thwee, ta sé duoc

thwong co dang ax + b.

Ta biét rang néu dudng thang y = ax +
b (a # 0) 1a tiém cén xién cta dd thi ham sb
y = f(x) thi lir+n [f(x) —(ax+b)] =0
X—>-+00
hoac lim [f(x) — (ax + b)] = 0.
X—>—00

Do d6 lim [f(x) — (ax + b)] 2=0 hoic
X—>-+ 00

Jim [f () = (ax + D)].2=0.

Tu day suy ra a= lim ) hodc a =
x>+ X

lim @.

X—>—0o X
Khi dd,taco b = lir+n [f(x) — ax] hoac b =
x—+0o

lim [f(x) — ax].
X——00
Nguoc lai, voi a va b xac dinh nhu trén, duong
thang y = ax + b (a # 0) 12 mot tiém can
xién cua d6 thi ham sé y = f(x). Dic biét, néu
a = 0 thi do thj ham sd ¢6 tiém can ngang.
Vidu 6: SGK - tr.24
Huéng dan gidi: SGK — tr.24.
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o Tiép theo sé di tinh

Jim [£(0) = (ax + D))

o Néu xl_i)rpoo[f(x) —(ax+b)]=0

thi y =ax + b la duong tiém cdn
xien.
+ GV goi HS Ién bang trinh bay theo
cach 2.
+ GV nhan xét va chdt dap an.

- GV cho HS quan sat va nghién ctru

Luyén tap 3.
Tim cac tiém cdn ding va tiém cdn xién
2
» A . \ A X“—4x+2
cua do thi ham soy = f(x) = —

+ GV goi 2 ban Ién bang trinh bay theo
2 céch.

+ GV nhan xét va tong két.

Buwdc 2: Thye hién nhiém vu:

- HS theo ddi SGK, chu y nghe, tiép
nhan kién thirc, suy nghi tra 11 ciu hoi,
hoan thanh céc yéu cau.

- GV: quan sat va trg giap HS.

Buwdéc 3: Bao cao, thiao luan:

- HS gio tay phat biéu, 1én bang trinh
bay

Luyén tap 3: SGK — tr.24

Cach 1:
o f) o x2—4x+2
a= lim —= = lim —2=—1,
X—>+oo X X—+00 X — X
b= li fal= lim 22
B A e ey
Vay y = —x + 3 1a tiém can xién cua dd thi
ham sé.
Cach 2: Chia da thtrc
= — 3— :
f(x)=—x+ T«

Khi do lirll [f(x) — (—=x+3)] =0, do 4o,
X—+00

y = —x + 31atiém can xién cua do6 thi ham so.
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- Mot sb HS khac nhan xét, bo sung cho
ban.

Buéc 4: Két luan, nhan dinh: GV tong
quat luu v lai kién thirc trong tAm va yéu

cau HS ghi chép day du vao vo.

3. HOAT DPONG LUYEN TAP

a) Muc tiéu: Hoc sinh cung ¢d lai kién thirc d3 hoc.

b) N§i dung: HS van dung cac kién thirc ctia bai hoc lam bai tap 1.16; 1.17; 1.18 (SGK
—tr.25).

¢) San pham hoc tip: Cau tra 10i ciia HS.

d) To6 chirc thye hién:

Budéc 1: Chuyén giao nhiém vu:

- GV tb chirc cho HS hoat dong thuc hién bai tap 1.16; 1.17; 1.18 (SGK — tr.25).

- GV 6 chuc tro choi trac nghiém nhanh trén Quizizz dé cung c¢d toan bai.

- GV cung cap mi QR hoic dudng Links (Google Forms/Live Worksheets) cho HS 1am
phiéu bai tap.

PHIEU BAI TAP TOAN 12
BAI 3: PUONG TIEM CAN CUA PO THI HAM SO
Phan 1 : Tric nghiém nhiéu lya chon

Céu 1: Cho ham s6 y = f(x) ¢6 lim f(x) =2, lim f(x) = —2. Khang dinh nao
X—>+00 X—>—00

sau day la dung?

A. Do thi ham sb da cho c6 hai tiém cén ngang 1 duong thang y = 2 va duong thang
y =—2.

B. D6 thi ham s6 da cho khong c6 tiém can ngang.

C. D6 thi ham s6 da cho c6 diing mot tiém can ngang.

D. D6 thi ham s6 d4 cho c6 hai tiém c4n ngang 14 duong thang x = 2 va duong thang

x = —2.

A ‘A A o \ A =X 1.
Cau 2: Tiém can ngang cia ham s6 y = s la
X
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Ay =1. B.y=-1.

C.y=5. D.y = -5.

Céu 3: Cho ham sé y = f(x) ¢o lim f (x) = oo, lim f(x) = toco. Chon ménh dé
dang?

A. Db thi ham s6 khong ¢6 tiém can ding.

B. Db thi ham s ¢ dang mot ti€ém can dung.

C. D6 thi ham s6 ¢6 hai tiém can dung 13 cac duong thang y = 3 va dudng thang y =
—-3.

D. Db thi ham s6 c6 hai tiém can dimg 1a cac duong thang x = 3 va duong thang x =

—3.

Ciu 4: Tiém can dtng ctia ham s6 y = — ﬁ la
A.x ==2. B.x = —4.
C.x=0. D.x=1.
. 2_
Cau 5: Tiém cén xién cia ham s6 y = s TS
x+2
Ay=x+2. B.y=x-5.
Cy=x+7. D.y=x-—6.
Phan 2: Tric nghiém ding sai
Cau 1: Chohamsdy = f(x) = i—ti.
a) lim f(x)=1.
xX—+00
b) Ham s6 ¢6 hai tiém can ngang lay = 1;y = —1..

¢) Ham s6 c6 mot tiém can ding la x = 4.
d) Ham s6 khong c6 tiém can xién.

x24+x-5

Cau 2: Cho hams6 y = f(x) =

x-1 °
a) lim f(x) = lim f(x) = +oo.

x-1+ x—1~
b) Ham s6 co mot tiém cin dimg x = 1.
¢) Ham s6 c6 mot tiém cén ngang.

d) Ham s0 c6 tiém can xién la y = x + 4.
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Phan 3: Tric nghiém tra 10i ngin

Céau 1: Chohamséy = f(x) = ad +i§ ° Tim tiém cén xién cua do thi ham sd.
A \ A X +4-x 1
Ciu 2: Cho ham s6 y = f(x) = N Do thi ham s6 c¢6 bao nhiéu duong tiém

can?

Buwéc 2: Thue hién nhiém vu: HS quan sat va chi y lang nghe, thao luan nhom, hoan
thanh cac bai tap GV yéu cau.

- GV quan sat va ho trg.

Budc 3: Bao cao, thao luin:

- M&i bai tdp GV moi HS trinh bay. Cac HS khac chu y chita bai, theo ddi nhan xét bai
trén bang.

Dap an bai tap:

1.16

Q) im fG) = lim fG) =2 Jim f(0) = lim, f(x) = oo

b) D6 thi ham s6 ¢6 tiém cin ngang 1a dudng thang y = 2, tiém can dung 1a dudng

thingx = —1vax = 1.

1.17
Ta co:
o x*+2x-3 (x—=D(x+3)
lim ————— = lim =lim(x+3) =4
x-1t x—1 x-1*t x—1 x-1%
o x*+2x—-3  (x—=-Dx+3)
lim ————— = lim =lim(x+3)=4
x—-1~ x—1 x-1" x—1 x—>1~

Puong thang x = 1 khong phai tiém can dimg cua d6 thi ham s6 y = f(x).
1.18

-X 1 . 1.4 :a A 5 X 1t 1 £
a) Vi lim = —-nén y = —-1a tiém can ngang cua do6 thi ham so.
x—>+00 2x+1 2 2 e :
3-x
Mat khac, taco lim Mo +oo, nénx = — - la tiém can dimg cta do thi ham sb.
1
2x%+x—-1 A NP A s S 4
b) Ta céd hm — = +00, nén x = —2 14 tiém can dung cua do thi ham so.
X—>—

5 Tha .. — Dy — S
Mat khac, ta co: f(x) =2x — 3 + —
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5

i = =3 = i = =0
Tir do suy ray = 2x — 3 1a ti€ém can xién cua dd thi ham sb.
Pap an phiéu bai tap:
Phan 1 : Tric nghiém nhiéu lya chon
Cau 1 Cau 2 Cau 3 Cau 4 Caus
A B D A B
Phén 2: Tric nghiém ding sai
Cau Cau 1 Cau 2
a) b S
b) S b
c) b S
d) b S
Phan 3 : Tric nghiém tra 10i ngin
Cau 1 Cau 2
y=x-—13 3

Budéc 4: Két luan, nhan dinh:
- GV chira bai, chét dap an, tuyén duong cac hoat dong t6t, nhanh va chinh x4ac.
[2.1.NCla: HS thyc hién cac twong tac dugc xac dinh rd rang voi cong nghé s6 (1am

bai tap online) trong 16p hoc.]

4. HOAT DONG VAN DUNG
a) Muc tiéu:
- Hoc sinh thyc hi¢n lam bai tap van dung dé nam viing kién thuc.
b) Noi dung: HS sir dung SGK va van dung kién thirc da hoc dé lam bai tap 1.19; 1.20
(SGK —tr.25).
¢) San pham: Két qua thyc hién cac bai tap.
d) T6 chirc thue hién:
Buwéc 1: Chuyén giao nhiém vu
- GV yéu cau HS hoat dong hoan thanh bai tap 1.19; 1.20 (SGK — tr.25).
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Budc 2: Thue hién nhiém vu

- HS suy nghi, trao doi, thao luan thyc hién nhiém vu.

- GV diéu hanh, quan sat, hd tro.

Budc 3: Bao cao, thao luin

- Bai tap: dai dién HS trinh bay két qua, cac HS khac theo ddi, dua y kién.
Goiy dap an:

1.19

2x+50
x

Suyra f'(x) = —i—2< 0

Taco f(x) =

=2+
X

Tirdé, f(x) laham giam va lim f(x) = 2. R& rang chi phi trung binh khong thé thap
xX—+co

hon hay bang 2 triéu ddng. Tuy nhién, khi s6 lugng san pham san xuat dugc cang 16n

thi chi phi trung binh cang gan véi 2 triéu dong.

1.20

Canh con lai ctia manh vudm c6 d6 dai la y = == (m) (x > 0).

288 _ 2x2+288

X

a) Chu vi cia manh vuon 1a P(x) = 2x + 2y = 2x + (m).

b) Tacd: lim P(x) = +oova lim P(x) = —oo
x—-0% x—0~
Db thi ham sb P(x) c6 tiém can dung 1a duong thang x = 0.
288

Tacéd: lim [P(x) —2x] = lim — =0

x>+ x>t X
D6 thi ham s6 P(x) c6 tiém can xién 1a duong thang y = 2x.

Buéc 4: Két luan, nhin dinh

- GV nhan xét, danh gia, dua ra dap an ding, chi y céc 15i sai ctia hoc sinh hay méc

phai.

* HUONG DAN VE NHA
- Ghi nh6 kién thirc trong bai.
- Hoan thanh céc bai tip trong SBT

- Chuan bi bai méi: “Khao sat sy bién thién va vé do thi ham s6”
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Truwong: THPT D6 Diing Tuyén
Giao vién: Huynh Van Toan

To: Toan — Tin
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Truwong: THPT D6 Piing Tuyén

Giao vién: Huynh Van Toan

To: Toan — Tin

BAI 4. KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE PO THI HAM SO
(5 tiét — Tiét PPCT: 14 - 18)

I. MUC TIEU
1. Kién thirc

Hoc xong bai nay, HS dat cac yéu cau sau:

- Mo ta so d6 tong quat dé khao sat ham sb (tim tap xac dinh, xét chiéu bién thién,

tim cuc tri, tim tiém cén, 14p bang bién thién, v& do thi).

Khao sat duogc tap xac dinh, chiéu bién thién, cuc tri, tiém can, bang bién thién
va v& db thi cua cac ham sb; ham bac ba, ham phan thurc hiru ti don gian.

Nhan biét duoc tinh déi xtmg (truc d6i xtmg, tdm ddi ximg) cta d6 thi cac ham

SO trén.

2. Nang luc

Nang lwc chung:

Nang luc tu chu va ty hoc trong tim to1 kham pha.
Nang lyc giao tiép va hop tac trong trinh bay, thao luan va lam viéc nhom.

Nang luc giai quyét van dé va sang tao trong thuc hanh, van dyng.

Nang luc riéng:

Nang lyc mo6 hinh hoéa toan hoc: mo ta cac dir kién bai toan thuc té, giai quyét
bai toan lién quan dén khao sat d thi ham sb.

Nang luc giai quyét van dé toan hoc: Khao sat duoc tap xac dinh, chiéu bién
thién, cuc tri, tiém cén, bang bién thién va v& do thi cta cac ham sd; ham bac ba,
ham phén thtrc hitu ti don gian.

Ning lyc giao tiép toan hoc: Mo ta so dd tong quat dé khao sat ham so (tim tap
xac dinh, xét chiéu bién thién, tim cuc tri, tim tiém can, l1ap bang bién thién, v&
db thi).

Nang luc sit dung cong cuy, phuong tién hoc todn: Sir dung dugc may tinh cAm

tay, 1ap bang bién thién, v& do thi va cac dudng tiém can cua do thi ham sb.
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Ning lyc sé:
- 1.1.NC1b: Ap dung duogc ky thuat tim kiém dé 14y duoc dit liéu, thong tin va noi
dung trong méi trudng so.
- 2.1.NCla: Sir dung dugc nhiéu cong nghé sd dé tuong tac.
- 5.2.NCl1b: Ap dung dugc cac cong cu sd khac nhau va cac giai phap cong nghé
c6 thé co dé giai quyét van dé.
- 6.2.NCla: Lya chon va stir dung duoc cac cong cu Al phu hop dé nang cao hiéu
sudt va giai quyét cac van dé phuc tap.
3. Pham chat
- Co6y thuc hoc tap, y thirc tim to1, kham pha va sang tao, c6 y thirc 1am viéc nhom,
ton trong ¥ kién cac thanh vién khi hop tac.
- Cham chi tich cuc xay dung bai, c6 trach nhi€ém, chu dong chiém linh kién thirc
theo sy huéng dan ciia GV.
II. THIET BI DAY HOC VA HQC LIEU
- GV:KHBD, SGK, SBT Toan 12, bai trinh chiéu (Slide), phong thuc hanh may
tinh két ndi Internet, may chiéu, video Al tao béng cong cu Al duoc dung dé khoi
dong bai hoc, bd cau hoi tric nghiém trén phﬁn mém Quizizz.
- HS: SGK, SBT Toan 12 — Két ndi tri thtc, v ghi.
I11. TIEN TRINH DAY HQC
1. HOAT PONG KHOI PONG
a) Muc tiéu:
- Tao hing thu, thu hut HS tim hiéu noi dung bai hoc.
b) Ndi dung: HS doc tinh hudng mé dau, suy nghi tra 161 cau hoi.
¢) San phﬁm: HS dua ra duoc nhan dinh ban dau vé cau hoi mé dau.
d) T6 chirc thue hién:
Buwéc 1: Chuyén giao nhiém vu:
- GV yéu cau xem video Al duoc thiét ké dé phuc vu bai day va tra 161 cAu hoi xuat hién

trong video do.
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- GV yéu cau HS doc tinh hudng mo dau:
Mot don vi san xuat hang tiéu dung udc tinh chi phi
san xuat dé san xuit x don vi san pham 1a C(x) =

2x + 45 (triéu dong). Khi d6, chi phi trung binh cho L C(x)

mdi don vi san pham la f(x) = “2. Hay giai thich

tai sao chi phi trung binh gidm theo x nhung luén

>V

16n hon 2 triéu dong/san pham.

Diéu nay thé hién trén do thi ham sd f(x) trong
Hinh 1.27 nhu thé nao?

Budce 2: Thue hién nhiém vu:

- HS xem video va suy nghi cau tra 101.

- HS quan sét va chu ¥ lang nghe, thao luan nhom ddi hoan thanh yéu cau.

Budce 3: Bao céo, thio luin:

- GV goi mét s6 HS tra 16, HS khéac nhan xét, bd sung.

Budéc 4: Két luan, nhan dinh:

- GV nhan xét, danh gia va két luan.

[6.2.NCla: HS st dung céng cu Al hodc san pham sb do GV cung cip dé tiép nhan
thong tin, trd 101 cau hoi don gian.

2.1.NCla: HS thuc hién cac tuong tac co ban voi hoc li€u ) (xem video, tra 101 cau hoi
trén moi trudng sd).

1.1.NCla: HS tiép can, khai thac dugc thong tin tir ngué)n hoc liéu s6 duéi su huéng
dan ctia GV.]

- GV déanh gia két qua ctia HS, trén co s d6 dan dat HS vao bai hoc méi: “Bai hoc nay
s& gitip cac em thay duoc trong thuc té c6 rat nhiéu tinh huéng duoc mé hinh hoa dudi
dang ham s6 va can khao sat ham s6 dé giai quyét cac tinh huéng d6.”.

Bai méi: Khao sat sy bién thién va vé do thi cia ham so.
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2. HINH THANH KIEN THUC MOI

Hoat dong 1: So' d6 khao sat ham sb

a) Muc tiéu: Mo ta so dd tong quat dé khao sat ham s (tim tap xac dinh, xét chiéu bién

thién, tim cuc tri, tim ti¢ém can, 1ap bang bién thién, vé d6 thi).

b) Noi dung: HS doc SGK, nghe giang, thuc hién cac nhi€ém vu dugc giao, suy nghi tra

101 cau héi, thuc hién HD1.

¢) San phflm: HS hinh thanh duogc kién thirc bai hoc, cau tra 1oi ctia HS cho cac cau

hoi. HS trinh bay dugc cach khao sat ham sb.

d) T6 chirc thue hién:

HOAT PONG CUA GV VA HS SAN PHAM DU KIEN NLS
Budc 1: Chuyén giao nhiém vu: 1. So' @6 khio sat ham sb - 5.2.NClIb:
- GV cho HS quan sat va thao luan véi | HP1 HS biét cach
ban cung ban dé tra 16i cau hoi trong | a) Ta c6: sir dung phan

HD1.

Cho ham sé y = x* —4x + 3. Thuc
hién lan lwot cdc yéu cau sau:

a) Tinh y' va tim cdc diém tai d6 y' =
0.

b) Xét ddu y' dé tim cdc khodng dong
bién, khoang nghich bién va cue tri cia
ham so.
c) Tinh xl_i)r_noo v, xl_i)rlloo y va ldp bang
bién thién ciia ham so.

d) Vé do thi ciia ham sé va nhdn xét vé
tinh déi xitng ciia do thi.

(GV ¢6 thé moi HS 1én thao tac ldp bang
bién thién va vé do thi bang phan mém
GeoGebra)

+ GV goi4 HS lam 4 y.

y=2x—-4,y =0 x=2.

b)

+ Trén khoang (2; +0),y’ > 0 nén ham s
ddng bién.

+ Trén khoang (—o0;2), y' < 0 nén ham
sd nghich bién.

+ Ham sb6 dat cuc tiéu tai x =2 véi
Yer = —1L

c¢) G161 han tai vo cuc:

lim y = 400, lim +oo0.

X——00 X—+ 00

+ Bang bién thién:

mém dé vé do

thi va lap

bang bién
thién.

- 2.1.NCla:
Tuong  tac
tryc tiép voi

do

thi va
bang bién
thién  thong
qua phan
mém.,
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+ GV nhan xét va chét dap an.

- GV chiéu ndi dung kién thirc.

X —00 2 o0
y - 0 +
y +o0 +o00

d) Do thi ham sb cit truc tung tai diém

(0;3), cit truc hoanh tai diém (1;0) va

(3;0), nhan dudng thing x = 2 lam truc

doi xtng.

| %

|

N

T =2

Ghi nho

1

. Tim tap xac dinh cua ham so.

2. Khao sat su bién thién ctia ham so:

Tinh dao ham y’. Tim cac diém tai do
y' = 0 hodc dao ham khong ton tai.
Xét dau y’ dé chi ra cac khoang don diéu
ctia ham sb.

Tim cuc tri cua ham sb.

Tim céc gidi han tai vo cuc, gi61 han vo
cuc va tim tiém cén cta d6 thi ham sb

(néu co).
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- GV cha y HS khi v& db thi. - Lap bang bién thién ctia ham sb.

3. V& db thi ctia ham sb dua vao bang bién
thién.

Chu y: Khi v& d5 thi, nén xac dinh thém
mot s6 diém dic biét ciia d6 thi, chang han
Budc 2: Thywe hién nhiém vu: tim giao diém cta dd thi vdi cac truc toa do
- HS theo ddi SGK, chu ¥ nghe, tiép | (khi co va viéc tim khong qua phuc tap).
nhén kién thirc, hoan thanh cac yéu cau, | Ngoai ra, can luu ¥ dén tinh ddi xtng cua
thao luan nhoém. do thi (déi Xung tam, doi xung truc).

- GV quan sat hd tro.

Budce 3: Bao céo, thio luin:

- HS gio tay phat biéu, 1én bang trinh
bay

- Mot s& HS khac nhén xét, bo sung cho
ban.

Budérc 4: Két luan, nhan dinh: GV tong
quat luu ¥ lai kién thirc trong tAm va yéu

cau HS ghi chép day du vao ve.

Hoat dong 2: Khao sat va vé do thi ham so da thirc bac ba

a) Muc tiéu:

- Khao sat tap xac dinh, chiéu bién thién, cuc tri, tiém can, bang bién thién va vé& d6 thi
cua ham bac ba.

- Nhan biét tinh dbi xtng (truc d6i xtmg, tim ddi xtng) ctia do thi cac ham bac ba

b) Noi dung: HS doc SGK dé tim hiéu noi dung kién thic theo yéu cau cua GV, chi y
nghe giang, thyc hién cac Luyén tap 1 va doc hiéu vi du.

¢) San phém: HS hinh thanh duoc kién thirc bai hoc, cau tra 161 ctia HS cho cac cau
hoi. HS trinh bay duoc cach khao sat tap xac dinh, chiéu bién thién, cuc tri, tiém can,
bang bién thién va v& d6 thi ctia ham bac ba; Nhan biét tinh d6i ximg cta do thi ham

7
A

sO.
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d) T6 chirc thue hién:

HOAT PONG CUA GV VA HS

SAN PHAM DU KIEN

NLS

Buwéc 1: Chuyén giao nhiém vu:
- GV cho HS quan sat va nghién ctru Vi
du 1:
Khao sat sw bién thién va vé do thi cia
ham s6 y = —x3 + 3x% — 4.
+ GV ¢6 thé hoi mot sb cau hoi:
e Céc diém dic biét cia d6 thj ham
s 1a gi?
e DO thi ham sb c6 tim dbi ximg, truc
dbi xting khong?
+ GV goi mdt ban dung tai chd trinh bay
lai cach lam.
+ GV nhan xét va chbt dap an.
- GV chti y cho HS vé tam ddi xtmg,

tiémc an cua ham bac ba.

- GV cho HS nghién ctru Vi du 2.
Khao sat sw bién thién va vé do thi cua
ham s6y = x3 — 2x% + 2x — 1.

+ GV goi mot ban dung tai chd trinh bay
lai cach lam.

+ GV nhan xét, chét dap an.

- GV yéu cau HS lam ca nhan Luyén

tap 1

2. Khao sat va vé do thi ham sé bac da
thirc bac ba

Vidu 1: SGK - tr.27

Huéng dan gidi: SGK — tr.27

Chii y: Do thi cua ham sb bic ba y =
ax3 + bx* 4+ cx + d (a # 0);

- C6 tam ddi xtmg 13 diém c6 hoanh d6 thoa
man y' = 0, hay x = —3%.

- Khong c6 tiém can.

Vidu 2: SGK - tr.28

Huong dan giai: SGK — tr.28

Luyén tap 1

1) Tap xac dinh ciia ham sb: R.

- 5.2.NCl1b:
HS biét cach
str dung phan
mém dé v& db
thi

va lap

bang  bién
thién.

- 2.1.NCla:
Tuong  tac

truc ti€p voi

d6 thi va
bang bién
thién  thong
qua phan
mém.
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Khdo sat sw bién thién va vé do thi cua
ham s6 y = —2x3 + 3x2 — 5x.

+ GV goi mot ban 1én bang trinh bay.
(GV c6 thé moi HS 1én thao tac 1ap bang
bién thién va v& dd thi bang phan mém
GeoGebra)

+ GV stra bai va chdt dap an.

2) Su bién thién:

+Taco:y = —6x>+6x—5.Viyy' <0
voi moi x € R.

+ Ham sd nghich bién trén khoang
(—00; +00).

+ Ham s6 khong c6 cuc tri.

+ Gidi han tai vO cuc: lim y = —oo;
X—+00

lim y = +o0.

X——00

+ Béng bién thién:

X —0Co +co
y -
y +o

3) Db thi: D) thi ctia ham sd di qua gbc toa

A \ 4 A A /4 \ « R 1
do va c6 tam doi xang la diem (5; —2).
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Budéc 2: Thye hién nhiém vu:

- HS theo ddi SGK, chu ¥ nghe, tiép
nhan kién thirc, suy nghi tra 11 cau hoi,
hoan thanh cac yéu cau.

- GV: quan sat va tro giap HS.

Budc 3: Bao cao, thao luan:

- HS gio tay phat biéu, 1én bang trinh
bay

- Mot s& HS khac nhén xét, bo sung cho
ban.

Budérc 4: Két luan, nhan dinh: GV tong

quat luu ¥ lai kién thirc trong tAm va yéu

cau HS ghi chép day du vao vo.

Hoat dong 3: Khao sat va vé do thi ham so phan thic hiru ti

a) Muc tiéu:

- Khao sat tap xac dinh, chiéu bién thién, cuc tri, tiém can, bang bién thién va vé& d6 thi
ctia ham phan thtrc hitu ti don gian.

- Nhan biét tinh dbi xtng (truc déi xtimg, tim d6i xtmg) cua do thi cac ham phén thirc
hiru ti don gian.

b) Noi dung: HS doc SGK dé tim hiéu noi dung kién thic theo yéu cau cua GV, chi y
nghe giang, thuc hi¢n cac Luyén tap 2, 3; Van dung va doc hiéu vi du.

¢) San phém: HS hinh thanh duoc kién thirc bai hoc, cau tra 1oi ctia HS cho cac cau
hoi. HS trinh bay duoc cach khao sat tap xac dinh, chiéu bién thién, cuc tri, tiém can,
bang bién thién va v& dd thi ciia ham phén thirc hiru ti don gian; Nhan biét tinh ddi xtmg
(truc dbi xtmg, tim ddi xtng) ctia do thi cac ham phén thic hitu ti don gian.

d) T6 chirc thue hién:
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HOAT PONG CUA GV VA HS SAN PHAM DU KIEN NLS
Buéc 1: Chuyén giao nhiém vu: 3.Khio sat va vé do thi ham so phén thirc | - 5.2.NClb:
Nhiém vu _1: Tim hiéu ham sé phdn | hiru ti HS biét cach

, __ax+b _ . £ n , __ax+b st dun hén
thircy = —— (¢ # 0,ad —bc # 0) |a) Ham so phan thirc y=—— (c # ng p

- GV cho HS quan sat va nghién ctru Vi
du 3.

Khao sdt sw bién thién va vé do thi ciia
ham soy = g

- GV chi dinh mot ban dung tai chd
trinh bay lai cach lam.

- GV nhan xét, chét dap an.

- GV cha y cho HS vé giao diém, truc

doi ximg va tam doi xung.

- GV cho HS suy nghiva lam bai Luyén
tap 2.

Gidi bai todn & tinh huéng mé dau, coi
£(x) la ham s6 xdc dinh véi x > 1.

+ GV goi mot ban 1én bang trinh bay.

0,ad — bc # 0)
Vi du 3: SGK - tr.29
Hudng dan SGK — tr.29

Chii y: Do thi cia ham sé phan thic
ax+b

y= (c #0,ad — bc # 0):

cx+d

- Nhan giao diém cta tiém can ding va ti€ém
can ngang lam truc ddi xung;

- Nhan hai duong phan giac cua céc goc tao
boi hai duong tiém can nay lam céc truc d6i

xung.

ax%+bx+c

b) Ham s6 phan thicc y = o (a #

0,p # 0, da thtc tor khong chia hét cho da

thirc mau)

Luyén tap 2
2x+45
X

Ta co: f(x) =

=2+2 x>1.
X
Khi d6, f'(x) = —= < 0 v6i moi x > 1.

Vay ham sd nay nghich bién trén khoang

mém dé vé do

thi va lap

bang  bién
thién.

- 2.1.NCla:
Tuong  tac

truc ti€p voi

d6 thi va
bang bién
thién  thong
qua phan
mém.
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(GV c6 thé moi HS 1én thao tac lap bang
bién thién va v& dd thi bang phan mém
GeoGebra)

+ HS dudi 16p theo doi, nhan xét.

+ GV nhan xét, chbt dap an.

- GV cho HS suy nghi va lam bai Van
dung.

Mot bé nuée ban dau ¢ 200 lit nude.
Sau d6, cir moi phiit, nguoi ta bom thém
40 it nwoc, déng thoi cho vao bé 20
gam chat khir trimg (hoa tan).

a) Tinh thé tich nudc va khéi lwong chat
khir trimg cé trong bé sau t phit. Tir @6
tinh néng do chdt khir tring (gam/lit)
trong bé sau t phiit.

b) Coi néng déc hdt khir tring la ham
s6 f{t) voi t = 0. Khdo sat sy bién thién
va vé dot hi ciia ham sé nay.

¢) Hay gidi thich tai sao nong dé chat
khwr trung tang theo t nhung khong vuot
nguong 0,5 gam/lit.

+ GV goi mot ban 1én bang trinh bay.

+ HS dudi 16p theo doi, nhan xét.

+ GV nhan xét, chét dap an.

(1; +0), chung té chi phi trung binh gidam
theo x.

Hon nita ta thay f(x) > 2 v6i moi x > 1.
Tir d6, ta nhan thay chi phi trung binh giam
nhung luon 16n hon 2 triéu dong /san pham.
Ngoai ra, khi x cang 16n thi chi phi trung
binh cang gan 2.

Van dung
a)

Thé tich
V =200 + 40t ((lit).

sau nudc sau t phat Ia
Khéi luong chat khir sau t phat 1a
m = 20t (gam)

= Nong d6 chét kht tring sau t phit 1a

20t
200+40t

b) Ta co: f(t) =

(gam/lit).

t
, T
10+2t

- Tap xac dinh: [0; +00).
- Su bién thién:
L) =

+ Ham s dong bién trén khoang (0; +0).

10
(10+2¢t)2

> 0voimoit = 0.

+ Ham s6 khong c6 cuc tri.

A A 1
+ . —
[iém can: t1—1>£-r}>o f(t) = .

. 1.y oa A ) A .
Do d6y = > la tiém can ngang cua do thi
ham so6.

+ Béng bién thién:
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Nhiém vu 2: Tim hiéu ham so phdin

ax?+bx+c

thiee 'y = oy (a#0,p+*0, da

thive tiv khong chia hét cho da thirc
mau)
- GV cho HS quan sat va nghién ctru Vi
du 4.
Khao sat va v& d6 thi ctia ham sé y =

xZ-x-1

x—2
+ GV goi mdt ban dung tai chd trinh bay
lai cach lam.
+ GV nhén xét.
- GV cho HS quan sat va nghién cuu Vi
du 5.

t 0 +co
f'@® +
f( 1
/ 2
0
+ D6 thi:
A 1
2
1
1 l 1 2 3 4 5—}
-1

¢) Do f(t) 12 ham ting nén ndng doc hat
khur tring tang theo thoi gian. Tuy nhién, do
tligrn f(t) = 0,5 nén ndng do nay khong

vuot ngudng 0,5 gam/lit.

ax®+bx+c
pxt+q

0,p # 0, da thirc tir khong chia hét cho

b) Ham s6 phén thirc y = (a#

da thirc méu)
Vidu 4: SGK - tr.30
Hudng dan gidi: SGK — tr.30

Vi du 5: SGK - tr.31
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Khao sat va v€ do thi cia ham s6 y =

x2+x-2

x+1
+ GV goi mdt ban dung tai chd trinh bay
lai cach lam.

+ GV nhéan xét va rut ra chu y cho HS

vé giao diém, truc doi xtng.

- GV cho HS hoat dong nhom do6i hoan
thanh yéu cau Luyén tap 3.

Khdo sdt sw bién thién va vé do thi ciia
ham so y = —_x?_g;_l

+ GV goi 1HS Ién bang trinh bay.

(GV c6 thé moi HS 1én thao tac 1ap bang
bién thién va v& dd thi bang phan mém
GeoGebra)

+ HS dudi 16p theo ddi, nhan xét, bo
sung.

+ GV tong két.

Huéng dan giai: SGK — tr.31

Chu y: D6 thi cia ham s6 phan thuc y =
ax?+bx+c
px+q

chia hét cho da thirc mau):

(a # 0,p # 0, da thuc tr khong

- Nhan giao diém cua tiém can dtimg va tiém
can xién 1am tam ddi xtmg;

- Nhan hai dudng phan giac cua cac goc tao
boi hai dudng tiém can nay 1am cac truc dbi
xung.

Luyén tap 3

- Tap xac dinh: R/{2}.

- Su bién thién:
1
x=2"

Taco:y=—x+1+

+y'=-1-

o < 0 v61 mo1 x # 2.

+ Ham sé nghich bién trén timg khoang
(—o0;2) va (2; +0).

+ Ham sb khong c6 cuc tri.

+ Ti€m can: y = —x + 1 1a tiém can xién,
x = 2 la tiém can dung cua dd thi ham sd.

+ Bang bién thién:
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Budce 2: Thwe hién nhiém vu:

- HS theo ddi SGK, chu ¥ nghe, tiép
nhén kién thirc, suy nghi tra 101 cau hoi,
hoan thanh céc yéu cau.

- GV: quan sat va trg giap HS.

Budce 3: Bao céo, thio luin:

- HS gio tay phat biéu, 1én bang trinh
bay

- M6t s6 HS khéc nhan xét, bd sung cho
ban.

Buéc 4: Két luan, nhan dinh: GV tong
quat luu v lai kién thirc trong tim va yéu

cau HS ghi chép day du vao vo.

+ Do thi: Do thi ham sb cat truc tung tai

. 2 1 z \ . . 2
diém (O;E)’ cat truc hoanh tai cac diém

(22%;0) va (332;0). Db thi c6 tam déi

2

xtng 1a diém (2; —1).
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3. HOAT PONG LUYEN TAP
a) Muc tiéu: Hoc sinh cung cd lai kién thirc d3 hoc.

b) N§i dung: HS van dung cac kién thirc cta bai hoc lam bai tap 1.21; 1.22; 1.23 (SGK
—tr.32).

¢) San pham hoc tap: Cau tra 10i ciia HS.

d) T6 chirc thye hién:

Buéc 1: Chuyén giao nhiém vu:

- GV tb chirc cho HS hoat dong thuc hién bai tap 1.21; 1.22; 1.23 (SGK — tr.32).

- GV 6 chuc tro choi trac nghiém nhanh trén Quizizz dé cing c¢d toan bai.

- GV cung cap mi QR hoic dudng Links (Google Forms/Live Worksheets) cho HS 1am
phiéu bai tap.

PHIEU BAI TAP TOAN 12
BAI 4: KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE PO THI CUA HAM SO
Phin 1 : Tric nghiém nhiéu lya chon
Cau 1: Cho ham sé y = ax® + 3x% + d (a; d € R) c¢6 d6 thi nhu hinh bén. Ménh dé

nao dudi day dang?

v

A.a>0,d > 0. B.a>0,d <0.
C.a<0,d>0. D.a<0,d <0.

Cau 2: Cho ham sd y = % (a,b,c e R,c —ab #0) co do thi nhu hinh vé bén.

C6 bao nhiéu s6 duong trong cac s6 a, b, c ?
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o X

N
A.l. B. 2.
C. 3. D. 4.
Cau 3: Tim toa do diém I 1 tAm d6i xtmg cta do thi ham s6 y = zti
3 13
A1(35-2). B.1(3:3)
1 2 31
C.1(3i-3) D.1(=5i3)
Cau 4: D) thi dudi day 1a d6 thi ctia ham sb nao?
Ay
3.
2.
1.
£
-
3 2 1 u] 1 2 3
-1
A.y=x3+5x—2. B.y=x%*—7x+2.
C.y=-x3+2. D.y=—x3—-3x+2.

Ciu 5: Pudng cong trong hinh v& dudi ddy 1a dd thi ciia ham sb nao?
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s
x+3
A. y = E
C.y= x%42x—-4

x—2
Phan 2: Tric nghiém ding sai
Cau 1: Cho d6 thi ham sb nhu hinh v& dudi day:

') u
4_

|

a) Ham s6 c6 dang y = ax® + bx + cx + d.
b) Ham s6 nghich bién trén khoang (—2; 2).

¢) Ham sb cat truc tung tai diém (0; —2).
d) Ham s6 c6 tam d6i xtmg 1a diém (0; 2).

x2+4x+5 |,

—; 0 do thi (C).

Cau 2: Chohamsd y =

X

a) Do thi ham s6 di cho khong co cuc tri.
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b) P6 thi ham s6 ¢6 tiém can ding 1a x = —2.

¢) B6 thi ham s6 nhan dudng thang y = x + 2 1am tién cin ngang.

d) Do thi ham s6 ¢6 tam ddi xung 1a (—2; 0).

Phin 3: Tric nghiém tra 10i ngin

Cau 1: Tim tAm d6i ximg ctia do thi ham s6 y = 2x3 — 5x% + 4x — 1

x2—6x+7

Cau 2: Tim tdm do6i xirng cua do6 thi ham s6 y = —

Budc 2: Thue hién nhiém vu:

- HS quan sat va chu ¥ lang nghe, thao luan nhom, hoan thanh céc bai tap GV yéu cau.
- GV quan sat va hd tro.

Budc 3: Bao cao, thao luin:

- Moi bai tap GV moi HS trinh bay. Cac HS khéc chu y chira bai, theo ddi nhan xét bai
trén bang.

Dap an bai tap:

1.21

a) Tap xac dinh: D = R.

Taco:y' = —3x%+3,y" = 0khix = +1.

+ Ham s dong bién trén khoang (—1; 1) va nghich bién trén ting khoang (—oo; —1)

va (1; +0).
+ Ham sb dat cuc dai tai x = 1 véi Yep = 3, dat cuc tiéu tai x = —1 véi Yer = —1.
+ G161 han tai vo cuc: xlil}lmy = +Oo’xli1llm y = —o0,
+ Bang bién thién:
X —00 -1 1 +oo
y' - 0 + 0 -
+00 3

+ P06 thi: D6 thi ham sb cat truc tung tai diém (0; 1), diém nay dong thoi 1a tam ddi

xtng cua do thi.

93



T i
-2 3
-2
b) Tap x4c dinh: D = R.
Taco:y' = 3x% + 6x — 1.
5y = iy = x. = —1 + = hod . = —1 -2
Dodoy' =0khix =x; = 1+ﬁhoac x=x,=-1 NER

+ Ham s6 dong bién trén timg khoang (—oo, x;) va (x,; +).

+ Ham s6 dat gia tri cuc dai tai x = x; v6i yep = f(xy), dat

Yer = f(xz).

+ Gidi han tai vo cuc: lim f(x) = —oo, lim f(x) = +oo.
X——00 X—+00

+ Bang bién thién:

cuc tiéu tai x = x, voi

X —00

~1+=

Y +

.

. /

+ P06 thi: Do thi ham s6 cat truc tung tai diém (0; —1), tim doi xung la diém (—1; 2).
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1.22
a) Tap xac dinh: D = R\{—1}.

Taco:y' = > 0 véi moi x # —1.

(x+1)2
+ Ham sb dong bién trén ting khoang (—oo; —1) va (—1; +00).
+ Ham sb khong c6 cuc tri.

+ Tiém can:

l(in})_ y = +o; lgn})Jr y = —oo, nén do thi ham s6 c6 tiém can dung 14 dudng thang
x—(— x—(—

x =—1.

lim y=2; lim y =2, nén d6 thi ham s ¢ tiém can ngang 1a dudng thang y = 2.

X——00 xX—+co

+ Bang bién thién:

X —00 -1 400

y' + +
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+ Do thi ham s6 cit truc tung tai diém (0; 1), cat truc hoanh tai diém (—% ; 0). DPiém

(—1;2) 1a tam d4i xtmg cta d6 thi.

(]

E=
Il

b) Tap x4c dinh: D = R\{1}.

Taco: y’ =(1;;2>0V(’rim()ix¢1.

x)
+ Ham s6 dong bién trén ting khoang (—o0; 1) va (1; +00).
+ Ham sb khong c6 cuc tri.

+ Tiém can:

,}LT- y = +oo; xll)r% y = —oo, nén d6 thi ham s ¢o tiém cén dung 14 dudng thang x =
1.

JCl_i)r_noo y=-1; JCl_i)rJPOO y = —1, nén d6 thi ham sb c6 tiém can ngang la duong thang
y=-1

+ Bang bién thién:

96




—1 —

+ D6 thi ham sb cit tryc tung tai diém (0; 3), cat truc hoanh tai diém (—3;0). Piém

(1; —1) 1a tam d4i xtmg cta d6 thi.

v A

g —

1.23
a) Tap xac dinh: D = R\{1}.

Aty = S sy =2 — r— — v10
Vlety—2x+1+x_1,tacoy =2 Y Okhix =14+ -
+ Ham s6 dong bién trén timg khoang (—00; 1-— ?) (1 + %; +00), nghich bién

/i0

trén tung khoang (1 — %; 1) va (1; 1+ @)

N X . . 10 4 . 10
+ Ham so datcuc daitaix = x; =1 — g, datcuctiCutaix =x, =1+ g

+ Ti€m can:

. . 5 A A © 1N A s oA A CA 1N \
her [y—(Q2x+1)] = hrp — = 0, nén do6 thi ham so ¢6 tiém céan xién la duong
X—>1T 00 X—>1T00 A—

thang y = 2x + 1.

liril+ y = +00; lir{l y = —oo, nén do thi ham s6 c6 tiém can dung 1a duong thang x =
X— x->1"
1.

+ Bang bién thién:
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@) . N - 0o+
f@) Yoo +oo +oo

+ D06 thi: D6 thi ham s6 cat truc tung tai (—4; 0), Khong cat truc hoanh, nhan (1; 3) lam

tam doi xung.

b) Téap xac dinh: D = R\{—3}.
_*
(x+3)2’

Viéty =x —1+— Khidoy' =1- y' = 0 khi x = —1 hodic x = —5.

+ Ham sb dong bién trén timg khoang (—oo; —5) va (—1; +00), nghich bién trén timng
khoang (—5; —3) va (—3; —1).

+ Ham sd dat cuc dai tai x = —5, dat cuc tiéu tai x = —1.

+ Ti€m can:

lim [y — (x —1)] = lim — = 0, nén dd thi ham sd c6 tiém can xién 1a duong thing
x—+oo x—+too X+3

y=x-—1.

lim  y=+o; lim y = —oo, nén d6 thi ham sb c6 tiém can dimg 1a duong thang
x—-(-3)* x—(=3)"
x = —3.

+ Bang bién thién:
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X —00 -5 -3 | +o00
f'G0) 0 - -0+
f(x) -8 +o0 +o00

+ Db thi : D6 thi ham sd cit truc tung tai (0 ; g), tidp xac voi truc hoanh tai (—1; 0),

nhan (—3; —4) 1am tim d6i xtmg.

o

Dap 4n phiéu bai tap:

Phin 1: Tric nghiém nhiéu Iwa chon

Cau 1 Cau 2 Cau3 Cau 4 Caus
D A B C D
Phan 2: Tric nghiém ding sai
Cau Cau 1 Céu 2
a) D S
b) S b
c) b S
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d) S )

Phan 3 : Tric nghiém tra 1oi ngin

Cau 1 Cau 2
51

—— 2; =2
(650 -2

Buéc 4: Két luan, nhan dinh:
- GV chira bai, chét dap an, tuyén duong cac hoat dong tot, nhanh va chinh xac.
[2.1.NCla: HS thyc hién cac tuong tac duoc xac dinh rd rang véi cong nghé sb (lam

bai tap online) trong 16p hoc.]

4, HOAT PONG VAN DUNG
a) Muc tiéu:

- Hoc sinh thyc hién 1am bai tap van dung dé nam vimg kién thirc.

b) Noi dung: HS st dung SGK va van dung kién thirc d3 hoc dé 1am bai tap 1.24; 1.25
(SGK —1r.32).

¢) San pham: Két qua thyc hién cac bai tap.

d) T6 chirc thue hién:

Budéc 1: Chuyén giao nhiém vu

- GV yéu cau HS hoat dong hoan thanh bai tap 1.24; 1.25 (SGK — tr.32).
Buéce 2: Thye hién nhiém vu

- HS suy nghi, trao ddi, thao luan thuc hién nhiém vu.

- GV diéu hanh, quan sat, hd tro.

Budc 3: Bao cao, thao luian

- Bai tap: dai dién HS trinh bay két qua, cac HS khac theo ddi, dua y kién.
Goi v dap an:

1.24

a) Khoi lugng cua dung dich KOH sau khi tron 1a m = 3000 + 8x (mg).
Thé tich cta dung dich KOH sau khi tron 1a V = 30 + x (ml).

3000+8x
30+x

Khi d6, nong do KOH 1a C(x) = ,x > 0.
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b) Khao sat ham sb C(x) véix = 0. Taco C'(x) = —

+ Ham sb nghich bién trén khoang (0; +00).
+ Ham sb khong c6 cuc tri.

+ Giédi han tai vo cuc: lim C(x) = 8.
X—+00

Do d6 y = 8 1a tiém cén ngang ctia d6 thi ham sd.

+ Béang bién thién:

2760

a0 < 0 v61 moi x = 0.

X 0 400
C'(x) -
C(x) |[100
8

+ P4 thi: D6 thi cat truc tung tai diém (0; 100), khong cit trung hoanh.

| B
120

100

20

G0

20

-G0 =40 =20 o 20 40 G0 a0

-20

100 120 140 160

¢) Tir d6, ta thay ndong d¢6 KOH giam theo x, nhung ludn 16n hon 8 mg/ml.

1.25
Do thi ctia ham s6 y = R(x) = ;—xx,x > 0;

Téap xac dinh: D = (0; +0).
64
(x+8)2

Co:y' = > 0,Vx > 0.
+ Ham s6 ludn dong bién trén (0; +00).

+ Ham s6 khong cé cuc tri.
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A A . . 8
+ Tiémcan: lim y= lim &—=8
x—+00 x—+0o —+1

Viy y = 8 14 tiém can ngang cta d6 thi ham sb.

+ Béang bién thién:

X 0 400

R'(x) +
R(x) 8

0

Do thi ham sb di qua gbc toa do
by
10
-._
0 5 10 15 T

a) Viy' > 0,Vx > 0 nén dién tré trong duong ciia mach tang khi x tang.

b) Do d6 thi ham s6 y = R(x) c6 tiém can ngang 1a dudng thang y = 8 nén dién tro
tuong duong cua mach khong bao gid vuot qua 8W.

Buéc 4: Két luan, nhan dinh

- GV nhén xét, danh gia, dua ra ddp 4n dang, chu y cac 15i sai cua hoc sinh hay méc

phai.

* HUONG DAN VE NHA
- Ghi nh6 kién thirc trong bai.
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- Hoan thanh cac bai tip trong SBT
- Chuan bi bai méi: “Ung dung dao ham dé giai quyét mot sé van deé lién quan

dén the tién”.
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Truwong: THPT D6 Piing Tuyén
Giao vién: Huynh Van Toan
Té: Toan — Tin
BAI 5. UNG DUNG PAO HAM DPE GIAI QUYET
MOT SO VAN PE LIEN QUAN PEN THUC TIEN
(4 tiét — Tiét PPCT: 19 - 22)
I. MUC TIEU
1. Kién thirc
Hoc xong bai nay, HS dat cic yéu cau sau:
- Van dung dao ham va khao sat ham sé dé giai quyét mot sé van dé lién quan dén
thuc tién.
2. Nang luc
Nang lwc chung:
- Nang luc tu chu va tu hoc trong tim to1 kham pha.
- Ning luc giao tiép va hop tac trong trinh bay, thao luan va lam viéc nhom.
- Ning luc giai quyét van dé va sang tao trong thuc hanh, van dung.
Nang lyc riéng:
- Nang lyc tu duy va 1ap luan todn hoc: phan tich, 1ap luén cac bai todn thyc té dé
van dyung duoc tmg dung cua dao ham trong giai quyét cac bai toan thuc té.
- Nang lyc mo hinh hoéa toan hoc: Lap dugc ham $0, bang bién thién dé giai quyét
cac bai toan thuc tién.
- Giai quyét van dé toan hoc: Van dung dao ham va khao sat ham s dé giai quyét
mot s van dé lién quan dén thuc tién.
- Nang lyc giao tiép toan hoc: Poc, hiéu thong tin toan hoc.
- Nang lyc str dung cong cuy, phuong tién hoc toan: St dung dugc may tinh cam
tay.
Ning lyc sé:
- 1.1.NC1b: Ap dung duogc k¥ thuat tim kiém dé 14y duoc dit liéu, thong tin va ndi
dung trong mdi trudng sd.

- 2.1.NCla: Sir dung duoc nhiéu cong nghé sb dé tuong tac.
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- 5.2.NCl1b: Ap dung dugc cac cong cu sd khac nhau va cac giai phap cong nghé
c6 thé co dé giai quyét van dé.
- 6.2.NCla: Lya chon va stir dung duoc cac cong cu Al phu hop dé nang cao hiéu
sudt va giai quyét cac van dé phuc tap.
3. Pham chat
- Co6y thue hoc tap, y thirc tim to1, kham pha va sang tao, c6 y thirc 1am viéc nhom,
t6n trong ¥ kién cac thanh vién khi hop tac.
- Cham chi tich cuc xay dung bai, c6 trach nhiém, chi dong chiém linh kién thirc
theo su huéng dan cua GV.
II. THIET BI DAY HQC VA HQC LIEU
- GV:KHBD, SGK, SBT Toan 12, bai trinh chiéu (Slide), phong thyc hanh may
tinh két ndi Internet, may chiéu, video Al tao béng cong cu Al duoc dung dé khoi
dong bai hoc, bd cau hoi tric nghiém trén phﬁn mém Quizizz.
- HS: SGK, SBT Toan 12 — Két ndi tri thc, v ghi.
III. TIEN TRINH DAY HQC
1. HOAT PONG KHOI PONG
a) Muc tiéu:
- Tao hing thu, thu hut HS tim hiéu noi dung bai hoc.
b) Ndi dung: HS doc tinh hudng mé dau, suy nghi tra 161 cau hoi.
¢) San phlem: HS dua ra dugc nhan dinh ban dau vé cau hoi mé dau.
d) To chirc thye hién:
Buéc 1: Chuyén giao nhiém vu:
-GV yéu cau xem video Al duoc thiét ké dé phuc vu bai day va tra 161 cau hoi xuét hién
trong video do.

- GV yéu cau HS doc tinh hudng mo dau:
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Mot doi1 bong da thi dau trong mdt san van dong
c6 stc chira 55000 khan gia. Vi gia mdi vé 1a
100 nghin dong, sé6 khan gia trung binh la |
27000 nguot. Qua d6 tham do du ludn, nguoi ta
thdy rang mdi khi gia vé giam thém 10 nghin

ddng, s& c6 thém khoang 3000 khan gia. Hoi W

ban t6 chirc nén dit gia vé 1a bao nhiéu dé doanh
thu tir tién ban vé 1a 16n nhat?
Buéc 2: Thyc hién nhiém vu:
- HS xem video va suy nghi cau tra 161.
- HS quan sat va chu ¥ lang nghe, thao luan nhom d6i hoan thanh yéu cau.
Budce 3: Bao céo, thio luin:
- GV goi mét s6 HS tra 16, HS khéac nhan xét, bd sung.
Budéc 4: Két luan, nhan dinh:
- GV nhan xét, danh gia va két luan.
[6.2.NCla: HS st dung céng cu Al hodc san pham s6 do GV cung cip dé tiép nhan
thong tin, trd 101 cau hoi don gian.
2.1.NCla: HS thuc hién céc tuong tac co ban voi hoc licu ) (xem video, tra 101 cau hoi
trén moi trudng sd).
1.1.NCla: HS tiép can, khai thac dugc thong tin tir ngudn hoc liéu sé duéi sy huéng
dan ciia GV.]
- GV danh gia két qua cua HS, trén co so d6 dan dat HS vao bai hoc méi: “Trong cudc
sdng hang ngay, chiing ta c6 thé da timg gdp cac bai toan dang nay. Vay hom nay, bang
cach van dung dao ham va khao sat ham sb, cac em sé& giai quyét duoc mot sé van dé
lién quan dén thyc tién nhu bai toan trén.”.
Bai méi: Ung dung dao ham dé gidi quyét mot s6 van dé lién quan dén thue tién.
2. HINH THANH KIEN THUC MOI
Hoat dong 1: Toc b thay ddi ciia mot dai lwong
a) Muc tiéu: Van dung dao ham va khao sat ham sé dé giai quyét cac bai toan vé toc
d6 thay doi ctia mot dai luong.
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b) N6i dung: HS doc SGK, nghe giang, thuc hién cac nhi¢ém vu dugc giao, suy nghi tra

101 cau hoi, thuc hién Luyén tap 1 va giai thich cac Vi du.

¢) San phflm: HS hinh thanh duogc kién thirc bai hoc, cau tra 101 ctia HS cho cac cau

hoi. HS trinh bay dugc cach van dung dao ham va khéao sat ham s6 dé giai quyét cac bai

toan veé toc do thay ddi cua mot dai luong.

d) T6 chirc thue hién:

HD CUA GV VA HS

SAN PHAM DU KIEN

Buéc 1: Chuyén giao nhiém vu:

- GV cho HS doc SGK trong 5 phut.

+ GV giéi thiéu cho HS téc dé thay déi
tiee thoi cua dai luong doi véi doi tuong
tai thoi diém .

+ Sau d6, GV gii thiéu y nghia thuc té
ciia toc do thay doi tirc thoi trong mot s6
truong hop thwong gap cua dai luong :
ham vi tri, n(;ng dé ciia mét chat tham gia
phan g héa hoc tai thoi diém , sé leong
ca thé trong mot qudn thé dong vat hodac
thue vt tai thoi diem , ham chi phi.

+ GV trinh chiéu khung kién thirc.

+ HS chu y lang nghe va ghi chép.

1. Téc @9 thay doi ciia mot dai lhrong.
Ghi nho
Gia str 1a mot ham sd ctia va ta viét . Néu thay

d6i tir dén , thi sy thay do6i cua 13

va sy thay doi tuong tng ciia 13

Ti s& duoc goi la tde do thay dbi trung binh
ctia d6ivé6i trén doan .

Gidi han dugc goi 1a toc do thay ddi tic thoi
cta d6ivéi tai diém .

Nhu vay, dao ham 1a tde do thay ddi tire thoi
cua dai luong ddi véi tai diém . Dudi day,
chung ta xem xét mot sd tmg dung cua ¥ tudng
nay ddi véi vat 1i, hoa hoc, sinh hoc va kinh té:
- Néu 1a ham vi tri cua mot vat chuyén dong
trén mot duong thang thi biéu thi van tdc tic
thoi ctia vat (tbe do thay d6i ciia do dich chuyén
theo thoi gian). Toc do thay d6 ittic thoi cua
van tc theo thoi gian 13 gia toc tirc thoi cla

A

vat.
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- GV cho HS nghién ctru Vi du 1.
Khi bo qua surc can cua khong khi, do cao
(mét) ciia mot vt diege phong thang dimg
lén trén tir diém cdch mdt dat 2m véi van
toc  ban dau 245 m/s la
GV huéng dan HS:

+ a) Biéu thirc vin téc cua vat tai thoi
diem la gi? Tai thoi diém van téc vit dat

dwoc la bao nhiéu?

-Néu 1a nong do cia mot chat tham gia phan
mg hoa hoc tai thoi diém , thi 14 tbc do phan
g ttrc thoi (tic 1a do thay d6i ndong do) cua
cht diém d6 tai thoi diém .

- Néu 1a sb luong ca thé trong mot quan thé
dong vat hodc thuc vt tai thoi diém , thi biéu
thi toc d6 tang trudng tirc thoi ciia quan thé tai
thoi diém .

- Néu 13 ham chi phi, tirc 13 tong chi phi khi
san xudt don vi hang hoa, thi toc do thay doi
tic thoi cia chi phi ddi voi s6 lwong don vi
hang duogc san xuét duoc goi la chi phi bién.

- V& y nghia kinh té, chi phi bién xap xi ddi
v6i chi phi dé san xuat thém mot don vi hang
hoa tiép theo, turc 1a don vi hang hoa thuu .
Vidu 1: SGK - tr.34

Huéng dan gidi: SGK — tr.34.
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+ b) Khi vdt dat do cao I6n nhdt c6 lién
quan dén GTLN ciia ham s6 h(t) khéng?
Tai thoi diém ndo vit dat do cao lém
nhdt?

c) + Khi vdt cham dat thi dé cao cia vit
khi d6 bang bao nhiéu? Tir d6 tinh thoi
diém khi vt cham dat.

+ Vén téc ciia vt khi dé bcing bao nhiéu

va néu y nghia cua no.

+ GV chi dinh 3 HS 1én bang trinh bay

tung y a), b), ¢).

+ GV nhan xét, chét dap an.

- GV cho HS quan sat va nghién ctu Vi

du 2

Gid st s6 heong ciia mot quan thé ndm

men tai méi truong nudi cdy trong phong

thi nghiém dwoc mé hinh héa bang ham

s6 , trong d6, thoi gian t dwoc tinh bang

gio. Tai thoi diém ban ddu , quan thé cé

20 té bao va ting véi toc dé 12 té bao/gio.

Tim cdc gia tri cua va . Theo mé hinh

nay, diéu gi xdy ra véi quan thé nam men

vé ldu dai?

+ GV c6 thé hoi HS mét s6 cau hoi:

o Tai thoi diém , quan thé c6 20 té bao
thi ta dwoc PT gi?

e Quan thé tang véi toc do 12 té bao/gio

thi ta dwoc PT gi?

Vidu 2: SGK - tr.34+35
Hudng dan giai: SGK — tr.34+35.

Vidu 3: SGK - tr.35
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+ GV chi dinh mot HS dung tai chd néu
lai cach lam bai.

+ GV nhan xét va chdt cach lam.

- GV cho HS quan sat va nghién ctru Vi
du3

Gia sir chi phi (nghin dong) dé san xudt
x don vi cua mot loai hang hoa do dwoc
cho bdi ham s6 .

a) Tim ham chi phi bién.

b) Tim va giai thich y nghia.

¢) So sanh Vi chi phi san xudt don vi
hang hoa thwr 201.

+ GV chi dinh 3 HS 1én bang trinh bay
theo tirng y cua SGK.

+ GV nhan xét va chdt cach lam.

- GV cho HS quan sat va nghién ctu Vi
du 4

Dé logi bo chat gdy 6 nhiém khéng khi tir
khi thai cua mot nha may, nguoi ta woc
tinh chi phi can bé ra la

(triéu dong)

Khdo sdt sw bién thién va vé do thi ciia
ham s6 . Tir @6, hdy cho biét:

a) Chi phi can loai b6 ra sé thay déi nhuw
thé nao khi x ting?

b) C6 thé loai bo dwoc 100% chat gdy 6
nhiém khéng khi khéng? Vi sao?

+ GV chi 1HS lén bang khao sat ham s

va 1 HS 1én bang tra 161 2 cau a) va b).

Huéng dan gidi: SGK — tr.35.

Vidu 4: SGK - tr.35+36

Hudng dan giai: SGK — tr.35+36.
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+ GV nhan xét va chot cach lam.

- GV cho HS hoat dong theo nhém ban
hoan thanh Luyén tap 1.

Khi mau di chuyén tir tim qua cdc déng
mach chinh réi dén cdc mao mach va
quay tré lai qua cdc tinh mach, huyét dp
tam thu (tuc la ap luc cua mau lén dong
mach khi tim co bép) lién tuc giam xuong.
Gid siv mot nguoi cé huyét dp tam thu P

(tinh bang mmHg) dwoc cho boi ham s6

trong dé thoi gian t dwoc tinh bang gidy.
Tinh toc do thay doi ciia huyét dp sau 5
gidy ké tir khi mdu roi tim.

Buwée 2: Thue hién nhiém vu:

- HS theo d&i SGK, chu y nghe, tiép nhan
kién thirc, hoan thanh cac yéu cau, thao
luan nhom.

- GV quan sat ho trg.

Budée 3: Bao cao, thio luin:

- HS gio tay phat biéu, 1én bang trinh bay
- Mt s6 HS khac nhéan xét, bd sung cho
ban.

Buéc 4: Két ludn, nhan dinh: GV tong
quat luu ¥ lai kién thic trong tim va yéu

cau HS ghi chép day du vao vo.

Luyén tap 1
Ta co:
Tbc do thay doi ctia huyét ap sau 5 gidy ké tir

khi mau ro1 tim [a (mmHg/s).
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Hoat dong 2: Mt vai bai toan toi wu héa don gidn

a) Muc tiéu: Van dung dao ham va khao sat ham s6 dé giai quyét cac bai todn t61 uu

hoa don gian.

b) Néi dung: HS doc SGK dé tim hiéu ndi dung kién thic theo yéu cau cua GV, chi y

nghe gidng, thuc hi¢n cadc Luyén tap 2; Van dung va doc hiéu vi du.

¢) San phflm: HS hinh thanh duogc kién thirc bai hoc, cau tra 1oi ctia HS cho cac cau

hoi. HS trinh bay dugc cach van dung dao ham va khéao sat ham s6 dé giai quyét cac bai

toan to1 uu hoa don gian.

d) T6 chirc thue hién:

HOAT PONG CUA GV VA HS

SAN PHAM DU KIEN

Budc 1: Chuyén giao nhiém vu:

- GV cho HS doc SGK trong 5 phut.

- GV gid61 thi€u cho HS nhiing tinh
hudng can t6i uvu hoa thudong gip trong
thuc té va cho HS 14y thém mét vai tinh

hudng cy thé.

- GV huéng dan lai cac budc giai mot
bai toan tdi wu hoa.
+ Dé t6i uu hdéa mot héa mét dai lwong

ta can lam gi?

2. Mt vai bai toan toi wu héa don giin

Mot trong nhing tng dung phd bién nhét cua
dao ham cung cip mot phuong phap tong quat,
hiéu qua dé giai nhimg bai toan tdi wu hoa.
Trong muc ndy, chung ta s& giai quyét nhimng
van dé thuong gip nhu t6i da hoa dién tich,
khdi lugng, 1o nhuén, cling nhu tbi thiéu hoa
khoang céch, thoi gian, chi phi.

Khi gidi nhitng bai toan nhu vay, kho khan 16n
nhit thuong 1a viéc chuyén dbi bai toan thuc té
cho bang 10i thanh bai toan t6i vu hoa toan hoc
bang cach thiét 1ap mot ham sé pht hop ma ta
can tim gia tri 16n nhét, gia tri nhro nhét cua
no, trén mién bién thién phu hop vai bién sb.
Quy trinh giai mot bai toan tdi uu hoa:

Buoc 1: Xac dinh dai lugng ma ta can 1am cho
gia tri cua dai lugng éy 16n nhét hodc nho nhat
va biéu dién n6 qua cac dai lugng khac trong

bai toan.
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+ Lam thé nao dé dwa mot dai luwong QO
vé ham so ciia mot bién ?

+ Co nhitng cach nao dé t6i vu mot dai
luong Q?

- HS lang nghe va ghi chép vao vo.

- GV cho HS quan sét va nghién ctou Vi
du 5.

Mot nha san xud cdan lam nhitng hdp
dung hinh tru, co thé tich 1 lit. Tim cdc
kich thuéc ciia hép dung dé chi phi vit
lidu dimg dé san xud la nhé nhat (két
qua dwoc tinh theo centimet va lam tron
dén chir s6 thdp phan thit ba).

+ GV yéu cau HS néu lai cong thuc tinh
dién tich xung quanh, di¢n tich toan
phan, thé tich cua hinh tru.

+ GV c6 thé dit cau hoi cho HS:

e Dai luwong Q o trong bai nay la gi?

o Nén chon bién la r hay h?

+ GV chon mot HS dung tai chd néu lai
cach lam.

+ GV nhan xét, rat ra luu y cho HS.

Buoc 2: Chon mot dai lugng thich hop nao do,
ki hiéu 1a , va biéu dién cac dai lugng khac &
Budce 1 theo . Khi d6, dai lugng sé& 12 ham s6
ctia mét bién . Tim tap xac dinh cua ham 8 .

Buéc 3: Tim gia tri 16n nhat hodc gia tri nho
nhat cia ham sé bang cac phuong phap da biét

va két luan.

Vidu 5: SGK - tr.37
Huéng dan giai: SGK — tr.37.

Luuy:

Néu hinh tru c6 thé tich V khong d6i thi dién
tich bé mit cta hinh tru nhé nhat khi chiéu
cao bang duong kinh ddy.

Luyén tap 2
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- GV cho HS thao luan nhém do1 hoan
thanh Luyén tap 2.

Anh An chéo thuyén tir diém A trén bo
mdt con séng thang réng 3km va muon
dén diém B & bo doi dién cdch 8km vé
phia ha luu cang nhanh cang tot. Anh
An ¢6 thé chéo thuyén truec tiép qua séng
dén diém C roi chay bo dén B, hodc anh
c6 thé chéo thuyén thang dén B. Hodc
anh ciing cé thé chéo thuyén dén mot
diém D nao dé giita C va B roi chay bé
la 8km/h thi anh An phdi chéo thuyén
sang bo ¢ diém ndo dé dén dwoc B cang
som cang tot? (Gia sir rang van toc cia
nude la khéng dang ké so véi vin téc
chéo thuyén ciia anh An).

+ GV c6 thé dit cau hoi cho HS:

e Dai lwong minh can tinh la gi?

o Phu thudc vao bién nao?

+ GV chon mot HS dimg tai chd néu lai
cach lam.

+ GV nhan xét, chdt dap an.

Goi (km) la d6 dai doan . Diéu kién: .

Do dai quing dudng chéo thuyén 1a:

Do vén tdc chéo thuyén 13 6 km/h nén thoi

gian chéo thuyén la

D0 dai quang duong chay bo 1a .
Do van tc chay bo 1a 8 km/h nén thoi gian
chay bd la

Do d6, tong thoi gian di tir dén cta anh An

la
Ta can tim sao cho dat gia tri nho nhét. Ta
co:

>

Béng bién thién:

0 8

/

Vay anh An can chéo thuyén dén diém cach
diém mot khoang 1a (km) dé thoi gian dén
diém 13 ngan nhat.

Nhdc lai
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- GV nhac lai cho HS céc khai niém ham
chi phi, ham cau, ham doanh thu va ham

loi nhuan trong kinh té.

- GV cho HS quan sét va nghién ctou Vi

du 6.

Gidi bai todn trong tinh huéng mé dau.

+ GV c6 thé dat cau hoi cho HS:

e Trong bdi nay, ching ta can xdc dinh
nhitng ham gi?

o Moi ham dwoc xdy dwung nhw thé
nao?

+ HS suy nghi va tra 1o1.

Néu 1a ham chi phi, ttrc 1a chi phi san xuat don
vi cia mot san pham nao do, thi chi phi bién la
tbc do thay doi cia ddi véi , tic 1a dao ham .
Goi 1a gia ban mdi don vi ma cong ty co thé
tinh néu ban don vi. Khi 6, duoc goi 1a ham
cau (hay ham gi4) va chiing ta mong doi d6 1a
mot ham giam cua . Néu don vi duogc ban va
gia mdi don vi 1a thi tong doanh thu 1a

Va duoc goi 1a ham doanh thu. Pao ham cua
ham doanh thu dugc goi la ham doanh thu bién
va tbc do thay ddi cia doanh thu ddi véi sb
lugng don vi san phém ban ra.

Néu don vi dugc ban, thi téng loi nhuan 1a va
duoc goi la ham lgi nhuan. Ham lgi nhuén bién
la dao ham cua ham lgi nhuan.

Vidu 6: SGK — tr.37

Huéng dan giai: SGK — tr.37.

Vi du 7: SGK - tr.39
Huéng dan giai: SGK — tr.39.
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+ GV yéu cau 2 HS 1én bang trinh bay
bai.

+ GV nhan xét, danh gia.

- GV cho HS quan sat va nghién ctru Vi
du 7.

+ HS suy nghi va tra 101.

+ GV yéu cau 1HS lén bang khao sat
ham sb, 2 HS 1én bang trinh bay ¥ a) va
b).

+ GV nhan xét, danh gia.

- GV cho HS théao luan nhém ban Véan
dung.

Mot nha san sudt trung binh ban dwoc 1
000 ti vi man hinh phdng méi tuan voi
gia 14 triéu d(;ng mét chiéc. Mot cudc
khdo sat thi trieong chi ra rang néu cir
gidm gid ban 500 nghin dong, so heong
ti vi ban ra sé tang thém khoang 100 ti
vi moi tuan.

a) Tim ham cau.

b) Cong ty nén giam gid bao nhiéu cho
nguwoi mua dé doanh thu la 16n nhat?

¢) Néu ham chi phi hang tuan 1a (triéu
dong), trong dé, x la sé ti vi ban ra trong
tuan, nha san xudt nén dat gia ban nhu
thé nao dé loi nhudn la 16n nhat?

+ GV goi 3 ban Ién bang trinh bay lan
lugt 3 y.

Van dung

a)

Goi (triéu déng) 1a gia cia moi chiéc ti vi, 1a
sO Iuwong ti vi ban ra mdi tuan.

Theo gia thiét, tbc do thay ddi cua ti1é véi
tdc d6 thay d6i cia nén ham sb 1a ham sb
bac nhét.

Gid ban tuong Ung voi va giad ban tuong ung
Vol .

Khi d6 phuong trinh duong thang di qua hai

diém va nén ta c6 hé phuong trinh:
Do d6, ham cau:

b) Taco.

Ham doanh thu la:

Ta can tim sao cho dat gia tri 16n nhét. Ta c6:

Bang bién thién:

N
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+ HS khac theo doi, nhan xét, bd sung
bai ban.

+ GV stra bai, chdt dap an.

Buwée 2: Thuwe hién nhiém vu:

- HS theo ddi SGK, chu y nghe, tiép
nhén kién thuc, suy nghi tra 161 cau hdi,
hoan thanh céc yéu cau.

- GV: quan sat va trg giup HS.

Budée 3: Bao cao, thiao luin:

- HS gio tay phat biéu, 1én bang trinh
bay

- Mot sb HS khac nhan xét, bo sung cho

ban.

Vay cong ty nén gidm 14 — 9,5 = 4,5 triéu cho
ngudi mua thi doanh thu ctia cong ty s€ 1on
nhat.

¢) Ta c6 ham lgi nhuan la

Ta can tim sao cho dat gia tri 16n nhat. Ta ¢6

Béng bién thién:

_l’_

N

Vi thi.
Vay ban véi gid 1a 8 triéu thi lg1 nhuan 1a 16n

nhét.

117




Buéc 4: Két luan, nhan dinh: GV tong
quat luu ¥ lai kién thirc trong tdm va yéu

cau HS ghi chép day du vao vo.

3. HOAT DONG LUYEN TAP

a) Muc tiéu: Hoc sinh cung cd lai kién thirc d3 hoc.

b) N¢i dung: HS van dung céc kién thirc cua bai hoc 1am bai tap 1.26; 1.27 (SGK —
tr.40+41).

¢) San pham hoc tap: Cau tra 10i ciia HS.

d) To6 chirc thye hién:

Budéc 1: Chuyén giao nhiém vu:

- GV tb chirc cho HS hoat dong thuc hién bai tap 1.26; 1.27 (SGK — tr.40+41).

- GV 6 chuc tro choi trac nghiém nhanh trén Quizizz dé cung c¢d toan bai.

- GV cung cap mi QR hoic dudng Links (Google Forms/Live Worksheets) cho HS 1am
phiéu bai tap.

PHIEU BAI TAP TOAN 12

BAI 5: UNG DUNG PAO HAM PE GIAI QUYET

MOT SO VAN PE LIEN QUAN PEN THUC TIEN
Phan 1 : Tric nghiém nhiéu lya chon
Cau 1: Gia st chi phi (nghin dong) dé san xuét bong dén ctia mot nha may duoc cho
bai ham s6 . Ham chi phi bién ciia nha may dé san xuat 150 cai la:
A. 120 000 dong. B. 134 900 dong.
C. 146 200 dong. D. 110 100 dong.
Céu 2: Cho mot tim nhom hinh vudng canh 12 cm. Ngudi ta cat & bon goc cia tim
nhoém d6 bdn hinh vudng bang nhau, mdi hinh vuéng cé canh bang (cm), rdi gap tim
nhom dé duoc mot cai hop khong nap. Tim dé hop nhan duoc thé tich 16n nhat.
A.. B..
C.. D..
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Céu 3: Nong do cua cta axit khi tham gia phan tmg hod hoc tai thoi diém dugc cho

boi ham s6 . Téc d6 phan ung tirc thoi (d0 thay doi ndng do) cua axit tai thoi diém

la:
A.. B..
C.. D..

Cau 4: Mot doan tau dang di chuyén véi van toc , véi (gidy). Gia toe ciia doan tau
tai thoi diém 1a:

A.. B..

C. D..

Céu 5: Gia sir chi phi (nghin dong) dé san xuat banh mi cia mot ctra hang banh
dugc cho bai ham s6 . Ham chi phi bién cia cira hang dé san xuat 150 banh mi la:
A. 134 700 dong. B. 152 800 ddng.

C. 144 500 dong. D. 132 200 ddng.

Phan 2: Tric nghiém ding sai

Céu 1: Cho phuong trinh chuyén dong ciia mot chat diém , v6i don vi do cua 1a
gidy, va la mét.

a) Van toc cia chat diém khi 13 2 my/s.

b) Chét diém dtmg yén khi .

c) Van tdc dat gia tri nhé nhét khi 1a 3 m/s.

d) Van tdc dat gia tri lon nhét khi 13 10 m/s.

Céu 2: Cho phuong trinh chuyén dong cuia mot chit diém , v6i don vi do cua 1a
gidy, va la mét.

a) Van toc cia chat diém khi 13 24 m/s.

b) Chat diém dung yén khi .

¢) Van toc dat gia tri nho nhat khi 1a 1 m/s.

d) Van tdc dat gia tri 16n nhat khi 14 20 m/s.

Phin 3: Tric nghiém tri 10i ngin

Cau 1: Khi xay nha, chu nha can lam mdt ho nudc bang gach va xi mang c6 dang

hinh hop dtmg day 1a hinh chit nhat, chiéu dai gip ba lan chiéu rong va khong np.
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c6 chiéu cao 14, thé tich 1a 18 . Hy tinh chiéu cao cta hd nudc sao cho chi phi xay
dung 13 thap nhét?

Cau 2: Sau khi phat hi€én mot bénh dich, cac chuyén gia'y té udc tinh sb ngudi nhiém
bénh ké tir ngay xuét hién bénh nhan dau tién dén ngay thir 13 . Gia sir 1a téc do
truyén bénh (nguoi/ ngay) tai thoi diém , khi d6 téc do truyén bénh nhanh nhat vao

ngay thr bao nhiéu?

Buwéc 2: Thue hién nhiém vu: HS quan sat va cha y lang nghe, thao luan nhém, hoan
thanh cac bai tap GV yéu cau.

- GV quan sat va ho trg.

Budce 3: Bao céo, thio luin:

- M&i bai tdp GV moi HS trinh bay. Cac HS khac chu y chita bai, theo ddi nhan xét bai
trén bang.

Dap an bai tap SGK:

1.26

a) Ham van tdc: .

Ham gia toc: .

b) Néu coi chiéu duong cua tryc 13 chidu thang dimg hudng 1én trén thi hat chuyén dong
1én trén khi , chuyén dong xudng dudi khi .

Ta co:

Do d6, vat chuyén dong 1én trén khi va chuyén dong xubng dudi khi .
c) Tu dén , vat chuyén dong tir toa do dén toa @0 , tirc 1a vat di duoc quang duong 16
don vi d6 dai.
Tu dén, vat chuyén dong tur toa do dén toa d6 , tirc 1a vat di duoc quang duong 7 don
vi do dai.
Do do, trong khoang thoi gian , vat di dugc quang duong 23 don vi dg dai.
d) Hat tang tdc khi , hat giam tdc khi .
Ma , nén hat ludn tang tbe.
1.27
a) Ham chi phi bién .
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b) . Chi phi bién tai 13 2,5 (trim nghin dong), nghia 1a ta du doan chi phi dé san xua
thém mot don vi hang hoa tiép theo (don vi hang héa thir 101) 1a khoang 250 nghin
dong.

¢) Chi phi san xuat don vi hang héa thir 101 1 (trim nghin dong).

DPap an phiéu bai tap:

Phan 1 : Tric nghiém nhiéu lya chon

Cau 1 Cau 2 Cau 3 Cau 4 Cau5
B C A B A
Phin 2: Tric nghiém ding sai
Cau Cau 1 Cau 2

a) b b

b) b b

c) S S

d) S b
Phin 3 : Tric nghiém tra 10i ngin

Cau 1 Cau 2
20

Budéc 4: Két luan, nhan dinh:
- GV chira bai, chét dap an, tuyén duong cac hoat dong t6t, nhanh va chinh x4ac.
[2.1.NCla: HS thyc hién cac twong tac dugc xac dinh rd rang voi cong nghé s6 (1am

bai tap online) trong 16p hoc.]

4. HOAT DONG VAN DUNG

a) Muc tiéu:

- Hoc sinh thyc hi¢n lam bai tap van dung dé nam viing kién thuc.

b) Noi dung: HS sir dung SGK va van dung kién thirc da hoc dé lam bai tap 1.28; 1.29
(SGK — tr.41).

¢) San pham: Két qua thuc hién cac bai tap.

d) T6 chirc thue hién:

Buwéc 1: Chuyén giao nhiém vu
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- GV yéu cau HS hoat dong hoan thanh bai tap 1.28; 1.29 (SGK — tr.41).
Buéc 2: Thue hién nhiém vu

- HS suy nghi, trao doi, thao luan thyc hién nhiém vu.

- GV diéu hanh, quan sat, hd tro.

Budc 3: Bao cao, thao luian

- Bai tap: dai dién HS trinh bay két qua, cac HS khac theo ddi, dua y kién.
Goi y dap an:

1.28

Goi (triéu dong) 1a gia thué can ho mot thang, Ta can xac dinh ham cau.
Gia thué ung voi, va gia thué ang vai . Do do, ta co:
hay , tiuc 1a .

Ham doanh thu tir tién cho thué cin ho 1a

Ta can tim sao cho dat gia tri 16n nhét. Ta c6:

Bang bién thién:

+ 0

810

Dua vio bang bién thién, gia thué 1a 9 triéu dong thi doanh thu 13 16n nhat.

1.29

a) Ta co: .

Do va nén suy ra . Vay tap xac dinh ctia ham sé 13 ntra khoang
b) Ta c6: . Suy ra ham sé nghich bién trén nira khoang .

Ta co: .

Xét ham s6 trén ntra khoang

Bang bién thién:
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Do d0, s6 luong don vi san pham ban dugc s& giam khi gia ban ting.

Ta cé: . Piu nay chung to khi gia ban dan vé& 0 dong thi s6 lugng don vi san pham
ban ra dugc sé€ 1én vo han.

Buéc 4: Két luan, nhan dinh

- GV nhén xét, danh gia, dua ra ddp an dang, chu y cac 15i sai cua hoc sinh hay méc

phai.

* HUONG DAN VE NHA
- Ghi nh6 kién thirc trong bai.
- Hoan thanh céc bai tip trong SBT
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- Chuan bij bai méi: “Bai tip cudi chwong I”.
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Truwong: THPT D6 Piing Tuyén
Giao vién: Huynh Van Toan
Té: Toan — Tin
BAI TAP CUOI CHUONG I
(2 tiét — Tiét 23 - 24)
I. MUC TIEU
1. Kién thirc
Hoc xong bai ndy, HS dat cic yéu cau sau:
- Nhan biét dugc tinh don diéu, diém cuc tri, gia tri cuc tri cua ham sb thong qua
bang bién thién hodc thong qua hinh anh hinh hoc cua db thi ham sé.
- Xac dinh duogc gia tri 16n nhét, gia tri nho nhat ctia ham sd bang dao ham trong
nhirng truong hop don gian.
- Khao sat va vé& dugc dd thi caa ham sd.
- Van dung dugc dao ham va khao sat ham sd dé giai quyét mot s6 van dé lién
quan dén thuc tién.
2. Nang luc
Nang luc chung:
- Nang lyc ty chu va tu hoc trong tim to1 khdm pha.
- Nang lyc giao tiép va hop tac trong trinh bay, thao luan va 1am viéc nhom.
- Nang lyc giai quyét van dé va sang tao trong thuc hanh, van dyng.
Nang lyc riéng:
- Nang luc tu duy va lap luan toan hoc: Str dung duoc cac phuong phap 1ap luan
dé nhin ra nhitng cach thtc khac nhau trong giai quyét van dé thyc tién.
- Ning lyc md hinh héa toan hoc: Lap dugc ham s6, bang bién thién dé giai quyét
cac bai toan thuc tién.
- Nang lyc giai quyét van dé toan hoc:
+ Xét dugc tinh don diéu, diém cyec tri, gia tri cyc tri cua ham $6 thong qua bang
bién thién hodc thong qua hinh anh hinh hoc cta db thi ham sb.
+ Xac dinh duoc gid tri 10n nhat, gia tri nho nhat cia ham s bang dao ham

trong nhirng truong hop don gian.
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+ Van dung duoc dao ham va khao sat ham sb dé giai quyét mot sd van dé lién
quan dén thyc tién.

Ning luc giao tiép toan hoc: Poc, hiéu thong tin toan hoc.

Nang luc st dung cong cu, phuong tién hoc toan: St dung dugc may tinh cam

tay.

Nang lwc so:

1.1.NC1b: Ap dung duoc k¥ thuat tim kiém dé 1ay duoc dir liéu, thong tin va noi
dung trong méi trudng so.

1.3.NC1b: Trién khai duoc viée to churc va sép xép dir li€u, thong tin va ndi dung
trong mdi trudng cd ciu trac.

2.1.NCla: Str dung dugc nhiéu cong nghé sb dé tuong tac.

5.2.NC1b: Ap dung dugc cac cong cu sd khac nhau va cac giai phap cong nghé
c6 thé co dé giai quyét van dé.

6.2.NCla: Lya chon va str dung duoc cac cong cu Al phu hop dé ning cao hiéu

suat va giai quyet cac van dé phuc tap.

3. Phim chit

Co y thure hoc tap, y thirc tim toi, kham pha va sang tao, c6 y thirc [am viéc nhém,
ton trong v kién cac thanh vién khi hop tac.
Cham chi tich cuc xay dung bai, c6 trach nhi€ém, chu dong chiém linh kién thirc

theo sy huéng dan ciia GV.

II. THIET BI DAY HQC VA HOQC LIEU

GV: KHBD, SGK, SBT Toén 12, bai trinh chiéu (Slide), phong thyc hanh méay
tinh két ndi Internet, may chiéu, video Al tao bang cong cu Al dugc ding dé khoi

dong bai hoc, bd cau hoi trac nghiém trén phan mém Quizizz.

- HS: SGK, SBT Toan 12 — Két ndi tri thirc, v& ghi.
III. TIEN TRINH DAY HQC
1. HOAT PONG KHOI PONG

a) Muc tiéu:

- Tao himg thu, thu hat HS tim hiéu noi dung bai hoc.

b) Néi dung: HS doc tinh huéng mé dau, suy nghi tra 161 cau hoi.
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¢) San phﬁm: HS dua ra duoc nhan dinh ban dau vé cau hoi mé dau.

d) T6 chirc thue hién:

Buwéc 1: Chuyén giao nhiém vu:

- GV yéu cau xem video Al duoc thiét ké dé phuc vu bai day va tra 1o cau hoi xuat hién
trong video do.

- GV trinh chiéu c4u héi ciing cd, cho HS suy nghi va tra 10i.

Cho ham sb: y = x3 — 6x% + 9x — 2.

a) Xét tinh don di€u va tim cuc tri cia ham $0.

b) Tim GTLN, GTNN trén doan [2; 6] .

¢) V& dd thi ciia ham sb.

Budce 2: Thue hién nhiém vu:

- HS xem video va suy nghi cau tra 101.

- HS quan sat va chu ¥ lang nghe, thao luan nhom ddi hoan thanh yéu cau.
Budce 3: Bao céo, thio luin:

- GV goi mét s6 HS tra 16, HS khéac nhan xét, bd sung.

Goiy dap an:

a) Tacod:y' = 3x%—12x + 9.
y' =0 © x =1hodacx =3.

Ta ¢ bang bién thién:

X —00 1 3 400
' + 0 - 0 +
2 400

Tir bang bién thién, ta c6

Ham s6 dong bién trén (—oo; 1) va (3; +0).
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Ham s6 nghich bién trén (1; 3).

Ham sb dat cuc dai tai x = 1 va yp = y(1) = 2.

Ham sb dat cuc tiéu tai x = 3 va yor = y(3) = —2.

b) Lap bang bién thién ctia ham s trén doan [2; 6].

X 2 3 6

y - 0 +

Tir bang bién thién, ta duogc: r[r21.i6r]1y =vy(3) =-2; r[rzllzg(y =y(6) = 52.

¢) b6 thi:
- Giao diém ctia DTHS véi tryc tung 1a v i
diém (0; —2).
-Taco:y=0 & x=2++/3hoicx =

5}
2. Do d6, giao diém ctia d6 thi ham s6 voi
truc hoanh la cac diém S | 3

0 , + + -
(2++/3;0),(2—+3;0) va (2;0). / \/
- P4 thi ham s6 co tam ddi ximg 13 (2; 0). |

Buéc 4: Két luan, nhan dinh:

Y

- GV nhén xét, danh gia va két luan.

[6.2.NCla: HS su dung céng cu Al hodc san pham s6 do GV cung cip dé tiép nhan
thong tin, trd 1061 cau hoi don gian.

2.1.NCla: HS thuc hién céc tuong tac co ban voi hoc liéu sb (xem video, tra 101 cau hoéi
trén moi trudng sd).

1.1.NCla: HS tiép can, khai thac dugc thong tin tir nguén hoc liéu s6 duéi su huong

dan ctia GV.]
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- GV danh gia két qua cua HS, trén co sé d6 din dat HS vao bai hoc mai: “Bai hoc hém

nay, chung ta cung 6n tdp chuong I. Thong qua bai luyén tap ndy, cac em sé& cung cb lai

xét tinh don diéu, xac dinh cuc tri, GTLN, GTNN, khao sat, v& d6 thi ham sb va giai

quyét mét sb bai thuc tién bﬁng cach van dung dao ham va khdo sat ham $6.”.
Bai méi: Bai tap cudi chwong L.

2. HINH THANH KIEN THUC MOI

Hoat dong 1: On tap lai kién thirc di hoc

a) Muc tiéu:

- Hé thong lai Iy thuyét vé tmg dung dao ham dé khao sat va vé db thi ham sb.
b) Néi dung: Hé théng hoa lai kién thirc trong chuong 1.

¢) San pham: HS hinh thanh duoc kién thirc bai hoc, cau tra 1oi ciia HS.

d) To6 chirc thye hién:

HOAT PONG CUA GV VA HS SAN PHAM DU KIEN

NLS

Budéc 1: Chuyén giao nhiém vu: Ciing cb kién thire

- GV chia 16p thanh cac nhom theo 0, | - So d6 tu duy dugc dé trong phan ghi cha
HS hoat dong nhém, st dung phﬁn mém | bén dudi

(MindMeister, Draw.io, Canva, ...) v& | - Pap an phan tric nghiém:

so dd tu duy tong hop lai toan bo 1y | 1.30. B

thuyét chuong L. 1.31. A

+ Sau d6, GV chi dinh mot s6 HS batki | 1.32. D

1én bang trinh bay vé cac kién thic da | 1.33. C

ctng cb duoc. 1.34. B

+ HS dudi 16p nhan xét va GV bd sung. | 1.35. B

- GV tao cac cau hoi trac nghiém trong | 1.36. D

SGK trén Quizizz dé HS on tap lai kién | 7.37. D

thirc da hoc trong chuong 1. 1.38. B

+ GV lan luot goi cac HS tra 1oi dap an | 1.39. D

tlr cau 1.30 dén 1.39.

Buwée 2: Thywe hién nhiém vu:

- 1.3.NCl1b:
Trién  khai
duge viée to
chic va sip
Xép dir liéu,
thong tin va
ndi dung
trong moi
truong ¢ cdu
trac (so do tu
duy).

- 5.2.NClb:
St dung phan
mém truc
tuyén dé vé&

so d6 tu duy.
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- HS theo dbi SGK, chu ¥ nghe, tiép
nhan kién thirc, hoan thanh cac yéu cu,
thao luan nhém.

- GV quan sét hd tro.

Budc 3: Bao cao, thao luin:

- HS gio tay phat biéu, 1én bang trinh
bay

- Mot s& HS khac nhéan xét, bo sung cho
ban.

Budérc 4: Két luan, nhan dinh: GV tong
quét luu ¥ lai kién thirc trong tAm va yéu

cau HS ghi chép day du vao ve.

- 2.1.NCla:
HS thuc hién
cac tuong tac
duoc Xac
dinh r0 rang
voi cong
nghé s6 (lam
bai tap
online, v€ so
d6) trong 16p

hoc

56 M dwoc goi 14 gid wi liw nhét oia hin sé
v = f(x) trén tip D néu f(x) < M wéi moi

x € D vaton t3i xy € D san cho fxg) = M.

M = max, ., f(x)
M = maxg f(x).

NGHIA
56 m dwoc gol 14 gid i nho nhir cha him s6
y = fx) weén vip 0 néu flx) > m voi mel

x ED\-iténtai_reEDslcd:l:-f[vﬂ:nr:

m = min_., f(x)
m = miny, f(x).

G
/\, )?MG 1. Tim cic diem x,,x;, .., %, € (a; b), tai 40

GIA TRI LON NHAT VA
GIA TRI NHO NHAT
CUA HAM sO

£"(x) bing 0 hodc khéng ton tai

2. Tinh F(x,), fx0) e, L) Fla) Vi F()
3. Tim 50 1ém nhat M vi 36 nho nhit m trong
cic 56 trén_ Ta cé:

M= l['t;.lab:;l:f{.\']:m = 1[1:.1;1] Fix).
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et gy =, 05 U g b cie

BINH N,

Dusing thing = xq g 1§ dwimg tidm chn
i, (g0 it 1 s cin i) i 8 thi i

gl - 1 0m  ngag
o

pO T

o f(x) = 400 B () =~

o 100) = e B 1) = e

BiNgy
Ng,
%y
5

utg gy -y, M 06 o ey
i 8V O+ )

Dong thing y=ar+8(ee0) i b

noHiA
)
N

ONYON NYO EIC T

Jm (0= Ger 4l =0

o 1) (e 4B)) =0

DUONG TIEM CAN BUNG

DUONG TIEM CAN™
CUA DO TH| HAM

¥

DO THI
BUONG TiEm can xiEn
*

g ingy 0+ 10
e 09 04 (e ¢

Buong

10y = ax + & 10 56 8 i
o a8y x —+ ).

Dubng thing y = ax + b (a # 0) li tiém cin
xién cia 85 thi him s6 y = f(x)
1=
-

a=lim,.,. hoic a = tm, ._ 22
WCQINH

b =lim, ., [f(x) - ax]bosc b = lim, .. [f(x) - ax]
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't - R

1. Tim tip xic dinh cia h

2. Khio sit sy bién thién ciia him sé

- Tinh d20 him y'. Tim cic diém tai 46
' = 0 hoic @30 him khéng tén tai

- Xét ddu y' 8é chi ra cic khoing don diéu
cia him sé
Tim cye tri cia him 6
Tim cic giéi han tai vé cuc. giGi han vé
cwe vi tim tiém cén cia 88 thi him sé (néu
<0).

Lip bing bién thién cia him &

3. V& 46 thi cua him s0 dya vio bang bien

i J

Dang cia d6 thi ham 56 bac ba y = ax’ + b’ + cx + d (aw 0)

KHAO SAT SV BIEN
THIEN VA VE

Phuong triah

PO TH| HAM SO
Phuong trish I ) \
NE I =

x4 b
Dang cis d6 thi ham 36 y '—; (cm0,ad=bewo)
s

D=ad -bc>0 D=ad b <0

Him 36 phin thirc y = =22
khéug chia bét cho 4

= Y N |
b M |

v

3. HOAT DPONG LUYEN TAP

a) Muc tiéu: Hoc sinh cing c6 lai kién thire d3 hoc.

b) N6i dung: HS van dung cac kién thurc ctia bai hoc lam bai tap 1.10; 1.11; 1.12 (SGK
—1r.19).

¢) San pham hoc tip: Cau tra 1i ciia HS.

d) T6 chirc thue hién:

Buwéc 1: Chuyén giao nhiém vu:

- GV t6 chirc cho HS hoat dong thuc hién bai tap 1.40; 1.41; 1.42, 1.43 (SGK —
tr.43+44).

- GV t0 chtrc tro choi trac nghiém nhanh trén Quizizz dé cing c6 toan bai.
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- GV cung cip ma QR hoic duong Links (Google Forms/Live Worksheets) cho HS 1am
phiéu bai tap.

PHIEU BAI TAP TOAN 12
BAI TAP CUOI CHUONG I
Phin 1 : Tric nghiém nhiéu lya chon
Cau 1: Him s6 y = x3 + 2x2 — 7x + 2 d6ng bién trén khoang:
A. (1;4+0). B. (—1; +).
C. (—o;—1). D. (—2;1).
Cau 2: Chohamsd y = i—;; Khang dinh nao sau ddy 1a sai ?
A. Ham sb dong bién trén khoang (—3; —1).
B. Ham s6 dong bién trén khoang (—2; +00).
C. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo0; —2).
D. Ham s6 dong bién trén khoang (0; 1).

14 2—
Cau3:Hamséy ==~ DXHS
x—2
A. 3 cuc tri1. B. 2 cuc tr1.
C. 1 cuyc tri. D. 0 cuc tri.

Ciu 4: Him s6 y = x3 + x? — x + 1 dat gia tri 16n nhat trén doan [—2; 3] tai:
A x =-2. B.x = 3.

C.x=-1. D.x=§.

Cau 5: D) thj ham sb y = % c6 duong ti¢m can ding la:
A.x=1. B.x=2

C.x =3. D.x =5.

Phan 2: Tric nghiém ding sai

x2-x-1

Ciu 1: Choham sd y =

x-2
a) Tap xac dinh 1a D = R\ {2}.
b) Ham sb dong bién trén khoang (2; +00).

¢) Ham s0 c6 2 cuc tri.
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d) DP6 thi ham s6 nhan duong thang y = x + 1 lam tiém can xién.

Cau 2: Cho ham s6 y = 2x3 — x + 2x — 4.

a) Do thi ham sé cét tryc tung tai diém (0; —4).

b) Ham s6 ludn dong bién trén R.

¢) Gia tri 16n nhat ctia ham s trén [—2; 1] 1a —1.

d) Ham s nhan diém (—2; 1) 1am tdm d6i xtmg.

Phin 3: Tric nghiém tra 10i ngin

Céu 1: Tam dbi xtng cua d6 thi ham s6 y = % 1a diém nao?

Cau 2: Gia tri nho nhat cia ham s6 y = x3 + x2 — 5x — 1 trén [—3; 4] 1 bao

nhiéu?

Buwéc 2: Thue hién nhiém vu: HS quan sat va chi y lang nghe, thao luan nhom, hoan
thanh cac bai tip GV yéu cau.

- GV quan sat va hd tro.

Budce 3: Bao cio, thio luin:

- Mbi bai tap GV moi HS trinh bay. Cac HS khac chu y chita bai, theo ddi nhan xét bai
trén bang.

Dap an bai tap SGK:

1.40

a) Tap xac dinh: D = R.

Taco:y' =3x2—6x+3;y" =0 e x = 1 (nghiém kép). Suy ra, ham s dong bién
trén R.

Ta c6 bang bién thién :

X —00 1 400

y' + 0 +

_oo/

Ham s6 khong c6 cuc tri.

b) Tap xac dinh: D = R.
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Taco:y' =4x3—4x;y' =0 x = 0 hodc x = +1.
Suy ra : ham s6 dong bién trén khoang (—1; 0) va (1; +o0), ham sb nghich bién trén
khoang (—o0; —1) va (0; 1).

Ta c6 bang bién thién :

X —00 -1 0 1 +00
y - 0 + 0 - 0+
+0o0 -1 +o0
\. -2 / \ -2 /
Hamsé datcuctibutaix = —1vax =1, yopr = —2.
Ham sb dat cuc dai tai x = 0,ycp = —1.

¢) Tap xac dinh: D = R\ {— %}

Taco:y' = >0Vx¢—§.

(3x+1)2

Suy ra, ham sb dong bién trén khoang (—00; - g) va (— é; +00).

Ta co bang bién thién:

Ham sb khong co cuc tri.

d) Tép xac dinh: D = R\{—1}.
Taco:y =x—'y’ =0 x=—-2hodcx =0.
Ham s6 dong bién trén khoang (—o0; —2) va (0; +00).

Ham s6 nghich bién trén khoang (—2; —1) va (—1;0).
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Ta c6 bang bién thién :

Ham s6 dat cuc tiéu tai x = 0,y = 2.

Ham sb dat cuc dai tai x = —2,Ycp = —2.
1.41
a)Taco:y =— ._<0vVxe [2; +00). Suy ra, ham s nghich bién trén khoang

(3x—2)2

(2; +00).

Ham s6 dat GTLN tai x = 2, max y = 3
[2;+00) 4

Ham s khong c6 gia tri nho nhat.

b) Tép xac dinh : D = [—V2;V/2].

Taco:y' = —ﬁ;y' = 0 © x = 0 (thoa man).

Ta c6 bang bién thién :
x [ V2
y' + -

Ham sb dat GTLN tai x = 0, max_y = V2.

[-VZ;v2]
Ham sb dat GTNN tai x = +v/2, min_y = 0.
[-V2;v2]
1.42
a)
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3x-2 3x-2

Tacd: lim = —oo; lim

= 400, Suy ra duong thang x = —1 la tiém cén
x-—-1t x+1 x—>—1" x+1

dtng ctia d6 thi ham s.

Tacod: lim y = 3. Suy ra, duong thang y = 3 1a tiém cin ngang cta do thi ham sb.

xX—>+oo
b)
Taco: lim y = +oo; lim y = —co. Suy ra, duong thang x = % la tiém can dung cua
x—-= xX=7
2 2

dd thi ham sé.

2
. x“+2x-1 1 5
Taco:y=———=-x+_+

1
4(2x-1)"

xl_i)ripoo (y — Gx + 2)) = 0. Suy ra, duong thang y = %x + Z 14 tiém c4n xién cta do thi
ham s6.
1.43
a)y = —x3+6x%—9x +12..
- Tap xac dinh: D = R.
- Sy bién thién :
+y'=-3x2+12x—-9,y' =0 < x = 1 hodc x = 3.
+ Ham sd nghich bién trén timg khoang (—o0; 1) va (3; +0).
Ham s6 dong bién trén khoang (1; 3).
+ Ham sb dat cuc tiéu tai x = 1 v6i yor = 8; ham sb dat cuc dai tai x = 3 v6i yp =
12.

+ Bang bién thién:

X —00 1 3 400
y' — 0 + 0 —
400 12

-Po thi :
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29 1

201

2x—1
x+1°

b)y =
- Tap xac dinh : D = R\{—1}.

- Su bién thién:
3
(x+1)2

+y' = >0Vx #—1.

+ Ham s dong bién trén timg khoang (—oo; —1) va (—1; 40).
+ Ham sb khong c6 cyec tri.
+ Ham sd nhan x = —1 lam tiém cén ding, y = 2 lam tiém can ngang.

+ Bang bién thién :

X —00 -1 400

y' + +

+ oo + oo

-Pb thi :
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G 4 2 o 'l{ 2 4 <]
x?%-2x
©)y = x—1
- Tap xac dinh: D = R\{1}.
- Su bién thién:
;_ X2-2x+42
+y' = o o 0vx # 1.

+ Ham sé dong bién trén timg khoang (—oo; 1) va (1; +00).

+ Ham s6 khong cé cuc tri.

+Taco: lim y = —oo; lir?_ y = +00. Suy ra, ham s6 nhan duong thang x = 1 1am tiém
X—

x—1F

can dung.

Ta co: lirll (y —(x— 1)) = 0. Suy ra, ham s6 nhan dudng thang y = x — 1 lam tiém
X—>1T 00

can xién.

+ Béang bién thién:

X —o00 1

y' + +
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-Po thi:

by
10
g
G
4
2
AL
: —_—
& -4 2 0 6
-2
-4
Pap an phiéu bai tap:
Phin 1: Tric nghiém nhiéu Iwa chon
Cau 1 Cau 2 Céau 3 Céau 4 Cau 5
A A D C C
Phan 2: Tric nghiém diing sai
Cau Cau 1 au
a) b b
b) S b
c) b b
d) b S
Phan 3 : Tric nghiém tri 16i ngan
Cau 1 Cau 2
21
G2 -
3°2

Budéc 4: Két luan, nhén dinh:
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[2.1.NCla: HS thyc hién cac tuong tac duoc xac dinh rd rang véi cong nghé sb (lam

bai tap online) trong 16p hoc.]

4. HOAT PONG VAN DUNG

a) Muc tiéu:

- Hoc sinh thyc hién 1am bai tap van dung dé nam vimg kién thirc.

b) Noi dung: HS sir dung SGK va van dung kién thirc d hoc dé lam bai tap 1.44; 1.45;
1.46 (SGK — tr.44).

¢) San pham: Két qua thyc hién cac bai tap.

d) T6 chirc thue hién:

Buwéc 1: Chuyén giao nhiém vu

- GV yéu cau HS hoat dong hoan thanh bai tap 1.44; 1.45; 1.46 (SGK — tr.44).
Bude 2: Thue hién nhiém vu

- HS suy nghi, trao ddi, thao luan thuc hién nhiém vu.

- GV diéu hanh, quan sat, ho tro.

Budce 3: Bao cio, thiao luan

- Bai tap: dai dién HS trinh bay két qua, cac HS khac theo doi, dua 'y kién.
Goiy dap an:

1.44

1 1 1
a)Taco:-+-=-qg=—
) p q f q p-f

Dodoqg=g(p) = % 13 mot ham s6 cua bién p € (f; +0).

b) Ta co: 11m q= 11m glp) = 11m ——fva 11m g(p) = lim 2L = foo.

p— —+o0 p=f poftp=f

T lim q = f suy ra d6 thi ham s6 ¢ = g(p) nhan duong thang ¢ = f 1am tiém cén

p—+o
ngang. Nhu vay, khi vat cach thau kinh cang xa thi anh cang gan dén tiéu diém ctia thau
kinh.

T llr;l q = +oo suy ra d6 thi ham s6 ¢ = g(p) nhan dudng thang p = f 1am tiém can
p—)

dung. Nhu vay, khi vat dit cang gan tiéu diém thi anh cang tién ra xa vo han.
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f2

c) Taco:q' = “ oz < 0,Vp € (f; +0)
Bang bién thién cta ham s6 ¢ = g(p) trén khoang (f; +0) duoc cho dudi day:
p f +0oo
q' -
q o
f
1.45

a) Dan sb cua qudc gia ndy vao cac ndm 2030 va 2035 1an luot 1a

N(7) = 100e%°127 ~ 108,76 triéu ngudi va N(12) = 100.e%°1212 ~ 115 49 trigu
nguoi.

b) Ta ¢6: N'® = 100.0,012. %012t = 1,2.¢%012¢ > 0 véi moi t € [0; 50].

Do d6 ham s6 N(t) ddng bién trén doan [0; 50].

¢) Taco: N'(t) = 1,2e%012¢ Téc do tang dan sb 1a 1,6 triéu ngudi/nam néu

4 1 4
N'(£) = 1,2.¢0012t = 1 6 ¢ 0012t — = oy ¢ — In= ~ 23,97.
(t) ¢ ¢ 3 0012 '3

Vay vao khoang nam 2047 thi tc do ting dan s6 13 1,6 triéu ngudi/nam.
1.46

bat BM = x (km) (0 < x < 10).

Khi d6: AM = 10 — x (km), CM = V16 + x2 (km).

Téng chi phi ldp dat 1a f(x) = 30(10 — x) + 50v16 + x2 triéu ddng.

Ta can tim gi4 tri nho nhat ctia ham sé f(x) trén doan [0; 10]. Ta c6:

50x
'"x)=-30+ ——==03{/16+x?2 =5x © x = 3.
/ V16 + x?

Ta co: £(0) = 500; £(3) = 460; £(10) = 100+/29.
Ta thay [rg}ligl] f(x) = 460 khi x = 3. Nhu vay chi phi lap dit nho nhat 14 460 triéu

ddng khi doan BM dai 3 km.

Buéc 4: Két luan, nhin dinh
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- GV nhan xét, danh gia, dua ra dap an dung, chil y cac 10i sai ctia hoc sinh hay mac

phai.

* HUONG DAN VE NHA
- Ghi nho kién thirc trong bai.
- Hoan thanh cac bai tip trong SBT

- Chuan bj bai méi: “Vecto trong khong gian”.
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  ( 0 ; + ∞ )


    y ′ =  ln ⁡  x + 1 ;   y ′ = 0 ⇔  ln ⁡  x = − 1 ⇔ x =  1  e .


  ( 0 ; + ∞ )


  x


   1  e


  + ∞


  y ′


  −


  +


  y


  + ∞


  + ∞


  −  1  e


     min  ( 0 ; + ∞ ) ⁡  y = y  (  1  e ) = −  1  e


  ( 0 ; + ∞ )


   [ 1 ; 3 ]


    y ′ =  1  2  x − 1 −  1  2  3 − x ;     y ′ = 0 ⇔ x = 2 .


  y  ( 1 ) =  2 ; y  ( 2 ) = 2 ; y  ( 3 ) =  2


     max   [ 1 ; 3 ] ⁡  y = y  ( 2 ) = 2 ;      min  [ 1 ; 3 ] ⁡  y = y  ( 1 ) = y  ( 3 ) =  2


    y ′ = 6   x 2 − 6 ;   y ′ = 0   ⇔ x = ± 1


  y  ( − 1 ) = 7 ,   y  ( 1 ) = − 1 ; y  ( 2 ) = 7 .


     max  [ − 1 ; 2 ] ⁡  y = y  ( − 1 ) = y  ( 2 ) = 7 ;    min  [ − 1 ; 2 ] ⁡  y = y  ( 1 ) = − 1 .


    y ′ = 4   x 3 − 6 x ;   y ′ = 0   ⇔ x = 0 ; x =   3 2  


  x = −   3 2  


  y  ( 0 ) = 2 ; y  (   3 2 ) = −  1 4 ; y  ( 3 ) = 56


     max  [ 0 ; 3 ] ⁡  y = y  ( 3 ) = 56 ;    min  [ 0 ; 3 ] ⁡  y = y  (   3 2 ) = −  1 4


    y ′ = 1 − 2  cos ⁡  2 x ;   y ′ = 0   ⇔ x =   5 𝜋 6


  x =   𝜋 6


  y  ( 0 ) = 0 ; y  (   𝜋 6 ) =   𝜋 6 −    3 2 ; y  (   5 𝜋 6 ) =   5 𝜋 6 +    3 2 ; y  ( 𝜋 ) = 𝜋 .


     max  [ 0 ; 𝜋 ] ⁡  y = y  (   5 𝜋 6 ) =   5 𝜋 6 +    3 2 ;      min  [ 0 ; 𝜋 ] ⁡  y = y  (   𝜋 6 ) =   𝜋 6 −    3 2


    y ′ =  (   x 2 + x − 1 )   e  x ;   y ′ = 0   ⇔ x =   − 1 +  5 2


  x =   − 1 −  5 2


  y  ( 0 ) = y  ( 1 ) = 0 ; y  (   − 1 +  5 2 ) ≈ − 0 , 44


     max  [ 0 ; 1 ] ⁡  y = y  ( 0 ) = y  ( 1 ) = 0 ;    min  [ 0 ; 1 ] ⁡  y = y  (   − 1 +  5 2 ) ≈ − 0 , 44


  − 2


  2000   c   m 3


  x  


  12 − x


  S = x  ( 12 − x ) = 12 x −   x 2 ;


  S = 12 x −   x 2


   [ 0 ; 12 ]


    S ′ = 12 − 2 x ;   S ′ = 0 ⇔ x = 6


  S  ( 0 ) = S  ( 12 ) = 0 ; S  ( 6 ) = 36


  h


  x


  4 x h +   x 2 = 108 ,


  h =   108 −   x 2  4 x ,   0 < x <  108


  V =   x 2 h =  1 4 x  ( 108 −   x 2 ) = −  1 4   x 3 + 27 x


  V = −  1 4   x 3 + 27 x


   ( 0 ;  108 )


    V ′ = −  3 4   x 2 + 27 ;   V ′ = 0 ⇔ x = 6


  x = − 6


  x = 6  


  h = 3


  R


  S = 2 𝜋   R 2 . 1 , 2 +   2   000  R . 0 , 75 = 2 , 4 𝜋 .   R 2 +  1500  R  


  S = 2 , 4 𝜋 .   R 2 +  1500  R  


   ( 0 ; + ∞ )


    S ′ = 4 , 8 𝜋 R −  1500    R 2 ;   S ′ = 0 ⇔ R =   1500  4 , 8 𝜋 3


  R =    1   500  4 , 8 𝜋 3


  t


  m  ( t ) = 15 .   e  − 0 , 012 t


  m ( t )


  t   →   + ∞


  t


  + ∞


  y = m ( t )


  O t


  O t


  y = f  ( x ) =   2 x + 1  x


  x > 0


  M  ( x ; f  ( x ) )


  y = 2


  M H   → + ∞


  M H =  | f  ( x ) − 2 | =  |   2 x + 1  x − 2 | =  |   2 x + 1 − 2 x  x | =  1  x


     lim  x → + ∞ ⁡  M H =  lim  x → + ∞  1  x = 0


  x


  + ∞


  M H


  y =   y 0


  y = f ( x )


     lim  x → + ∞ ⁡  f ( x ) =   y 0


     lim  x → − ∞ ⁡  f ( x ) =   y 0


  y = f  ( x ) =   3 x − 2  x + 1


  y = f  ( x ) =      x 2 + 1  x


  x


  x =    x 2    ( x ≥ 0 )


 


  y = f  ( x ) =   2 x − 1  x − 1


     lim  x → + ∞ ⁡  f ( x ) =    lim  x → − ∞ ⁡  f ( x ) = 2 .


  f ( x )


  y = 2


     lim  t → + ∞ ⁡  m ( t ) =    lim  t → + ∞ ⁡   ( 15 .   e  − 0 , 012 t ) = 0 .


  m ( t )


  y = 0


  y = f  ( x ) =   x  x − 1


  x > 1


  M  ( x ; f  ( x ) )


  H


  x = 1


  M H


  M


  M H


  M


  x


  f ( x )


  M H =  | x − 1 | = x − 1


  M H


  x


   1 +


     lim  x →  1 + ⁡  f ( x ) =    lim  x →  1 + ⁡    x  x − 1 = + ∞


  M H


  M


  y = f  ( x ) =   3 − x  x + 2


  x =   x 0


  y = f ( x )


     lim  x →   x 0 + ⁡  f  ( x ) = + ∞ ;    lim  x →   x 0 − ⁡  f  ( x ) = − ∞ ;


     lim  x →   x 0 + ⁡  f  ( x ) = − ∞ ;    lim  x →   x 0 − ⁡  f  ( x ) = + ∞ .


     lim  x →   x 0 + ⁡  f  ( x ) = − ∞ ;    lim  x →   x 0 − ⁡  f  ( x ) = + ∞ .


  x =   x 0


  x →   x 0 −


  x =   x 0


  x →   x 0 +


  y = f  ( x ) =     x 2 + 2  x


  y = f  ( x ) =   2 x + 1  x − 4


     lim  x → + ∞ ⁡  f ( x ) =    lim  x → + ∞ ⁡    2 +  1  x  1 −  4  x = 2 .


     lim  x → − ∞ ⁡  f ( x ) =    lim  x → − ∞ ⁡    2 +  1  x  1 −  4  x = 2 .


     lim  x → − ∞ ⁡  f ( x ) =    lim  x → − ∞ ⁡    2 +  1  x  1 −  4  x = 2 .


  y = 2


  f ( x )


  f ( x )


  x = 4


     lim  x →  4 + ⁡  f ( x ) = + ∞ ;      lim  x →  4 − ⁡  f ( x ) = − ∞ .


  x = 4 .


  p %


  C  ( p ) =   45 p  100 − p  


  0 ≤ p ≤ 100 .


  C ( p )


     lim  p →  100 − ⁡  C ( p ) =    lim  p →  100 − ⁡    45 p  100 − p = + ∞


  p = 100


  C ( p )


  y = f  ( x ) = x − 1 +  2  x + 1


 


  x > − 1


  M  ( x ; f  ( x ) )


  y = x − 1


  M H


  x → + ∞


     lim  x → + ∞ ⁡   [ f  ( x ) −  ( x − 1 ) ] = 0


  y = x − 1 ⟺ x − y − 1 = 0


  M H =    | x − f  ( x ) − 1 |   2 =    | x − 1 − ( x − 1 +  2  x + 1 |   2 =    2  x + 1


     lim  x → + ∞ ⁡     2  x + 1 = 0


  x


  + ∞


  M H


     lim  x → + ∞ ⁡   [ f  ( x ) −  ( x − 1 ) ] =    lim  x → + ∞ ⁡   2  x + 1 = 0 .


  x


  + ∞


  y = f ( x )


  y = x − 1


  y = a x + b    ( a ≠ 0 )


  y = f  ( x )


     lim  x → + ∞ ⁡   [ f  ( x ) −  ( a x + b ) ] = 0


     lim  x → − ∞ ⁡   [ f  ( x ) −  ( a x + b ) ] = 0


  y = f  ( x ) = x +  1  x + 2 = 0 .


  f ( x )


     lim  x → ± ∞ ⁡   1  x = 0


  y = f  ( x ) =     x 2 − x + 2  x + 1


  a x + b


  y = a x + b    ( a ≠ 0 )


  y = f ( x )


     lim  x → + ∞ ⁡   [ f  ( x ) −  ( a x + b ) ] = 0


     lim  x → − ∞ ⁡   [ f  ( x ) −  ( a x + b ) ] = 0


     lim  x → + ∞ ⁡   [ f  ( x ) −  ( a x + b ) ] .  1  x = 0


     lim  x → − ∞ ⁡   [ f  ( x ) −  ( a x + b ) ] .  1  x = 0


  a =    lim  x → + ∞ ⁡    f  ( x )  x


  a =    lim  x → − ∞ ⁡    f  ( x )  x


  b =    lim  x → + ∞ ⁡   [ f  ( x ) − a x ]  


  b =    lim  x → − ∞ ⁡   [ f  ( x ) − a x ]


  a


  b


  y = a x + b    ( a ≠ 0 )


  y = f  ( x )


  a = 0


     lim  x → ± ∞ ⁡   [ f  ( x ) −  ( a x + b ) ]


     lim  x → ± ∞ ⁡   [ f  ( x ) −  ( a x + b ) ] = 0


  y = a x + b


  y = f  ( x ) =     x 2 − 4 x + 2  1 − x


  a =    lim  x → + ∞ ⁡    f  ( x )  x =    lim  x → + ∞ ⁡      x 2 − 4 x + 2  x −   x 2 = − 1 ,


  b =    lim  x → + ∞ ⁡   [ f  ( x ) + x ] =    lim  x → + ∞ ⁡    − 3 x + 2  1 − x = 3 .


  b =    lim  x → + ∞ ⁡   [ f  ( x ) + x ] =    lim  x → + ∞ ⁡    − 3 x + 2  1 − x = 3 .


  y = − x + 3


  f  ( x ) = − x + 3 −  1  1 − x .


     lim  x → + ∞ ⁡   [ f  ( x ) −  ( − x + 3 ) ] = 0


  y = − x + 3


  y = f ( x )


     lim  x → + ∞ ⁡  f ( x ) = 2 ,    lim  x → − ∞ ⁡  f ( x ) = − 2


  y = 2


  y = − 2


  x = 2


  x = − 2


  y =   5 − x  x + 5


  y = 1 .


  y = − 1


  y = 5 .


  y = − 5


  y = f ( x )


     lim  x → 3 ⁡  f ( x ) = ± ∞ ,    lim  x → − 3 ⁡  f ( x ) = ± ∞


  y = 3


  y = − 3


  x = 3


  x = − 3


  y = −  4  x + 2


  x = − 2


  x = − 4


  x = 0


  x = 1


  y =     x 2 − 3 x + 7  x + 2


  y = x + 2


  y = x − 5


  y = x + 7


  y = x − 6


  y = f  ( x ) =   x + 1  x − 4


     lim  x → + ∞ ⁡  f ( x ) = 1


  y = 1 ; y = − 1


  x = 4


  y = f  ( x ) =     x 2 + x − 5  x − 1


     lim  x →  1 + ⁡  f ( x ) =    lim  x →  1 − ⁡  f ( x ) = + ∞


  x = 1


  y = x + 4


  y = f  ( x ) =     x 2 + 2 x − 9  x + 5


  y = f  ( x ) =     x 2 + 4 x − 1    x 2 − 6 x + 5


     lim  x → − ∞ ⁡  f ( x ) =    lim  x → + ∞ ⁡  f ( x ) = 2 ;    lim  x →  1 − ⁡  f ( x ) =    lim  x → −  1 + ⁡  f ( x ) = − ∞ .


  y = 2


  x = − 1


  x = 1


     lim  x →  1 + ⁡      x 2 + 2 x − 3  x − 1 =    lim  x →  1 + ⁡    ( x − 1 ) ( x + 3 )  x − 1 =    lim  x →  1 + ⁡  ( x + 3 ) = 4 ;


     lim  x →  1 − ⁡      x 2 + 2 x − 3  x − 1 =    lim  x →  1 − ⁡    ( x − 1 ) ( x + 3 )  x − 1 =    lim  x →  1 − ⁡  ( x + 3 ) = 4


     lim  x →  1 − ⁡      x 2 + 2 x − 3  x − 1 =    lim  x →  1 − ⁡    ( x − 1 ) ( x + 3 )  x − 1 =    lim  x →  1 − ⁡  ( x + 3 ) = 4


  x = 1


  y = f ( x )


     lim  x → + ∞ ⁡    3 − x  2 x + 1 = −  1 2


  y = −  1 2


     lim  x → −    1 2 + ⁡    3 − x  2 x + 1 = + ∞


  x = −  1 2


     lim  x → −  2 + ⁡    2   x 2 + x − 1  x + 2 = + ∞


  x = − 2


  f  ( x ) = 2 x − 3 +  5  x + 2


     lim  x → ± ∞ ⁡   [ y −  ( 2 x − 3 ) ] =    lim  x → ± ∞ ⁡   5  x + 2 = 0


  y = 2 x − 3


  y = x − 3


  f  ( x ) =   2 x + 50  x = 2 +  50  x


    f ′  ( x ) = −  50    x 2 < 0


  f ( x )


     lim  x → + ∞ ⁡  f ( x ) = 2


  y =  144  x


  ( x > 0 )


  P  ( x ) = 2 x + 2 y = 2 x +  288  x =   2   x 2 + 288  x


     lim  x →  0 + ⁡  P  ( x ) = + ∞


     lim  x →  0 − ⁡  P  ( x ) = − ∞


  P ( x )


  x = 0


     lim  x → ± ∞ ⁡   [ P  ( x ) − 2 x ] =    lim  x → ± ∞ ⁡   288  x = 0


  P ( x )


  y = 2 x


  x


  C  ( x ) = 2 x + 45


  f  ( x ) =   C ( x )  x


  x


  f ( x )


  y =   x 2 − 4 x + 3


  y ′


    y ′ = 0


    y ′


     lim  x → − ∞ ⁡  y ,    lim  x → + ∞ ⁡  y


    y ′ = 2 x − 4 ;   y ′ = 0 ⇔ x = 2


   ( 2 ; + ∞ ) ,     y ′ > 0


   ( − ∞ ; 2 ) ,       y ′ < 0


  x = 2


    y  C T = − 1


     lim  x → − ∞ ⁡  y = + ∞ ,    lim  x → + ∞ ⁡  + ∞


   ( 0 ; 3 )


   ( 1 ; 0 )


   ( 3 ; 0 )


  x = 2


  y ′


    y ′ = 0


  y ′


  y = −   x 3 + 3   x 2 − 4


  y =   x 3 − 2   x 2 + 2 x − 1


  y = a   x 3 + b   x 2 + c x + d   ( a ≠ 0 )


    y ′ = 0 ,


  x = −   b  3 a


  ℝ


  y = − 2   x 3 + 3   x 2 − 5 x


    y ′ = − 6   x 2 + 6 x − 5


    y ′ < 0


  x ∈ ℝ


   ( − ∞ ; + ∞ )


     lim  x → + ∞ ⁡  y = − ∞ ;


   (  1 2 ; − 2 )


  𝒚 =   𝒂 𝒙 + 𝒃  𝒄 𝒙 + 𝒅   ( 𝒄 ≠ 𝟎 ,   𝒂 𝒅 − 𝒃 𝒄 ≠ 𝟎 )


  y =   x + 1  x − 2


  f ( x )


  x ≥ 1


  𝒚 =   𝒂 𝒙 + 𝒃  𝒄 𝒙 + 𝒅    ( 𝒄 ≠ 𝟎 ,   𝒂 𝒅 − 𝒃 𝒄 ≠ 𝟎 )


  y =   a x + b  c x + d   ( c ≠ 0 ,   a d − b c ≠ 0 )


  y =   a   x 2 + b x + c  p x + q   ( a ≠ 0 ,   p ≠ 0 ,


  f  ( x ) =   2 x + 45  x = 2 +  45  x ,   x ≥ 1 .


    f ′  ( x ) = −  45    x 2 < 0


  x ≥ 1


  t ≥ 0


  ( 1 ; + ∞ )


  x


  f  ( x ) > 2


  x ≥ 1


  x


  t


  V = 200 + 40 t


  t


  m = 20 t


  ⇒


  t


    20 t  200 + 40 t


  f  ( t ) =   t  10 + 2 t ,   t ≥ 0


   [ 0 ; + ∞ )


    f ′  ( t ) =  10     ( 10 + 2 t ) 2 > 0  


  t ≥ 0


   ( 0 ; + ∞ )


     lim  t → + ∞ ⁡  f  ( t ) =  1 2


  y =  1 2


  𝒚 =   𝒂   𝒙  𝟐 + 𝒃 𝒙 + 𝒄  𝒑 𝒙 + 𝒒   ( 𝒂 ≠ 𝟎 ,   𝒑 ≠ 𝟎 ,


  y =     x 2 − x − 1  x − 2


  f  ( t )


     lim  t → + ∞ ⁡  f  ( t ) = 0 , 5


  0 , 5  


  𝒚 =   𝒂   𝒙  𝟐 + 𝒃 𝒙 + 𝒄  𝒑 𝒙 + 𝒒   ( 𝒂 ≠ 𝟎 ,   𝒑 ≠ 𝟎 ,


  y =     x 2 + x − 2  x + 1


  y =   −   x 2 + 3 x − 1  x − 2


  y =   a   x 2 + b x + c  p x + q   ( a ≠ 0 ,   p ≠ 0


  ℝ / { 2 }


  y = − x + 1 +  1  x − 2


    y ′ = − 1 −  1     ( x − 2 ) 2 < 0


  x ≠ 2


   ( − ∞ ; 2 )


   ( 2 ; + ∞ )


  y = − x + 1


  x = 2


   ( 0 ;  1 2 )


   (   3 +  5 2 ; 0 )


   (   3 −  5 2 ; 0 )


   ( 2 ; − 1 )


  y = a   x 3 + 3   x 2 + d   ( a ; d ∈ ℝ )


  a > 0 , d > 0


  a > 0 , d < 0


  a < 0 , d > 0


  a < 0 , d < 0


  y =   x + a  b x + c   ( a , b , c ∈ ℝ ,   c − a b ≠ 0 )


  a , b , c  


  1


  2


  3


  I


  y =   3 x + 2  2 x − 1


  I  (  3 2 ; − 2 )


  I  (  1 2 ;  3 2 )


  I  (  1 2 ; −  2 3 )


  I  ( −  3 2 ;  1 2 )


  y =   x 3 + 5 x − 2


  y =   x 4 − 7 x + 2


  y = −   x 3 + 2


  y = −   x 3 − 3 x + 2


  y =   x + 3  x − 2


  y =   x 3 − 3   x 2 − 2


  y =     x 2 + 2 x − 4  x − 2


  y =     x 2 + 2 x = 2  x − 1


  y = a   x 3 + b x + c x + d


   ( − 2 ; 2 )


   ( 0 ; − 2 )


   ( 0 ; 2 )


  y =     x 2 + 4 x + 5  x + 2


  x = − 2


  y = x + 2


   ( − 2 ; 0 ) .


  y = 2   x 3 − 5   x 2 + 4 x − 1


  y =     x 2 − 6 x + 7  x − 2


  D = ℝ


    y ′ = − 3   x 2 + 3 ,     y ′ = 0  


  x = ± 1 .


   ( − 1 ; 1 )


  ( − ∞ ; − 1 )


   ( 1 ; + ∞ )


  x = 1


    y  C Đ = 3


  x = − 1


    y  C T = − 1 .


     lim  x → − ∞ ⁡  y = + ∞ ,    lim  x → + ∞ ⁡  y = − ∞


  x


  − ∞


  − 1


  1


  + ∞


  y ′


  −


  −


  y


  + ∞


  3


  − 1


  − ∞


   ( 0 ; 1 )


  D = ℝ


    y ′ = 3   x 2 + 6 x − 1


    y ′ = 0


  x =   x 1 = − 1 +  2   3


  x =   x 2 = − 1 −  2   3


  ( − ∞ ,   x 1 )


  (   x 2 ; + ∞ )


  x =   x 1


    y  C Đ = f  (   x 1 )


  x =   x 2


    y  C T = f  (   x 2 )


     lim  x → − ∞ ⁡  f  ( x ) = − ∞ ,    lim  x → + ∞ ⁡  f  ( x ) = + ∞


  x


  − ∞


  − 1 −  2   3


  − 1 +  2   3


  + ∞


  y ′


  −


  y


    y  C Đ


  + ∞


  − ∞


    y  C T


   ( 0 ; − 1 )


   ( − 1 ; 2 )


  D = ℝ \ { − 1 }


    y ′ =  1     ( x + 1 ) 2 > 0


  x ≠ − 1


   ( − ∞ ;   − 1 )


   ( − 1 ; + ∞ )


     lim  x →    ( − 1 ) − ⁡  y = + ∞ ;      lim  x →    ( − 1 ) + ⁡  y = − ∞


  x = − 1


     lim  x → − ∞ ⁡  y = 2 ;      lim  x → + ∞ ⁡  y = 2


  y = 2


  x


  − ∞


  − 1


  + ∞


  y ′


  y


  + ∞


  2


  2


  − ∞


   ( 0 ; 1 )


   ( −  1 2 ; 0 )


   ( − 1 ; 2 )


  D = ℝ \ { 1 }


    y ′ =  4     ( 1 − x ) 2 > 0


  x ≠ 1


   ( − ∞ ; 1 )


   ( 1 ; + ∞ )


     lim  x →  1 − ⁡  y = + ∞ ;      lim  x →  1 + ⁡  y = − ∞


  x = 1


     lim  x → − ∞ ⁡  y = − 1 ;      lim  x → + ∞ ⁡  y = − 1


  y = − 1


  x


  − ∞


  1


  + ∞


  y ′


  y


  + ∞


  − 1


  − 1


  − ∞


   ( 0 ; 3 )


   ( − 3 ; 0 )


   ( 1 ; − 1 )


  D = ℝ \ { 1 }


  y = 2 x + 1 +  5  x − 1


    y ′ = 2 −  5     ( x − 1 ) 2 ,     y ′ = 0


  x = 1 ±    10 2


   ( − ∞ ; 1 −    10 2 )


   ( 1 +    10 2 ; + ∞ )


   ( 1 −    10 2 ; 1 )


   ( 1 ; 1 +    10 2 )


  x =   x 1 = 1 −    10 2


  x =   x 2 = 1 +    10 2


     lim  x → ± ∞ ⁡   [ y −  ( 2 x + 1 ) ] =    lim  x → ± ∞ ⁡   5  x − 1 = 0


  y = 2 x + 1


     lim  x →  1 + ⁡  y = + ∞ ;    lim  x →  1 − ⁡  y = − ∞


  x = 1


  x


  − ∞


  1 −    10 2


  1 +    10 2


  + ∞


    f ′  ( x )


  −


  −


  f  ( x )


    y  C Đ


  + ∞


  + ∞


  − ∞


  − ∞


    y  C T


  ( − 4 ; 0 )


   ( 1 ; 3 )


  D = ℝ \ { − 3 }


  y = x − 1 +  4  x + 3 .


    y ′ = 1 −  4     ( x + 3 ) 2 ,     y ′ = 0


  x = − 1


  x = − 5


   ( − ∞ ; − 5 )


   ( − 1 ; + ∞ )


   ( − 5 ; − 3 )


   ( − 3 ; − 1 )


  x = − 5


  x = − 1


     lim  x → ± ∞ ⁡   [ y −  ( x − 1 ) ] =    lim  x → ± ∞ ⁡   4  x + 3 = 0


  y = x − 1


     lim  x →   ( − 3 ) + ⁡  y = + ∞ ;    lim  x →   ( − 3 ) − ⁡  y = − ∞


  x = − 3


  x


  − ∞


  − 5


  − 3


  − 1


  + ∞


    f ′  ( x )


  −


  −


  f  ( x )


  − 8


  + ∞


  + ∞


  − ∞


  − ∞


   ( 0 ;  1 3 )


   ( − 1 ; 0 )


   ( − 3 ; − 4 )


   (  5 6 ;  1 54 )


   ( 2 ; − 2 )


  m = 3000 + 8 x


  V = 30 + x


  C  ( x ) =   3000 + 8 x  30 + x ,   x ≥ 0


  C ( x )


  x ≥ 0


    C ′  ( x ) = −  2760     ( x + 30 ) 2 < 0


  x ≥ 0


   ( 0 ; + ∞ )


     lim  x → + ∞ ⁡  C  ( x ) = 8


  y = 8


  x


  + ∞


    C ′  ( x )


  −


  C  ( x )


  100


   ( 0 ; 100 ) ,


  x


  8


  y = R  ( x ) =   8 x  8 + x ,   x > 0


  D =  ( 0 ; + ∞ ) .


    y ′ =  64     ( x + 8 ) 2 > 0 ,   ∀ x > 0


   ( 0 ; + ∞ ) .


     lim  x → + ∞ ⁡  y =    lim  x → + ∞ ⁡   8   8  x + 1 = 8


  y = 8


  x


  + ∞


    R ′  ( x )


  +


  R  ( x )


    y ′ > 0 ,   ∀ x > 0


  x


  y = R  ( x )


  y = 8


  y =   x 3 − 6   x 2 + 9 x − 2 .


   [ 2 ; 6 ]  


    y ′ = 3   x 2 − 12 x + 9 .


    y ′ = 0   ⇔ x = 1


  x = 3


  x


  − ∞


  + ∞


  y ′


  −


  y


  2


  + ∞


  −   ∞


  − 2


  ( − ∞ ; 1 )


  ( 3 ; + ∞ )


  ( 1 ; 3 )


  x = 1


    y  C Đ = y  ( 1 ) = 2


  x = 3


    y  C T = y  ( 3 ) = − 2


   [ 2 ; 6 ]


  x


  y ′


  −


  y


  0


  52


  − 2


     min  [ 2 ; 6 ] ⁡  y = y  ( 3 ) = − 2


     max  [ 2 ; 6 ] ⁡  y = y  ( 6 ) = 52


  ( 0 ; − 2 )


  y = 0   ⇔ x = 2 ±  3


  x = 2


   ( 2 +  3 ; 0 ) ,   ( 2 −  3 ; 0 )


   ( 2 ; 0 )


   ( 2 ; 0 )


  y =   x 3 + 2   x 2 − 7 x + 2


   ( 1 ; + ∞ )


   ( − 1 ; + ∞ )


   ( − ∞ ; − 1 ) .


   ( − 2 ; 1 )


  y =   x − 1  x + 2


   ( − 3 ; − 1 )


   ( − 2 ; + ∞ )


  ( − ∞ ; − 2 )


   ( 0 ; 1 )


  y =     x 2 − 5 x + 3  x − 2


  y =   x 3 +   x 2 − x + 1


   [ − 2 ; 3 ]


  x = − 2


  x = 3


  x = − 1


  x =  1 3


  y =   2 x − 2  x − 3


  x = 1


  x = 2


  x = 3


  x = 5


  y =     x 2 − x − 1  x − 2


  D = ℝ \


  2


   ( 2 ; + ∞ )


  y = x + 1


  y = 2   x 3 − x + 2 x − 4


   ( 0 ; − 4 )


  ℝ


   [ − 2 ; 1 ]


  − 1


   ( − 2 ; 1 )


  y =   x + 1  2 x − 3


  y =   x 3 +   x 2 − 5 x − 1


   [ − 3 ; 4 ]


  D = ℝ


    y ′ = 3   x 2 − 6 x + 3 ;   y ′ = 0 ⇔ x = 1  


  ℝ


  x


  − ∞


  + ∞


  y ′


  y


  + ∞


  − ∞


  D = ℝ


    y ′ = 4   x 3 − 4 x ;   y ′ = 0 ⇔ x = 0


  x = ± 1


   ( − 1 ; 0 )


   ( 1 ; + ∞ )


   ( − ∞ ; − 1 )


   ( 0 ; 1 )


  x


  − ∞


  − 1


  1


  + ∞


  y ′


  −


  0


  0


  −


  0


  y


  + ∞


  − 1


  + ∞


  − 2


  − 2


  x = − 1


  x = 1


    y  C T = − 2


  x = 0 ,     y  C Đ = − 1


  D = ℝ \  { −  1 3 }


    y ′ =  5     ( 3 x + 1 ) 2 > 0   ∀ x ≠ −  1 3


   ( − ∞ ; −  1 3 )


   ( −  1 3 ; + ∞ )


  x


  − ∞


  −  1 3


  + ∞


  y ′


  y


                                                                                  + ∞


  + ∞


  − ∞


  − ∞


  D = ℝ \ { − 1 }


    y ′ =     x 2 + 2 x     ( x + 1 ) 2 ;   y ′ = 0 ⇔ x = − 2


  x = 0


   ( − ∞ ; − 2 )


   ( 0 ;   + ∞ )


   ( − 2 ; − 1 )


   ( − 1 ; 0 )


  x


  − ∞


  − 2


  − 1


  0


  + ∞


  y ′


  0


  −


  −


  0


  y


  − 2


  + ∞


  + ∞


  − ∞


  − ∞


  2


  x = 0 ,     y  C T = 2


  x = − 2 ,     y  C Đ = − 2


    y ′ = −  7     ( 3 x − 2 ) 2 < 0   ∀ x ∈  [ 2 ; + ∞ )


   ( 2 ; + ∞ )


  x = 2 ,    max   [ 2 ; + ∞ ) ⁡  y =  5 4


  D =  [ −  2   ;  2 ]


    y ′ = −   x   2 −   x 2 ;   y ′ = 0 ⇔ x = 0  


  x


  −  2


  0


   2


  y ′


  0


  −


  y


   2


  0


  0


  x = 0 ,    max   [ −  2 ;  2 ] ⁡  y =  2


  x = ±  2 ,    min   [ −  2 ;  2 ] ⁡  y = 0


     lim  x → −  1 + ⁡    3 x − 2  x + 1 = − ∞ ;    lim  x → −  1 − ⁡    3 x − 2  x + 1 = + ∞


  x = − 1


     lim  x → ± ∞ ⁡  y = 3


  y = 3


     lim  x →    1 2 + ⁡  y = + ∞ ;    lim  x →    1 2 − ⁡  y = − ∞


  x =  1 2


  y =     x 2 + 2 x − 1  2 x − 1 =  1 2 x +  5 4 +  1  4  ( 2 x − 1 )


     lim  x → ± ∞ ⁡   ( y −  (  1 2 x +  5 4 ) ) = 0


  y =  1 2 x +  5 4


  y = −   x 3 + 6   x 2 − 9 x + 12


  D = ℝ


    y ′ = − 3   x 2 + 12 x − 9 ,     y ′ = 0 ⇔ x = 1


  x = 3


   ( − ∞ ; 1 )


   ( 3 ; + ∞ )


   ( 1 ; 3 )


  x = 1


    y  C T = 8


  x = 3


    y  C Đ = 12


  x


  − ∞


  1


  3


  + ∞


  y ′


  −


  0


  +


  0


  −


  y


  + ∞


  12


  − ∞


  y =   2 x − 1  x + 1


  D = ℝ \  { − 1 } .


    y ′ =  3     ( x + 1 ) 2 > 0   ∀ x ≠ − 1


   ( − ∞ ; − 1 )


   ( − 1 ; + ∞ )


  x = − 1


  y = 2


  x


  − ∞


  − 1


  + ∞


  y ′


  y


  + ∞


  + ∞


  − ∞


  − ∞


  y =     x 2 − 2 x  x − 1


  D = ℝ \  { 1 }


    y ′ =     x 2 − 2 x + 2     ( x − 1 ) 2 > 0   ∀ x ≠ 1


   ( − ∞ ; 1 )


   ( 1 ; + ∞ )


     lim  x →  1 + ⁡  y = − ∞ ;    lim  x →  1 − ⁡  y = + ∞


  x = 1


     lim  x → ± ∞ ⁡   ( y −  ( x − 1 ) ) = 0


  y = x − 1


  x


  − ∞


  1


  + ∞


  y ′


  y


  + ∞


  + ∞


  − ∞


  − ∞


   (  2 3 ;  1 2 )


  − 4


   1  p +  1  q =  1  f ⇔ q =   p f  p − f


  q = g  ( p ) =   p f  p − f


  p ∈  ( f ; + ∞ ) .


     lim  p → + ∞ ⁡  q =    lim  p → + ∞ ⁡  g  ( p ) =    lim  p → + ∞ ⁡    p f  p − f = f


     lim  p →   f + ⁡  g  ( p ) =    lim  p →   f + ⁡    p f  p − f = + ∞


     lim  p → + ∞   ⁡  q = f


  q = g  ( p )


  q = f


     lim  p →   f + ⁡  q = + ∞


  q = g  ( p )


  p = f


    q ′ = −     f 2     ( p − f ) 2   < 0 ,   ∀ p ∈ ( f ; + ∞ )


  q = g  ( p )


   ( f ; + ∞ )


  p


  f


  + ∞


  q ′


  −


  q


  + ∞


  f  


  N  ( 7 ) = 100   e  0 , 012 . 7 ≈ 108 , 76


  N  ( 12 ) = 100 .   e  0 , 012 . 12 ≈ 115 , 49


    N  ′  ( t ) = 100 . 0 , 012 .   e  0 , 012 t = 1 , 2 .   e  0 , 012 t > 0


  t ∈ [ 0 ; 50 ]


  N ( t )


   [ 0 ; 50 ]


    N ′  ( t ) = 1 , 2   e  0 , 012 t


  1 , 6  


    N ′  ( t ) = 1 , 2 .   e  0 , 012 t = 1 , 6   ⇔   e  0 , 012 t =  4 3 ⇔ t =  1  0 , 012 .  ln ⁡   4 3 ≈ 23 , 97 .


  1 , 6  


  B M = x   ( k m )    ( 0 ≤ x ≤ 10 ) .


  A M = 10 − x    ( k m ) ,   C M =  16 +   x 2   ( k m )


  f  ( x ) = 30  ( 10 − x ) + 50  16 +   x 2  


  f  ( x )


   [ 0 ; 10 ]


    f ′  ( x ) = − 30 +   50 x   16 +   x 2 = 0 ⇔ 3  16 +   x 2 = 5 x   ⇔ x = 3 .


  f  ( 0 ) = 500 ; f  ( 3 ) = 460 ; f  ( 10 ) = 100  29


     min   [ 0 ; 10 ] ⁡  f  ( x ) = 460  


  x = 3


  B M


  3

