BAI TAP CUOI CHUONG 1
PHAN 1. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
A - TRAC NGHIEM
1.30. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén khoang (a;b). Phat biéu nao dudi day 1a dung?

A.Néu f'(x)=0 v6imoi x thudc (a;b) thi ham sé y = f(x) dong bién trén (a;b).

B. Néu 7'(x)>0 véi moi x thudc (a;b) thi ham sé y = f(x) dong bién trén (a;b).

C.Ham s6 y = f(x) dong bién trén (a;b) khi va chikhi ' (x)>0 véi moi x thudc (a;b).

D. Ham s6 y = f(x) dong bién trén (a;b) khi va chi khi f'(x)>0 v&imoi x thudc (a;b).
Loi giai

Chon B

Cho ham s§ y = f(x) c¢6 dao ham trén khoang (a; b). Néu f'(x) >0 véi moi x thudc (a; b) thi ham sb
y = f(x) ddng bién trén (a; b).

1.31. Ham s6 ndo sau day nghich bién trén R ?

A y=-x+3x"-9x. B. y=—x’ +x+1. C.y= x—; D. y=2x>+3x+2.
o

Loi giai

Chon A

Ham s6 y =—x" +3x> —9x co:

¥ =-3x" +6x-9=-3(x" —2x+1)=6=-3(x—1)’ ~6 < OVxeR

Do d6, ham s6 y = —x* +3x* —9x nghich bién trén R .

1.32. Ham s6 nao dudi day khong co cuc tri?

A. y=x]|. B. y=x'. C. y=—x+x. D. y=22=1

x+1

Loi giai

Chon D

Xét ham sb y:2x_1

x+1

,_2x+D)-@x-1) 3 >0,vx¢—1_Dodéha‘1ms6y=x

o _
4 (x+1) (x+1) Tt

khong ¢6 cuc tri.

1.33. Gia tri cyc tiéu cia ham s6 y=x"Inx 1a

AL B -1, c. - L. D L.
e e 2e 2e

Loi giai



Chon C
Tap xac dinh 1a D = (0;+0).

1

e

Co y=2xInx+x=x(2Inn+1).Cé y=0=2Inx+1=0=x=—(do x>0).

Béng bién thién
1
x 0 — 4+
Je
¥ - 0 *

\ 5 <A ‘A r .7 . < A , \ A 1x 1
Dua vao bang bién thién ta c6 gia tri cuc tieu cua ham so 1a oo
e

1.34. Gia tri 16n nhét ciia ham s6 y = (x—2)*-¢* trén doan [1 ; 3] 1a
A.0. B. e'. C. e, D.e.
Loi giai
Chon B
Co y' =2(x-2)e" +(x—-2) e =x(x—2)e".Cod y' =0 x(x—2)=0< x=0 (loai) hoic x=2 (théa
man).
Co y()=e;y(2)=0;y(3)=¢".
Vay gié tri 1on nhat ciia ham s6 1a ¢* khix =3 .

1.35. Cho ham sé y = f(x) thoa man: lim f(x)=1;lim f(x)=1; lim f(x)=2 va lim f(x)=2.
x—2" x—2" X—>—0 X—>+00

Khang dinh nao sau day la dung?
A. Puong thang x =2 1a tiém can dimg ctia d6 thi ham sd.
B. Puodng thing y =2 14 tiém can ngang ciia d6 thi ham sb.
C. Puong thang y =1 14 tiém can ngang ctia do thi ham s6.
D. Pudng thing x =2 14 tiém can ngang cua d thi ham sb.
Loi giai
Chon B
Vi XIEEO f(x)= 2,xlir20 f(x)=2 nén duong thang y =2 1a tiém cén ngang cta do thi ham sd, vi

lim f(x)=1;lim f(x)=1 nén d6 thi ham s6 y = f(x) khong c6 tiém can ding.
x—2" x—2"



X2 +2x-2 .

1.36. Tiém cin xién caa do thi ham sb y= la
xX+2
A y=-2. B. y=1. C.y=x+2. D. y=x.
Loi giai
Chon D
, x*+2x-2 2
Taco: y= =x-
x+2 x+2
o, . 2 .
Laicéd: lim(y—x)= lim | x— —x|=lim- =0
X—>+%0 X—>+0 x+2 xoto x4
. . . 2
lim(y—x)=lim | x— —x |= lim- =0
X—>—0 X—>—0 x+2 x> x4+ 2

X +2x-2

Do d6, duong thang y = x 1a tiém cén xién ctia @6 thi ham s6 y = 5
X+

1.37. Cho ham s6 y = f(x) xéac dinh trén R\ {{;3}, lién tuc trén mdi khoang xac dinh va c6 bang bién

thién nhu sau:

X —ac 1 2 3 "
f(x) - - 0 -

1) ‘\4 7\5/“‘ _4/'

Khang dinh nao sau day 1a sai?

1

A. Puong thang y =1 1a tiém can ngang ctia @6 thi ham s da cho.
B. Pudng thang y = —1 1a tiém cén ngang ctia d6 thi ham s da cho.
C. Puong thang x =3 1a tiém c4n dimg ctia d6 thi ham s6 da cho.
D. Puong thang x =1 1a tiém can dimg ctia d6 thi ham s da cho.
Loi giai
Chon D
Vi lim f(x) =—1:lim f(x) =7 nén duong thang x =1 khong phai 13 tiém can dung ctia do thi ham s da
cho.

1.38. D4 thi trong Hinh 1.37 1a d0 thi ciia ham sé:



A.y:x+2. B.y:2x+l. . x—1 . _x+3.
x+1 x+1 x+1 1—x
Loi giai
Chon B

D6 thi ham s6 trong hinh 1.37 ¢6 tiém can ngang 1a y=2.

2+ !
v X 2x+1 . 2x+1 . - ~ Ay 1 Je ;oA ~ \
Xét ham so: y = co: lim = lim X —2 nén do thi ham s6 y = c6 tiém can ngang la
x+1 x40 x 41 S x+1
+_
X

x—1 x+3 x+2
v = ;y = :
x+1 1—x x+1

y =2.Puong thing y =2 khong 1a tiém can ngang ctia cac d6 thi ham s6 y =

1.39. D) thi trong Hinh 1.38 1a d0 thi ciia ham sé:

2 2

-x+1 +x+1
A y=x—— Cpo 2l C.y=2"%""  p =117

x+1 x+1 x+1 x+1
Loi giai
Chon D
X s ax> +bx+c .z
+) B6 thi ¢ Hinh 1.38 ¢6 dang y =—(a # 0; p # 0) va da thic tir khong chia hét cho da thirc
px+gq

mau nén loai dap 4n B.
+) Vi @6 thi ham s6 di qua (—2;—3) nén loai dap an C.
+) Vi d6 thi ham s6 di qua (0;1) nén loai dap an A.

X +x+1 1
=X+ :
x+1 x+1

+) Xétham sb y =



L. X +x+l . . X +x+1
Co6 lim y= lim ———=—o0; lim y= lim ———=
x—>(=1)" - x+1 x>(=1)* -0 x+1

+00

Do d6 x =—1 14 tiém can dung cua dd thi ham sb. C6

lim(y—x)= lim L=0; lim(y—x)= lim L=0
X—>+00 x40 x 4 | X—>—00 x>0 x4+ |

Do d6 y =x latiém can xién ctia do thi ham so.

B - TU LUAN
1.40. Xét chiéu bién thién va tim cac cuc tri (néu c6) cua cac ham sb sau:
a) y=x —3x" +3x—1; b) y=x"-2x"-1;
2x—1 x*+2x+2
) y= ; dy=—"7".
3x + 1 X + 1
Loi giai

a) y=x —3x" +3x-1
Tap xac dinh: D=R.
Tacé: y' =3x"—6x+3=3(x-17>,y=0=x=1

Lap bang bién thién cua ham so:

Yy

— o

Ham s6 y = x* —3x* +3x—1 ddng bién trén khoang (—oo;1) va (1;+0).
Ham s6 y =x* —3x? +3x—1 khong c6 cuec tri.
b) y=x'-2x" -1

Tap xac dinh cia ham sbla D=R.

X
Ta co: y'=4x3—4x,y'=0<:>4x3—4x=0<:>[

Béng bién thién:

- —oc —1 0 1

“+oc

- 0 + 0 - 0 +
+ —1 +
v
—2 —2

o)

Ham sé ddng bién trén cac khoang (—1;0) va (1;+w).



Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—o0;—1) va (0;1).
Ham s6 dat cuc dai tai x =0 va Yep =—1. Ham sb dat cuc tiéu tai x =—L;x =1 va Yor =—2.

2x—1
3x+1

c) y=

Tép xdc dinh: D =R\ {—?1}

, 2B3x+1)-32x-1) 5
- (Bx+1) T Bx+1)

Coy >0,Vx¢—l

\ A A A A ’ 5 1 \ 1 \ A A r .
Ham s6 dong bien trén cac khoang (—oo;—gj va (—§;+ooj . Ham s0 khong ¢6 cuc tri.

X +2x+2

d) y
x+1

Tép xdc dinh: D=R\{-1}.

, Qx+2)(x+D)— (X +2x+2) 240

Co y . = —.Co y'=0 x> +2x=0< x=0 hodic x=-2.
(x+1) (x+1)
Bang bién thién
x | —oc —2 -1 0 oo
—92 “+oo +oo
_ oo i 2

Ham s6 dong bién trén cac khoang (—o0;—2) va (0;+0).
Ham sd nghich bién trén cac khoang (—2;—1) va (—1;0).
Ham s6 dat cuc dai tai x=-2 va Yep =—2.

Ham s6 dat cuc tiéu tai x=0 va Yer =2.

1.41. Tim gié tri 16n nhat va gia tri nhé nhat (néu c6) ctia cac ham so sau:

a) y= 32x +; trén nira khoang [2;+0); b) y=v2-x".
X
Loi giai

2(3x-2)-3(2x+1 -
a) y= 221 o i khoang [2;+0). Co y' = Bx-2) 3(2x+ )T >
3x—2 (Gx-2) (3x-2)

<0,Vx €[2;+0)

r 5 S S A A Lo . 5 A A 5 5
Do d6 max,,, v=y(2)= 2 va ham s6 khong c6 gid tri nhd nhat trén nira khodng [2;+0) .

b) Tap xéc dinh D =[—/2;+/2]



C6y'=——% ;) =0 x=0 (thoa min). Co y(—/2)=0;1(0) =/2; p(+/2) =0

N ’

Vay max y=y(0)=v2; min y=y(—2)=y(2)=0

1.42. Tim cac tiém can cua moi do thi ham so sau:

3x-2 X +2x—1
a = , b e
) V=T R
Loi giai
3x-2
a) y=
x+1

Tap xac dinh: D=R\{-1}.

P . 3x-2 . . 3x-2
Co lim y= lim =—o0; lim y= lim = +o0
(-1 =D x+1 xo(-1)” o= x+1

Do d6 x=-1 la tiém can dung cua dd thi ham sb.

3x— 3-2 — 3-2

Co lim y = lim = lim T =3; lim y = lim = lim T =3
X—>+0 x>+ x4 1] X—>+00 142 X—>—0 | X—>—00 14—
X X

Do d6 y=3latiém can ngang cua dd thi ham sb.

X+2x-1 1 5 1
b) y=— =Xt ———
2x—1 2 4(2x—1)

4
A s 1
Tap xac dinh: D =R\ {E}

. . X +2x—1 . . X +2x—1
lim y= lim ﬁ=+oo; lim y= lim ﬁ=—
1 1 X — 1) 1) xX—
SHil A7
, . >+2x-1 .
Vay tiém can ding cua do thi ham so6 y =X T, duong thang x:%.
x_
, x*+2x-1 x 5 1
Taco: y=——=—+—+———
2x—1 2 4 4(2x-1)
Do dé, Tim | y—| X+ ]| = tim —— =0, lim | y-[ *+> ||= lim—— =0
X—>+%0 2 4 X—>+o0 4(2x — 1) X—>—0 2 4 X—>—%0 4(2X — 1)
. . >+2x-1 .
Vay tiém can xién cua do thi ham so y:xz—x la duong thang y:§+%
x_
2 2 2
Taco: lim y= limLM:—oo; lim y = limszl:-i-oo nén d6 thi ham s6 yszx1
X—>—%0 x>0 2x—] X—>+0 x>+ Dx—1 2x—1

khong c6 tiém cén ngang.



1.43. Khao sat su bién thién va v& d6 thi ciia cac ham so sau:

a) y=—x +6x>—9x+12; b) y= : c) y=

a) y=—x" +6x"—9x+12

1. Tap xac dinh: D=R.

2. Su bién thién

+)Co ¥y =-3x"+12x-9;)' =0 <= —3x* +12x-9=0 < x =1 hodc x=3.

+) Trén khoang (1;3), 3> Onén ham sé dong bién

Trén cac khoang (—oo;1) va (3;+%), ¥’ <0 nén ham sé nghich bién.

+) Ham $6 dat cuc tiéu tai x =1 va y., =8; Ham $6 datcucdaitai x=3 va y., =12.
+) Gidi han tai vo cuc:

lim (—x3 +6x7 —9x+12) = +o0; lim (—x3 +6x7 —9x+12) =—o0

X——0 X—>+00

+) Bang bién thién

o - 0 + 0 -

3. Do thi
+) Giao diém cua d6 thi véi truc Oy 1a (0;12).
+) P4 thi ham sb di qua diém (1; 8); (3; 12).

+) B4 thi ham sb c6 tam ddi xing 1(2; 10).

A £




1. Tap xac dinh ctia ham sb: R\ {—1}

2. Su bién thién: y' = ~> 0V = -1
(x+1)

Ham s6 dong bién trén khoang (—o0;—1) va (—1;+00).

Ham s6 khong c6 cuc tri.

Gi6i han: lim y = lim 2x -1 =2; lim y = lim 2x-1 =2
x—>+00 x40 x4 ] x—>—0 x>0 x4 1
. . 2x-1 . . 2x-1
lim y= lim =+00; lim y = lim =—0
x—>—1" x—-1" x+1 x—>-1" x—>-1" x+1

Do d6, d6 thi ham s6 nhan duong thang x = —1 1am tiém can dimg va duong thang y =2 lam tiém can

ngang. Bang bién thién:

x| —oc -1 +oo
y' + +
400 2
Y / /
2 —00

3. Do thi: Giao diém cua d6 thi ham sb véi truc tung 13 (0;—1) .

o= 0 x= % Giao diém ctia dd thi ham sd véi truc hoanh 1a diém (% 0) .
X+

Do thi ham s6 nhén giao diém 1(-1;2) ctia hai duong tiém can lam tdm doéi xing va nhan hai dudng phan
giac cua goc tao bdi hai duong tiém can nay lam cac truc doi xing.

A A

1. Tap xac dinh ctia ham sb: R\ {1}

2. Su bién thién:



x?—2x 1
=x—1-—
x—1 x—1

Tacod: y=

Ve (2x_2)(x—1)—2(X2 —2x) _ x2—2xJ2r2 = (x =1’ jl >0Vx =1
(x—l) (x—l) (x_l)

Do d6, ham sb ddng bién trong khoang (—o0;1) va (1;+00). Ham sé khong c6 cuc tri.

2 2
Gi6i han: Tim v = lim *——2% — too; lim y = lim 2% = o0
X—>+00 x>0 x — X—>—00 I |
. . X" =2x . . X =2x
lim y = lim =+00; lim y = lim = —0
x>l - x—1 x>l -t x—1
. . 1 . 1
lim[y—(x-D]=lim| x-1-————(x—1) |= lim———=0
X—>+00 X—>+0 X — 1 X—>+0 X — 1
. . 1 ) 1
lim[y—-(x-D]=lm|x-1-———(x-1) |= lim——=0
X—>—0 X—>—0 x—1 e |

Do d6, do thi ham s6 nhan duong thang x =1 1am tiém cin dimg va dudng thing y = x—1 lam tiém can
xién. Bang bién thién:

x| —oe 1 +od
y’ + +
+oc oo
Y / /
— 00 — 00
3. D thi:
v A
x=1
y=x-1
+—— 7 —t >

Giao diém ctia d6 thi ham s6 voi truc tung 1a (0;0).

2_
y:0<:>x 2)C:0<:{x
X

xX—

Db thi ham sb giao v6i truc hoanh tai cac diém (0;0) va (2;0)



Do thi ham sb nhan giao diém 1 (1;0) cua hai duong tiém cén lam tam ddi xtrng va nhan hai duong phan

giac cua goc tao bdi hai duong tiém can nay lam céc truc doi xing.

1.44. Xét mot thau kinh hoi tu c6 tiéu cy f(H.1.39) . Khoang cach p tir vat dén thau kinh lién hé véi

. 1 1 1
khoang cach ¢ tir anh dén thau kinh boi hé thie: —+—=—

P q f

a) Viét cong thuc tinh ¢ = g(p) nhu mot ham s cia bién p e (f;+0).
b) Tinh cac gi6i han lim g(p); lim g(p) va giai thich y nghia cac két qua nay.
p—>+o port

¢) Lap bang bién thién cta ham sé ¢ = g(p) trén khoang (f;+0).

Loi giai

1 1 1 1 1 1 1 -
a)Tacc')—+—:—c>—:———<:>—:p—fc>q:p_f

pa f g f p a pf r-f
Do dé q=g(p)=—Z— voi pe(f:o0).
b) lim g(p)= lim L: lim L:f; lim g(p) = limp—f:+oo

p—>+0 p—>+0 p _f P>+ 1 _i p_>f+ p_)f+ _
p

Y nghia lim g(p)= f 1a khoang cach tir vat dén thau kinh tién ra vo cting thi khoang cach tir anh dén
p—>+0
thau kinh xap xi tiéu cu.
lim g(p) =+ nghia la khoang cach tir vat dén thau kinh tién gan vé tiéu cu f thi khoang cach tir anh
p—=>f"

dén thau kinh cang lén.

¢) Ta co q,zf(p—f)—pf: -/’ <0,Vp e (f:4+w)

(r=fy (=S
Do d6 ham s6 q = g(p) nghich bién trén khoang (f;+0).

ql —

+w
q
f

1.45. Dan s6 ciia mot qudc gia sau ¢ (ndm) ké tir nim 2023 dugc wdce tinh boi cong thirc:




N(t) =100e™"* (N(¢) duoc tinh bang triéu ngudi 0 <7 < 50).

a) Udc tinh dan sb ctia qudc gia ndy vao cac nim 2030 va 2035 (két qua tinh bang triéu ngudi, 1am tron
két qua dén chir so thap phan tha ba).
b) Xem N(¢) 13 ham s6 ctia bién s6 ¢ x4c dinh trén doan [0 ; 50]. Xét chidu bién thién cua ham s& N(¢)
trén doan [0 ; 50].
¢) Pao ham ctia ham s& N(¢) biéu thi téc d6 ting dan s6 cta qudc gia d6 (tinh bang tridu ngudi/nam).
Vao ndm nao tbc d6 ting dan sb cta qudc gia d6 1a 1,6 tridu ngudi/nam?

Loi giai

0,012.7

a) Dan sb ciia qudc gia ndy vao cac ndm 2030(t = 7) 1a: N(7)=100e =108,763 triéu nguoi.
Dan s6 cta qudc gia ndy vao cac nam 2035 (t = 12) 1a: N(12) =100e*"'*"? =115,488 triéu nguoi.
b) Tacé N'(t)=100-0,012-¢"""* =1,2-¢"°"* > 0 v&i moi t €[0;50].

Do d6 ham s6 N(t) luén dong bién trén doan [0; 50].

lni

\ 4
¢) Theo dé co: 1,2-e*"* =1,6 @ """ =— <t = ~ 23,97 nam.

3 0,012
Vay vio nim 2046 toc d ting dan s6 cta qudc gia d6 13 1,6 tridu ngudi/nam.

1.46. Mot duong day dién duoc ndi tir mot nha may dién & 4 dén mot hon dao & C nhu Hinh 1.40.
Khoang cach tir C dén B 1a 4km . B bién chay thang tir 4 dén B voi khoang cach 1a 10km . Téng chi
phi lap dat cho 1 km day dién trén bién 14 50 triéu dong, con trén dat lién 1a 30 triéu dong. Xéc dinh vj tri
diém M trén doan AB (diém ndi day tir dét lién ra dao) dé tong chi phi lap dit 1a nho nhat.

C
q

4 km)|

M A

Hinh 1.40
Loi giai
Goi khoang cach BM 1a x(km), (0 < x <10).
Khi d6 khoang cach AM 1a 10 - x (km).
Khoang cdch CM 14 16+ x (km).

Khi d6 chi phi lip dat day dién 1a: f(x) =30(10—x)+5016+x> (triéu dong).
Bai toan trd thanh tim x dé f(x) dat gid tri nho nhat.

50x

V16 + X2

Co f'(x)=-30+



50x

16+ x>

x>0
9{9(16”2):25)& Sx=3

Cof'(x)=0 < -30+ =0 & -30V16+x* +50x =0 < 316+ x* =5x

Taco f(0)=500; f(3)=460; f(10) = 100@.
Do d6 chi phi nho nhat dé lép day dién 1a 460 triéu déng khi M cach B mdét doan 3 km trén doan AB.
PHAN 2. BAI TAP THEM

Céu 1. Cho ham sd f(x) xéc dinh trén R va c6 bang xét ddu dao ham f”(x) nhu sau:

X — 0 -4 0 4 + o0
f'®) * Ho. = 9 & B = i
Khang dinh nao dudi ddy ding?
A. f(=6)> f(-5). B. £(1)>£(2). C. £(5)<f(7). D. £(-3)> f(-1).
Loi gidi
Chon D

. L : 1Y
Cau 2. Két luan nao sau day l1a dang doi véi ham s6 y = (Ej ?

A. Ham s dong bién trén R .
B. Ham s6 nghich bién trén R .
C. Ham s6 ddng bién trén khoang (—oo; 0) va nghich bién trén khoang (0;+oo) .

D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;0) va dong bién trén khoang (0;+0).

Loi giai
Chgn C
Cau 3. Trong cac ham s6 sau, ham sé nghich bién trén R 1a:
A.y=e . B.yzlogl(x2+1). C.y=-x"+2x"+1. D.y=—x+l+%.
2
Loi giai
Chgn A

Céu 4. Cho ham s6 bac ba y =ax’ +bx* +cx+d c6 dd thi 1a dudng cong nhu Hinh v&. Ham sé di cho

ddng bién trén khoang nao duéi day?




A. (—233). B. (1;+o0). C. (-L+o). D. (-L1).
Loi gidi
Chon B

Céu 5. Cho ham s6 y = f'(x) xdc dinh trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

x — o 0 1 3 + o0
f'(x) - 0 + 0 -~ 0 +

o m\ﬁ /“\0 /

S6 diém cyc tri caa ham sb 1a:
A. 0. B. 1. C.2. D. 3.

Loi giai
Chon D

Céu 6. Cho ham s6 f(x) ¢6 dao ham f”(x)=x7(x+1)*(x—1)(x+2),Vx € R. Diém cuc dai ciia ham s6

da cho la:
A.—1. B. 2. C.2. D. 1.
Loi giai
Chon B
2
CAu 7. Cho ham sd y= be-i—c (véi a,m#0)co dd thi 1a duong cong nhu hinh v€. Gia tri cuc dai
mx+n
ctia ham s 1a:
-~ yﬁk ]
\ }
2
: 1%\ iy
—j l-_- N
A. 0. B. -1 C.2. D. 3.
Loi giai
Chon B
A cro s , £ , N 4 2x+1 n L
Cau 8. Giéa tri nho nhat cia ham s6 y = trén doan [2;3] bang:
-X
A. —5. B. -2. C.0. D. 1.

Loi giai
Chon A

Céu 9. Gia tri 16n nhat ctia ham s6 y = x++/1—x béng:



A. 2. B. 5. C.1. D. 2.
Loi giai
Chon A

Céu 10. Gi4 trj 16n nhat M va gié tri nho nhat m ciia ham sé y =x—2sinx trén doan [0;7] lan luot la:

A.Mzﬁ,mzz—\/g. B.M=n,m=0.
3
C.M=7z,m=£—1. D.M:ﬂ,mzz—ﬂ—\/g.
6 3
Loi giai
Chgn A

Cau 11. Gia tri lén nhit M va gia tri nho nhat m ctaham sd y =x-Inx trén doan [l;ez] béng:

1 1 1
A M=0,m=--. B.M=—,m=0. C. M =2¢",m=0. D. M =2¢",m=——.
e e e
Loi gidi
Chon C
Céu 12. D6 thi ham s nao sau ddy nhan duong thang y = -2 1am tiém can ngang?
2x—-1 —x+1 x+1 —2x+1
= . B. y= . C.y= . D. y= .
—1+x 4 2x -1 4 x+2 4 x=3
Loi gidi
Chon D
2
CAu 13. Tiém can xién cta do thi ham s y:M la duong théng:
x_
A, y=-3x+7. B. y=3x+7. C.y=3x-7. D. y=-3x-7.
Loi gidi
Chon B
Céu 14. Puong cong ¢ Hinh v& 14 d0 thi cia ham sb:
/—1 x
A, y=2x"+2. B. y=x"-x"+2. C.y=—x"+3x+2. D. y=x"+x+2.

Loi giai
Chon D

Ciu 15. Pudng cong ¢ Hinh v& 1 d6 thi ctia ham sd:



_\ -1
e
—2x+1 x+1 —x+1 x=2
A.y= . B. y= . C.y= . D. y= .
x+1 4 -x—-2 4 x+2 4 x+2
Loi gidi
Chon B
Céu 16. Puong cong ¢ Hinh v& 14 d0 thi cia ham sb:
YA
N
0

_x2+2x—2 _—x2+2x+2 x> +x-2

x-1 Y x+1 x—1
Loi gidi

Chon C

Céu 17. Trong mdi ¥ a), b), ¢), d) chon phuong an ding hoic sai. Cho ham sé y=x. e*.

a) y=e"+x-e".

b) y'=0 khi x=-1,x=0.

¢) »'>0 khi xe(—1;+0) va y' <0 khi x e(—o0;-1).

d) Ham so dat cuc dai tai x =—1.
Loi gidi

a)D. b)S ¢c)D,d)s.

~ , _ x2-1
Cau 18. Trong mdi y a), b), ¢), d) chon phuong an ding hoic sai. Cho ham s6 V' = 27,
a) ¥ =(x"-1)-277.
b) =0 khi x=-1,x=1.
¢) y(=2)=8y(-1)=1Ly(1)=1
d) Trén doan [ ] ham sb dat gi4 tri nho nht bang 1, gia trj 16n nhat bang 8.
Loi giai

a) 5,b)5,¢) D, d)S.

3x-2

Cau 19. Trong mdi ¥ a), b), ¢), d) chon phuong an diing hoic sai. Cho ham sé y =

- X



a) DO thi ham s6 ¢6 tiém cén dung 1a duong thang x=1.
b) D6 thi ham s0 c6 tiém can ngang la duong thang y=3.
1
x,—1
d) Tich khoang cach tir diém M bét ki ndm trén d6 thi ham sb dén hai dudng tiém cén cua do thi ham sb
do bang 1.

¢) DPiém M nam trén dd thi ham sb c6 hoanh d6 x, #1 thitung do la y, =

Loi gidi
a)]ID:b)Sac)]D)sd)]D) o

Céu 20. Trong mdi y a), b), ¢), d) chon phuong an dung hodc sai. Cho ham sb bac ba
y= f(x) =ax’ +bx* +cx+d c6 6 thi la duong cong nhu Hinh v&
YA

-4

i -
10 123\ %

4 ¢6 hai nghiém x=-1,x=2.

a) Phuong trinh f'(x
b) Phuong trinh f (x

)=
)=

¢) Phuong trinh f x) =2 c6 ba nghiém.

—1 c6 hai nghi¢m.

d) Phuong trinh f ( f x)) =4 ¢6 sau nghiém.
Loi gidi
Duong thing y =4 cit do thi ham s6 y = f(x). tai hai diém c6 hoanh d¢ bing —1 va 2 nén phuong trinh
f(x) =4.c6 hai nghiém x=-1,x=2.
[Duong thang y=—1 ct do thi ham s y = f(x) tai mot diém nén phuong trinh f(x)=-1 c6 mét

nghi¢m.
[1Dudng thing y =2 cét do thi ham s0 tai ba diém nén phuong trinh f(x)=2 c6 ba nghiém.

OTacd: f(f(x))=4 khi f(x)=-1 hodc f(x)=

Véi f(x)=-1, phuong trinh ¢6 mot nghiém.

Voi f (x) =2, phuong trinh c6 ba nghi¢m phan biét. Vay phuong trinh da cho c6 bon nghiém phan biét.
bap an:a) D,b)S,c) D, d) S.

Céu 21. Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh trén céc khoang (—e0;—1) va (1;+00), d0 thi ham s6 la dudng

cong va c6 bon duong tiém can nhu Hinh vé



A

s

_10l Nh x

ﬁ —
Cin ¢t vao d6 thj ham so:

a) Viét phuong trinh duong tiém can dung, ti€ém can ngang cua do thi ham so.
b) Lap bang bién thién cua ham so.

—

Loi giai
a) Tiém can dung: x =—-1,x=1; tiém can ngang: y=-1,y=1.

b) Bang bién thién ctia ham sb:

X |- | 1 + oo
il - 7 -
RS =
.’,'.-’.f"",f/;.-:.-’i/,ﬁ::
\ ji’;«;:/: fj: / :j ;;:’:'/f e H\*
T xj/,-:',/:.-fz:.-__’,-: _.-__’_, -:’/:.. | I
L_ | s a e v AN | - |
Chu 22. Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh trén R\ {-2} va c6 bang bién thién nhu sau:
x| —oo o -2 0 + 00
B + 0 - - 0 +
Sx)
—an — oD .

a) Tim diém cuc dai, cuc tiéu; gia tri cuc dai, cuc tiéu caa ham sb.

b) Viét phuong trinh duong tiém can dung cta do6 thi ham sb.

¢) Bo thi ham s6 c¢6 duong tiém can ngang khong? Vi sao?

X +bx+c

d) Tim cong thirc x4c dinh ham s, biét ham s6 £ (x) c6 dang f(x)
xX+n

Loi giai
a) Diém cyc dai: x =—4, diém cuc tiéu x =0, gid tri cyc dai y., =—6, gid tri cuc tiu y.; =2.

b) Tiém can dung: x=-2.

¢) D6 thi ham s6 khong c6 duong tiém cin ngang. Vi lim _,__ f(x)=—o0, lim_, _ f(x)=+c.

_x2+2x+4
x+2

d) f(x)

Cau 23. Tim cac duong tiém can ding va tiém can ngang cua do thi moi ham so sau:

a) y= 3x—4

Y -2x+5
3x+x-2

b) y=—7 ;




Loi giai
5

Tiém can ding: x = E , tiém can ngang: y = —E.

b) Ti€ém can ding: x =2, tiém can ngang: y =3.

¢) Tiém can dung: x =0, hai tiém can ngang: y =1,y =—1.

Cau 24. Tim tiém can ding, tiém can ngang va tiém can xién (n€u co) cua do thi moi ham so sau:

2) _—3x+2.
4 P
x =1
b) y= ;
)y 2x+1
X
Q) y=—"
x~+1

Loi giai
a) Tiém can ding la: x =—1, tiém can ngang la: y=0, dd thi ham s khong c6 tiém céan xién.
1

. | , n . n A en 1x
b) Ti€m can ding la: x = _E , 40 thi ham s0 khong c6 tiém can ngang, ti¢m can xién la: y = Ex —Z .

c) Db thi ham sb khong c6 tiém can ding, hai tiém cdn ngang la: y=1y=-1, dd thi ham sb khong co tiém
can xién.
Céu 25. Tim gi4 tri nho nhét va gia tri 16n nhat ciia mdi ham sé:
a) y=x’—2x>—7x+1 trén doan [-3;2];
2

+4x+4
b) y= X TR rén doan [-1;3];

x+3
¢) y= (x2 —2x+ Z)ex trén doan [-2;1];

d) y= Invx* +1 trén doan [—\/g; 2\/5];
e) y=x+cos2x trén doan {%,%} .

Loi giai

a) min, .y = —23,max[_3;2]y =5.

[-3:2]
. 1 25

b) ming_, ,y = E,max[fm]y e
. 10

¢) min , ,y = e—z,max[fz;l]y =e.

d) min[fﬁ;zﬁ]y =0, max[iﬁ;zﬁ]y =In3.

€) min y—S—”—ﬁ max y—Z

{g;g] 12 2 [g;g] 4
CAu 26. Khao sat su bién thién va v& do thi ciia mdi ham sb sau:
a) y=x"—6x"+9x—-2;



b) y=—x'—x;

2x—4
) V= ;
x+1
—x+3
d) v=
) -2
X’ —x+2
e) y= ;
x+1
—x*+4
g y= o

Hoc sinh tu lam.

Loi giai

Cau 27. Tir mot miéng bia c6 d6 dai hai canh lan luot 1a 0,9 m va 1,5 m nhu Hinh v&. Ban Minh cit di

phﬁn t6 mau xam va gép lai dé dugc mot hinh hop chir nhat. Goi V' 1a thé tich hinh hdp chir nhat dugc tao
thanh, V' dugc tinh theo x bdi cong thirc nao? Tim x dé hinh hop tao thanh co thé tich 16n nhét.

V=x-(0,9-2x);x=0,3m

x (m)

1,5m

Loi giai

A\

0,9 m

Céu 28. Mot nha in st dung céc trang gidy hinh chit nhat dé in sach. Sau khi dé 18 trai, 1& phai, 1& trén va

1& duéi theo s6 liéu duogc cho ¢ Hinh vé thi dién tich phﬁn in chir trén trang sach 1a 24 inch > . Tinh kich
thudc cua trang sach dé dién tich gidy can str dung 13 it nhat?

Dién tich mot trang gidy la: S =(x+3)(y+2)( inch 2).

1 inch

P

Loi giai

) 24
Di¢n tich phan in chitr la: xy=24.Suyra y=—.
X

1 ‘illqh

X
1

v'2

! inch



Khi do, S=(x+3)(%+2j:30+2x+2.
X X

S nho nhat khi x =6, y =4 . Vay, kich thudc cua trang sach 1a 9 inch x6 inch.

Cau 29. Mot cura s6 gom phan dudi 1a mot hinh chit nhat va phan vom cé hinh ban nguyét dugc mo ta &
Hinh v€. Tim x,y dé dién tich cua ctra s0 16n nhat, biét chu viciactrasdla Sm.

Loi giai

10—(2+7)x
R

e U x> —(4+7)x* +20x
Di¢n tich cua cura s6 1a: S=xy+7r§= .

Chu vi ctia ctra s0 la: x+2y+%=5.Do do, y=

Dién tich cta ctra s6 16n nhat khi x =



