Ngay soan: 25/09/2026
Tiét: 14-18

BAI 4. KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE PO THI HAM SO
(5 tiét)
I. MUC TIEU
1. Kién thirc
Hoc xong bai ndy, HS dat cac yéu cau sau:

- MO ta so do téng quat dé khao sat ham sb (tim tap xac dinh, xét chiéu bién
thién, tim cyc tri, tim tiém can, 1ap bang bién thién, vé& do thi).

- Khao sat dugc tap xac dinh, chiéu bién thién, cyc tri, tiém can, bang bién thién
va v& db thi cua cac ham sb; ham bac ba, ham phan thuc hiru ti don gian.

- Nhan biét duoc tinh dbi xtng (truc dbi xtng, tim d6i ximg) ctia dd thi cac ham
s trén.

2. Nang luc
Nang luc chung:

- Nang lyc ty chu va tu hoc trong tim to1 khdm pha.

- Nang lyc giao tiép va hop tac trong trinh bay, thao luan va 1am viéc nhom.

- Nang lyc giai quyét van dé va sang tao trong thuc hanh, van dyng.

Nang luc riéng:

- Nang luc mo6 hinh hoa toan hoc: mo ta cac dir kién bai todn thuc té, giai quyét
bai toan lién quan dén khao sat do thi ham sd.

- Nang lyc giai quyét van dé toan hoc: Khao sat duoc tap xac dinh, chiéu bién
thién, cyuc tri, ti¢ém can, bang bién thién va v& d6 thi ciia cac ham sb; ham bac
ba, ham phéan thirc hiru ti don gian.

- Nang luc giao tiép toan hoc: Mo ta so d tong quat dé khao sat ham s (tim tap
xac dinh, xét chiéu bién thién, tim cyc trj, tim tiém cén, 1ap bang bién thién, v&

dd thi).



- Nang luc st dung cong cu, phuong ti€n hoc todn: St dung dugc may tinh cAm

tay, 1ap bang bién thién, v€ do thi va cac duong tiém can cua do thi ham so.

Nang lyc so:

1.1.NClb: Ap dung duoc k¥ thuat tim kiém dé léy duoc dir li¢u, thong tin va
ndi dung trong méi trudng sd.

2.1.NCla: Str dung duogc nhiéu cong nghé sé dé twong tac.

5.2.NC1b: Ap dung dugc cac cong cu sd khac nhau va cac giai phap cong nghé
c6 thé co dé giai quyét van dé.

6.2.NCla: Lua chon va st dung dugc cac cong cu Al phu hop dé nang cao hi¢u

suat va giai quyét cac van dé phuec tap.

3. Phim chit

Co6 y thuc hoc tap, y thirc tim to1, khdm phd va sang tao, c6 y thuc lam viéc
nhom, ton trong v kién cac thanh vién khi hop tac.
Cham chi tich cuc xay dung bai, c¢6 trach nhiém, chii dong chiém linh kién thuc

theo sy huéng dan cia GV.

II. THIET BI DAY HQC VA HQC LIEU

GV: KHBD, SGK, SBT Toan 12, bai trinh chiéu (Slide), phong thuc hanh may
tinh két ndi Internet, may chiéu, video AT tao béng cong cu Al duoc dung dé
khéi dong bai hoc, bo cau hoi trac nghiém trén phén mém Quizizz.

HS: SGK, SBT Toan 12 — Két nbi tri thirc, vé ghi.

III. TIEN TRINH DAY HQC
1. HOAT PONG KHOI PONG

a) Muc tiéu:

- Tao htg thu, thu hit HS tim hiéu ndi dung bai hoc.

b) Néi dung: HS doc tinh hudng mé dau, suy nghi tra 15i cau hoi.

¢) San pham: HS dua ra dugc nhan dinh ban dau vé cau héi mo dau.

d) Té chirc thwe hién:

Buéc 1: Chuyén giao nhiém vu:



- GV yéu cau xem video Al duoc thiét ké dé phuc vu bai day va tra 101 cau héi Xuét
hién trong video do.

- GV yéu cau HS doc tinh huéng md dau:

Mot don vi san xuat hang tiéu dung wdc tinh chi V]
phi san xuit dé san xudt x don vi san pham la
C(x) = 2x + 45 (triéu dong). Khi d6, chi phi )

trung binh cho mdi don vi san pham 1a f(x) =

N

?. Hay giai thich tai sao chi phi trung binh giam

2 4

theo x nhung ludn 16n hon 2 triéu déng/san pham. .y
Piéu nay thé hién trén do thi ham sd f(x) trong |
Hinh 1.27 nhu thé nao?

Buwéce 2: Thye hién nhiém vu:

- HS xem video va suy nghi cau tra 101.

- HS quan sat va chu ¥ lang nghe, thao luan nhom d6i hoan thanh yéu cau.

Buéce 3: Bao cao, thio luan:

- GV goi mdt s6 HS tra 16i, HS khéac nhan xét, bd sung.

Buéc 4: Két luan, nhan dinh:

- GV nhén xét, danh gia va két luan.

[6.2.NCla: HS st dung cong cu Al hodc san pham s6 do GV cung cép dé tiép nhan
thong tin, tra 101 cau héi don gian.

2.1.NCla: HS thuc hién céc tuong tac co ban voi hoc liéu ) (xem video, tra 101 cau
hoi trén moi truong so).

1.1.NCla: HS tiép can, khai thac dugc thong tin tir nguén hoc liéu s6 duéi su hudng
dan ctia GV.]

- GV danh gia két qua cua HS, trén co so d6 dan dat HS vao bai hoc méi: “Bai hoc
nay sé& gitip cac em thdy dugc trong thuc té co rat nhicu tinh huéng dugc mé hinh hoa

dudi dang ham s6 va can khao sat ham s dé giai quyét cac tinh huéng do.”.



Bai méi: Khao sat sw bién thién va vé do thi ciia ham sd.

2. HINH THANH KIEN THUC MOI

Hoat dong 1: So' d6 khao sat ham sb

a) Muc tiéu: Mo ta so d6 tong quat dé khao sat ham s (tim tip xac dinh, xét chiéu
bién thién, tim cuyc tri, tim tiém cén, 1ap bang bién thién, vé d6 thi).

b) N¢i dung: HS doc SGK, nghe giang, thuc hi¢n cac nhi¢m vu dugc giao, suy nghi
tra 101 cau hoi, thuc hién HD1.

¢) San pham: HS hinh thanh duoc kién thirc bai hoc, ciu tra 101 ctia HS cho céc cau
hoi. HS trinh bay dugc cach khao sat ham so.

d) To chirc thye hién:

HOAT PONG CUA GV VA HS SAN PHAM DU KIEN NLS
Buwéc 1: Chuyén giao nhiém vu: 1. So' d6 khéo sat ham s - 5.2.NClb:
- GV cho HS quan sat va thdo luan véi | HP1 HS biét cach
ban cung ban dé tra 10i cau hoi trong | a) Ta co: sir dung phan
HD1. y=2x—-4y =0 x=2. mém dé vé
Cho ham s6 y = x?> —4x + 3. Thuc |b) d6 thi va lap
hién lan luot cdc yéu cau sau: + Trén khoang (2; +0),y’ > 0 nén ham | bang bién
a) Tinh y' va tim cdc diém tai dé y' = | s6 dong bién. thién.

0. + Trén khoang (—o0;2), y' < 0 nén ham | - 2.1.NCla:
b) Xét dau y' dé tim cdc khodng dong | sb nghich bién. Tuong  tac
bién, khoang nghich bién va cuc tri |+ Ham sb6 dat cuc tiéu tai x =2 véi | truc tiép vOi
ciia ham so. Yer = —1. d6 thi va
c) Tinh xl_i)r_noo y,xlirllm y va ldp bang | c) Gidi han tai vo cuc: bang  bién
bién thién ciia ham so. xl_i)r_noo y =+, xl_i)rfoo too. thién  thong
d) Ve do thi ciia ham sé va nhdn xét vé | + Bang bién thién: qu‘a phan
mem.

tinh déi ximg ciia do thi.

(GV ¢6 thé moi HS lén thao tic ldp




bang bién thién va vé do thi bang phan
mém GeoGebra)
+ GV goi4 HS lam 4 y.

+ GV nhén xét va chbt dap an.

- GV chiéu ndi dung kién thirc.

X —o0 2 400
Y - 0 +
y +o0 +o00

d) DO thi ham sb cét truc tung tai diém
(0;3), cét truc hoanh tai diém (1;0) va
(3;0), nhan duong thang x = 2 lam truc
dbi xtmg.

| &

|

N

Ghi nho

1. Tim tap xac dinh cta ham s6.

2. Khao sat su bién thién cua ham sb:

- Tinh dao ham y’. Tim cac diém tai d6
y' = 0 hoic dao ham khong ton tai.

- Xét ddu y’ dé chi ra cac khoang don
diéu ctia ham s.

- Tim cuec tri cua ham sb.

- Tim céc gidi han tai vo cuc, gidi han




v0 cuc va tim tiém can caa do thi ham

s6 (néu co).
- Lap bang bién thién cta ham sé.
3. V& d0 thi ctia ham sb dua vao bang bién
thién.
- GV cht y HS khi v& d6 thi. Chii y: Khi v& db thi, nén xac dinh thém
mot sb diém dic biét cua do thi, ch.'flng han
tim giao diém cta dd thi v6i cac truc toa
do (khi co6 va viéc tim khong quéd phuc
tap). Ngoai ra, can luu ¥ dén tinh d6i xtng
Buéc 2: Thye hién nhiém vu: ctia d6 thi (d6i xtmg tam, d6i xtmg truc).
- HS theo ddi SGK, chu ¥ nghe, tiép
nhan kién thérc, hoan thanh cic yéu
cau, thao luan nhom.
- GV quan sat hd tro.
Budc 3: Bao cao, thao luin:
- HS gio tay phat biéu, 1én bang trinh
bay
- Mot s& HS khac nhan xét, bd sung
cho ban.
Buwéc 4: Két luin, nhin dinh: GV
tong quat luu v lai kién thirc trong tam

va yéu cau HS ghi chép day du vao vo.

Hoat dong 2: Khao sat va vé do thi ham s6 da thirc bac ba
a) Muc tiéu:
- Khéo sat tap xac dinh, chiéu bién thién, cuc tri, tiém can, bang bién thién va v& d6

thi ciia ham bac ba.




- Nhén biét tinh di xung (truc ddi xung, tam ddi Xng) cua dd thi cac ham bac ba

b) Noi dung: HS doc SGK dé tim hiéu ndi dung kién thirc theo yéu cau cia GV, chii

y nghe giang, thuc hién cac Luyén tap 1 va doc hiéu vi du.

¢) San phz?im: HS hinh thanh dugc kién thic bai hoc, cau tra 101 cia HS cho céc cau

hoi. HS trinh bay duoc cach khao sat tap xac dinh, chiéu bién thién, cyc tri, tiém can,

bang bién thién va v& dd thi cua ham bac ba; Nhan biét tinh dbi xtng cua do thi ham

sO.

d) To chirc thye hién:

HOAT PONG CUA GV VA HS

SAN PHAM DU KIEN

NLS

Buwéc 1: Chuyén giao nhiém vu:
- GV cho HS quan sat va nghién ctu
Vidu1:
Khao sat sw bién thién va vé do thi cua
ham s6 y = —x3 + 3x2 — 4.
+ GV ¢6 thé hoi mot s6 cau hoi:
e Céc diém dic biét cia d6 thj ham
s 1a gi?
e D0 thi ham sb c6 tam dbi xung, truc
dbi xtmg khong?
+ GV goi mot ban dung tai chd trinh
bay lai cach lam.
+ GV nhan xét va chot dap an.
- GV cht y cho HS vé tam ddi xtmg,

tiémc an cua ham bac ba.

2. Khao sat va vé do thi ham sé bac da
thire bac ba

Vidu 1: SGK - tr.27

Hudng dan giai: SGK — tr.27

Chii y: Do thi cia ham sb bac ba y =
ax® + bx* + cx + d (a # 0);
- Co6 tam dbi xtmg la diém c6 hoanh do

théaman y’ = 0, hay x = —3%.

- 5.2.NClb:
HS biét cach
sir dung phan
mém dé vé

dd thi va lap

bang  bién
thién.

- 2.1.NCla:
Tuong  tac

truc ti€p voi

do

thi va
bang bién
thién thong
qua phan
mém.




- GV cho HS nghién ctu Vi du 2.
Khdo sat sw bién thién va vé do thi cia
ham s6y = x3 — 2x% + 2x — 1.

+ GV goi mdt ban dung tai chd trinh
bay lai cach lam.

+ GV nhén xét, chdt dap an.

- GV yéu cau HS 1am ca nhan Luyén
tap 1

Khao sat sw bién thién va vé do thi cua
ham s6 y = —2x3 + 3x2 — 5x.

+ GV goi mot ban 1én bang trinh bay.
(GV ¢6 thé moi HS 1én thao tac lap
bang bién thién va vé d6 thi bang phan
mém GeoGebra)

+ GV sira bai va chét dap an.

- Khong c6 tiém can.
Vi du 2: SGK - tr.28
Hudng dan giai: SGK — tr.28

Luyén tip 1

1) Tap xé4c dinh ctia ham so: R.

2) Su bién thién:

+ Ta ¢6: y' = —6x2+ 6x—5. Viy y' <
0 vo1moi x € R.

+ Ham s6 nghich bién trén khoang
(—00; +00).

+ Ham s6 khong cé cuc tri.

+ Gi61 han tai v6 cuc: lim y = —oo;
X—+ 00

lim y = +o0.

X——00

+ Bang bién thién:

x —00 +00
y -
y +00

3) P6 thi: D6 thi cua ham s6 di qua gbc

toa d0 va cd tam doi1 xung la di€m

G-2)




Budc 2: Thuc hién nhiém vu:

- HS theo ddi SGK, chu ¥ nghe, tiép
nhan kién thtc, suy nghi tra 1oi cau
hoi, hoan thanh céac yéu cau.

- GV: quan sat va trg giap HS.

Buée 3: Bao cao, thio luan:

- HS gio tay phat biéu, 1én bang trinh
bay

- Mot s6 HS khac nhan xét, bo sung
cho ban.

Buwéc 4: Két luin, nhan dinh: GV
téng quat luu v lai kién thic trong tam

va yéu cau HS ghi chép day du vao vo.




Hoat dong 3: Khio sat va vé do thi ham s6 phéan thic hiru ti

a) Muc tiéu:

- Khao sat tap xac dinh, chiéu bién thién, cuc tri, ti¢ém can, bang bién thién va vé do

thi ctia ham phan thtrc hitu ti don gian.

- Nhan biét tinh dbi xtng (truc déi xtimg, tim di xtmg) cta do thi cac ham phén thirc

hiru ti don gian.

b) Noi dung: HS doc SGK dé tim hiéu ndi dung kién thirc theo yéu cau cia GV, chii

y nghe giang, thuc hién cac Luyén tap 2, 3; Van dung va doc hiéu vi du.

¢) San phlem: HS hinh thanh duge kién thac bai hoc, cau tra 101 cia HS cho céc cau

hoi. HS trinh bay duoc cach khao sat tap xac dinh, chiéu bién thién, cuc tri, tiém can,

bang bién thién va v& dd thi cia ham phan thic hitu ti don gian; Nhan biét tinh dbi

xtng (truc d6i xtmg, tAm d6i xtmg) ctia d6 thi cac ham phan thirc hitu ti don gian.

d) T6 chirc thue hién:

HOAT PONG CUA GV VA HS

SAN PHAM DU KIEN

NLS

Budéce 1: Chuyén giao nhiém vu:

Nhiém vu 1: Tim hiéu ham sé phdin

ax+b
cx+d

thircy = (c#0,ad — bc # 0)

- GV cho HS quan sat va nghién ctu
Vidu 3.

Khdo sdt sy bién thién va vé do thi cia
ham 6y = g

- GV chi dinh mot ban dung tai chd
trinh bay lai cach lam.

- GV nhén xét, chét dap an.

- GV cht ¥ cho HS vé giao diém, truc

do1 xtmg va tdm doi xtng.

3. Khao sat va vé do thi ham so phan
thire hiru ti

ax+b
cx+d

a) Ham s6 phin thirc y = (c #
0,ad — bc # 0)
Vidu 3: SGK - tr.29

Huéng dan SGK — tr.29

Chii y: D6 thi cia ham s6 phan thirc
y = Z;C:Z (c #0,ad — bc # 0):

- Nhan giao diém cua tiém can dung va

- 5.2.NClb:
HS biét cach
sir dung phan
mém dé vé

dd thi va lap

bang  bién
thién.

- 2.1.NCla:
Tuong  tac

truc ti€p voi

do  thi va
bang bién
thién  thong
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- GV cho HS suy nghi va lam bai
Luyén tap 2.

Gidi bai todan & tinh hudng mé dau, coi
f(x) la ham s6 xdc dinh véi x > 1.

+ GV goi mot ban 1&€n bang trinh bay.
(GV ¢ thé moi HS 1én thao tac lap
bang bién thién va vé& d6 thi bang phan
mém GeoGebra)

+ HS dudi 16p theo doi, nhan xét.

+ GV nhan xét, chdt dap an.

- GV cho HS suy nghi va Iam bai Van
dung.

Mot bé nude ban dau cé 200 lit nuéde.
Sau d6, cir moi phit, ngwoi ta bom
thém 40 lit nuée, dong thoi cho vao bé

20 gam chdt khir trimg (hoa tan).

tiém can ngang lam truc doi xung;
- Nhan hai duong phan giac cua cac goc
tao bdi hai duong tiém can nay lam cac

truc doi xung.

ax®+bx+c

b) Ham sé phén thic y = . (a #

px+
0,p # 0, da thtc tor khong chia hét cho da

thirc mau)

Luyén tap 2
2x+45
X

Taco: f(x) =

=2+ t—s,x > 1.

Khi do, f'(x) = — = < 0 v6i moi x > 1.
Vay ham s nay nghich bién trén khoang
(1; +0), chung t6 chi phi trung binh gidam
theo x.

Hon nita ta thdy f(x) > 2 v6i moi x > 1.
Tir d6, ta nhan thay chi phi trung binh
giam nhung ludn 16n hon 2 triéu ddng /san
pham. Ngoai ra, khi x cang 16n thi chi phi
trung binh cang gan 2.
Vian dung

a)

Thé tich sau nudc

V = 200 + 40¢ ((lit).

sau t phut la

Khéi luwong chat kha sau t phat la
m = 20t (gam)

qua

mém.

phan

11




a) Tinh thé tich nwéc va khéi heong
chat khir tring cé trong bé sau t phiit.
Tir d6 tinh nong d¢ chdt khir tring
(gam/lit) trong bé sau t phiit.

b) Coi nong déc hdt khir trimg la ham
s6 f{t) voi t = 0. Khio sdt sw bién
thién va vé dot hi ciia ham s6 nay.

¢) Hay gidi thich tai sao nong dj chat
khw trung tang theo t nhung khong
vieot nguong 0,5 gam/lit.

+ GV goi mot ban 1én bang trinh bay.

+ HS dudi 16p theo doi, nhan xét.

+ GV nhén xét, chdt dap an.

= Nong do chat khtr tring sau t phat 1a
20t
200+40t

b) Taco: f(t) =

(gam/lit).

t
10+2t’

- Tap xac dinh: [0; 4+00).
- Sy bién thién:
+f'(t) =

+ Ham s6 dong bién trén khoang (0; +o0).

10

m>OVé’lm01t20

+ Ham s6 khong co cuc tri.

A N - 1
+ . ———
Tiém can: t1—1>£-r<1>o f(t) = .

, 1.4 ia A , A 1.c
Do doy = > la ti€ém can ngang cua do thi
ham so0.

+ Bang bién thién:

t 0 +c0
f® +
f(®) L
2
0
+ D0 thi:
b sty
2
1
1 u] 1 2 3 4 5 —_If
-1

¢) Do f(t) 12 ham ting nén ndng ddc hat

12




Nhiém vu 2: Tim hiéu ham sé phdin

axZ+bx+c

thirc y = o (a#0,p+#0, da

thive tiv khong chia hét cho da thirc
mau)

- GV cho HS quan sat va nghién cuu
Vi du 4.

Khao sat va v& do thi cta ham sé y =
2

x“—x-1

x—2
+ GV goi mot ban dung tai chd trinh
bay lai cach lam.
+ GV nhan xé&t.
- GV cho HS quan sat va nghién ctu
ViduS.
Khao sat va v& d6 thi ciia ham sd y =

x2+x—2
x+1

+ GV goi mdt ban dung tai chd trinh

bay lai cach lam.
+ GV nhan xét va rut ra chu y cho HS

vé giao diém, truc do1 xing.

khtr trung tdng theo thoi gian. Tuy nhién,

do tlirp f(t) =0,5 nén ndng do nay
khong vuot ngudng 0,5 gam/lit.

ax?+bx+c
px+q

0,p # 0, da thirc tir khong chia hét cho

b) Ham s6 phén thirc y = (a +#

da thirc méu)
Vidu 4: SGK - tr.30
Huéng dan gidi: SGK — tr.30

Vidu 5: SGK - tr.31
Hudng dan giai: SGK — tr.31

Chu y: D6 thi ctia ham s6 phéan thic y =
% (a #0,p # 0, da thuc to khong
chia hét cho da thirc mau):

- Nhan giao diém cua tiém céan dimg va
tiém can xién lam tam doi xung;

- Nhan hai duong phan giac cua cac goc

13




- GV cho HS hoat dong nhoém doi hoan
thanh yéu cau Luyén tap 3.

Khdo sat sw bién thién va vé do thi cia
ham s6 y = —_xz;_?_l

+ GV goi 1HS 1én bang trinh bay.

(GV ¢ thé moi HS 1én thao tac lap
bang bién thién va vé d6 thi bang phan
mém GeoGebra)

+ HS dudi 16p theo ddi, nhan xét, bo
sung.

+ GV tong két.

tao bdi hai duong tiém can nay lam cac
tryc ddi xumg.

Luyén tap 3

- Tap xac dinh: R/{2}.

- Su bién thién:

1
x=2"

Tacory=—x+1+

L < 0 vo1 moi x # 2.
(x-2)?

+ Ham sb nghich bién trén ting khoang

(—o0;2) va (2; +o0).

+y'=—-1-

+ Ham s6 khong c6 cuc tri.
+ Tiém can: y = —x + 1 1a tiém can xién,
x = 2 1a tiém can ding cua do thi ham so.

+ Bang bién thién:

X —o0 2 400
y - -
y +co + oo

+ Do thi: D6 thi ham s cét truc tung tai
diém (0;%), cat truc hoanh tai cac diém

(22%;0) va (33;0). P thi c6 tam déi

2

xtng 1a diém (2; —1).

14




Buéc 2: Thye hién nhiém vu:

- HS theo ddi SGK, chu ¥ nghe, tiép
nhan kién thac, suy nghi tra 1oi cau
hoi, hoan thanh céc yéu cau.

- GV: quan sat va trg giup HS.

Buée 3: Bao cao, thio luan:

- HS gio tay phat biéu, 1én bang trinh
bay

- Mot s& HS khac nhan xét, bd sung
cho ban.

Buwéc 4: Két luin, nhan dinh: GV
tong quat luu y lai kién thirc trong tam

va yéu cau HS ghi chép day du vao vo.

oy

3. HOAT PONG LUYEN TAP

a) Muc tiéu: Hoc sinh ciing c6 lai kién thire d4 hoc.

b) Noi dung: HS van dung cac kién thirc cua bai hoc lam bai tap 1.21; 1.22; 1.23

(SGK — tr.32).

¢) San pham hoc tip: Cau tra 16i ctia HS.

d) T6 chirc thye hién:

15




Buéc 1: Chuyén giao nhiém vu:

- GV tb chirc cho HS hoat dong thuc hién bai tap 1.21; 1.22; 1.23 (SGK — tr.32).

- GV t6 chirc trd choi tric nghiém nhanh trén Quizizz dé cung ¢ toan bai.

- GV cung cip mi QR hoic duong Links (Google Forms/Live Worksheets) cho HS

1am phiéu bai tap.

PHIEU BAI TAP TOAN 12
BAI 4: KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE PO THI CUA HAM SO
Phan 1 : Tric nghiém nhiéu lya chon
Céu 1: Cho ham s6 y = ax® + 3x% + d (a; d € R) c6 do thi nhu hinh bén. Ménh dé

nao dudi day dang?

AN

A.a>0,d>0. B.a>0,d <O0.
C.a<0,d>0. D.a<0,d <0.

Céu 2: Cho ham s6 y = 2= (a,b,c € R,c — ab # 0) c6 dd thj nhu hinh v& bén. C6

bao nhi€u s6 duong trong cac s6 a, b, ¢ ?

I

o X

Al B. 2.
C. 3. D. 4.

16




Cau 3: Tim toa d6 diém I 13 tam dbi Xuing cua dd thi ham sb y = Sx+2

2x—1"
3 1 3
A1(35-2). B.1(3:2).
1 2 31
C1(3i-3) D.1(=5i3)
Ciu 4: D6 thi dudi day 1a dd thi cia ham sé nao?
} v
3.
2.
1.
‘-'
3 2 1 u] 1 2 3
14
A.y=x3+5x—2. B.y=x%*—7x+2.
C.y=—-x3+2. D.y=—-x3—-3x+2.

Ciu 5: Puong cong trong hinh vé& dudi ddy 1a d6 thi ctia ham s nao?

Ay=2 B.y=x3—-3x%-2.
x—2
2 _ 2 —
Cy=x+2x4‘ D. =x+2x2
x=2 x-1

Phin 2: Tric nghiém ding sai

17




Céu 1: Cho d6 thi ham sé nhu hinh v& duéi day:

[ ] y
4

-2

|

a) Ham s6 c¢6 dang y = ax® + bx + cx + d.
b) Ham s6 nghich bién trén khoang (—2; 2).
¢) Ham s cit truc tung tai diém (0; —2).

d) Ham s6 c6 tam d6i xtmg 1a diém (0; 2).

x2+4x+5
x+2

Cau 2: Choham s6 y = c6 d6 thi (C).

a) D6 thi ham sé di cho khong ¢o cuc tri.

b) D6 thi ham s ¢6 tiém cén dung 1a x = —2.

¢) P6 thi ham s6 nhan dudng thang y = x + 2 1am tién can ngang.

d) D6 thi ham s6 co6 tim d6i xtmg 1a (—2; 0).

Phin 3: Tric nghiém tri 16i ngin

Céu 1: Tim tdm ddi xtmg cta dd thi ham sd y = 2x3 — 5x2 + 4x — 1

x2-6x+7

Cau 2: Tim tam do6i xung cua d6 thi ham s6 y = >
x—

Buwéc 2: Thue hién nhiém vu:

- HS quan sat va chu ¥ lang nghe, thao luan nhom, hoan thanh céc bai tip GV yéu cau.
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- GV quan sat va ho trg.

Budc 3: Bao cao, thao luin:

- Mbi bai tap GV mdi HS trinh bay. Cac HS khac chi ¥ chita bai, theo ddi nhan xét
bai trén bang.

Dap an bai tap:

1.21

a) Tap xac dinh: D = R.

Tacod:y' = —3x%+3,y’ = 0khix = +1.

+ Ham s dong bién trén khoang (—1; 1) va nghich bién trén ting khoang (—oo; —1)

va (1; + ).
+ Ham s dat cuc dai tai x = 1 voi Yep = 3, dat cuc tiéu tai x = —1 véi Yer = —1.
+ G161 han tai vo cuc: xl_i)r_noo y = +00,xl_i)rlloo y = —o0o,
+ Bang bién thién:
X —00 -1 1 +oo
y' - 0 + 0 —
+o00 3

+ Do thi: DS thi ham sd cit truc tung tai diém (0; 1), diém nay dong thoi 1a tim d6i

xtng ctia d6 thi.
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: —
-2 3
-2
b) Tap xac dinh: D = R.
Tacod:y' = 3x% + 6x — 1.
A I — 1 — = — i 3 = = — —i
Dod6y' =0khix =x; = 1+\/§hoacx Xy 1 NER

+ Ham s6 dong bién trén ting khoang (—0, x;) va (x,; +).
+ Ham sb dat gia tri cuc dai tai x = x; v6i yep = f(xy), dat cuc tiéu tai x = x, véi
Yer = f(x2).
+ Gidi han tai vo cuc: lim f(x) = —oo, lirp f(x) = 4oo.
X—>—00 XxX—+00

+ Bang bién thién:

X — 1 = _ 2
(e'e) 1 N 1+\/§ 4o

y' + 0 — 0 +

+ D6 thi: Do thi ham s6 cat truc tung tai diém (0; —1), tim ddi xing 13 diém
(-1;2).

20



I—1;2)e 2

1.22
a) Tap xac dinh: D = R\{—1}.

Taco:y' = > 0 voi moi x # —1.

(x+1)2
+ Ham sb dong bién trén ting khoang (—o0; —1) va (—1; +0).
+ Ham sb khong c6 cuc tri.

+ Ti€ém can:

lim y=+4o00; lim  y=—oo, nén dd thi ham sb c6 tiém can dimg la duong
x—(—1)" x->(-1)*
thang x = —1.

lim y=2; lim y =2, nén dd thi ham s c6 tiém can ngang 1a dudng thang y = 2.

X—>—00 X—>+00

+ Bang bién thién:

X —00 -1 +00

y' + +

400 2
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+ Do thi ham sd cit truc tung tai diém (0; 1), cét truc hoanh tai diém (—% ; O). DPiém

(—1; 2) 1a tAm dbi xtmg cua dd thi.
oy

4]

=
I
b3

b) Tap xac dinh: D = R\{1}.

Taco:y' = > 0 voi moi x # 1.

(1-x)2
+ Ham sé dong bién trén timg khoang (—oo; 1) va (1; +00).
+ Ham sb khong c6 cuc tri.

+ Ti€m can:

xll,r{l— y = +o; xll)r{gr y = —oo, nén d6 thi ham s6 c6 tiém can dung 1a duong thang x =
1.

xl_i)r_noo y=-1; xl_i)rpoo y =—1, nén d6 thi ham sd co tiém c4n ngang 1a duong thang
y=-—-1

+ Béng bién thién:
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J

+ P06 thi ham s6 cit truc tung tai diém (0; 3), ¢ht truc hoanh tai diém (—3;0). Piém

(1; —1) 1a tAm dbi xtmg cua dd thi.

v i

2 —

1.23
a) Tap xac dinh: D = R\{1}.

Vié'ty=2x+1+%,tac()y’=2—

y’=0khix=1i€.

(x-1)2’

+ Ham sb dong bién trén ting khoang (—00; 1-— @) va (1 + @ ; +00), nghich bién

V10

trén ting khoang (1 — %; 1) va (1; 1+ @)

N e . . 10 R . 10
+ Ham s6 datcucdaitaix = x; =1 — g, datcuctitutaix =x, =1+ g

+ Ti€m can:
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. . 5 ~ A <1 A s ogen A A \ \
llr_El [y—Q2x+1)] = ller — = 0, nén do thi ham s6 c6 tiém can xién l1a duong
xX—+o00 x—+o0o X—

thang y = 2x + 1.

lir{;r y = +o0; liril_ y = —oo, nén dd thi ham sd ¢o tiém can dimg 13 duong thang x =
X— X—
1.
+ Bang bién thién:
X |- 1Yo 1 140 +q
2 2
f'(x) + 0 - - 0 +
f(x) Yep +oo +

S e

+ D6 thi: DS thi ham sb cit truc tung tai (—4; 0), khong cét truc hoanh, nhéan (1;3)

lam tam doi xung.

b) Tap xac dinh: D = R\{—3}.

4
(x+3)2’

Viéty =x —1+——Khidoy =1- y" = 0 khi x = —1 hodic x = —5.

+ Ham sb dong bién trén timg khoang (—oo; —5) va (—1; +00), nghich bién trén timng
khoang (—5; —3) va (—3; —1).
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+ Ham sb dat cuc dai tai x = —5, dat cuc tiéu tai x = —1.
+ Ti€m can:

. . 4 ~ A © 1 A s oiia A A \ \
lim [y — (x—1)] = lim — = 0, nén d6 thi ham s6 c¢6 tiém cén xién la dudng
x—+oo x—+o0o X+3

thaing y = x — 1.
x_}(iir:}my = +00;x_}é£r:}})_y = —oo0, nén d6 thi ham sd c6 tiém can ding 1a duong
thang x = —3.
+ Bang bién thién:
b —00 -5 -3 -1 +4
f'(x) + 0 — — 0 +
fx) —8 +o0 4+

+ D thi : Db thi ham sb cit truc tung tai (0; %)’ tigp xuc vai truc hoanh tai (—1;0),

nhan (—3; —4) 1am tim dbi xtng.

Ay

15 4

"’-—.
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Dap an phiéu bai tap:

Phin 1 : Tric nghiém nhiéu lya chon

Cau 1 Cau 2 Cau 3 Cau 4 Caus
D A B C D
Phan 2: Tric nghiém ding sai
Cau Cau 1 Cau 2
a) b S
b) S b
c) b S
d) S b
Phin 3 : Tric nghiém tra 1oi ngin
Cau 1 Cau 2
51
E5) @2

Budéc 4: Két luan, nhan dinh:
- GV chira bai, chét dap an, tuyén duong cac hoat dong t6t, nhanh va chinh x4ac.
[2.1.NCla: HS thuc hi¢n cac tuong tic dugc xac dinh rd rang vo1 cong nghé $6 (lam

bai tap online) trong 16p hoc.]

4, HOAT PONG VAN DUNG
a) Muc tiéu:

- Hoc sinh thyc hi¢n lam bai tap van dung dé ndm viing kién thurc.

b) Noi dung: HS st dung SGK va van dung kién thirc da hoc dé lam bai tap 1.24;
1.25 (SGK — tr.32).

¢) San pham: Két qua thyc hién cac bai tap.

d) T6 chirc thure hién:

Buwéc 1: Chuyén giao nhiém vu

- GV yéu cau HS hoat dong hoan thanh bai tap 1.24; 1.25 (SGK — tr.32).
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Budc 2: Thue hién nhiém vu

- HS suy nghi, trao ddi, thao luan thuc hién nhiém vu.

- GV diéu hanh, quan sat, ho tro.

Budc 3: Bao cao, thao luan

- Bai tap: dai dién HS trinh bay két qua, cac HS khac theo déi, dua y kién.
Goiy dap an:

1.24

a) Khoi luong cua dung dich KOH sau khi tron 1a m = 3000 + 8x (mg).
Thé tich cta dung dich KOH sau khi tron 1a V = 30 + x (ml).

3000+8x

Khi d6, nong d6 KOH 1a C(x) = s X 20
b) Khéo sat ham s6 C(x) véix = 0. Taco C'(x) = — (xzfj(j’)z < 0véimoix = 0.
+ Ham s6 nghich bién trén khoang (0; +0).
+ Ham sb khong c6 cuc tri.
+ Giébi han tai vo cuc: xlil_glm C(x) =8.
Do d6 y = 8 14 tiém cén ngang cua do thi ham sb.
+ Bang bién thién:
X 0 +oo
C'(x) -
C(x) |100

8

+ P06 thi: D6 thi cat truc tung tai diém (0; 100), khong cit trung hoanh.
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-20

c) Tir d6, ta thay ndong 6 KOH giam theo x, nhung ludén 16n hon 8 mg/ml.

1.25
Do thi cia ham s6 y = R(x) = ;—xx,x > 0;

Tép xac dinh: D = (0; +0).
64
(x+8)2

Co:y' = > 0,Vx > 0.
+ Ham s6 ludn dong bién trén (0; +0).
+ Ham sb khong c6 cuc tri.

A A : : 8
+ Tiémcan: lim y = lim &—=8
x—+00 x—+00 —+1

Vay y = 8 1a tiém can ngang ctia d6 thi ham sd.

+ Bang bién thién:

X 0 400
R'(x) +
R(x) 8
0

D6 thi ham s6 di qua gdc toa do
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by

10

a) Viy' > 0,Vx > 0 nén dién tré twong duong ctia mach tang khi x tang.

b) Do 6 thi ham sé ¥ = R(x) ¢6 tiém cén ngang 1a dudng thang y = 8 nén dién trd
tuong duong cua mach khong bao gio vuot qua 8W.

Buéc 4: Két luan, nhin dinh

- GV nhan xét, danh gia, dua ra dap an ding, chi y céc 15i sai cia hoc sinh hay méc

phai.

* HUONG DAN VE NHA
- Ghi nh6 kién thirc trong bai.
- Hoan thanh cac bai tip trong SBT
- Chuan bi bai méi: “Ung dung dao ham dé giai quyét mot so6 van dé lién

quan dén thuec tién”.
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  x


  C  ( x ) = 2 x + 45


  f  ( x ) =   C ( x )  x


  f  ( x ) =   C ( x )  x


  x


  f ( x )


  y =   x 2 − 4 x + 3


  y ′


    y ′ = 0


    y ′


     lim  x → − ∞ ⁡  y ,    lim  x → + ∞ ⁡  y


    y ′ = 2 x − 4 ;   y ′ = 0 ⇔ x = 2


   ( 2 ; + ∞ ) ,     y ′ > 0


   ( − ∞ ; 2 ) ,       y ′ < 0


  x = 2


    y  C T = − 1


     lim  x → − ∞ ⁡  y = + ∞ ,    lim  x → + ∞ ⁡  + ∞


   ( 0 ; 3 )


   ( 1 ; 0 )


   ( 3 ; 0 )


  x = 2


  y ′


    y ′ = 0


  y ′


  y = −   x 3 + 3   x 2 − 4


  y = a   x 3 + b   x 2 + c x + d   ( a ≠ 0 )


    y ′ = 0 ,


  x = −   b  3 a


  y =   x 3 − 2   x 2 + 2 x − 1


  y = − 2   x 3 + 3   x 2 − 5 x


  ℝ


    y ′ = − 6   x 2 + 6 x − 5


    y ′ < 0


  x ∈ ℝ


   ( − ∞ ; + ∞ )


     lim  x → + ∞ ⁡  y = − ∞ ;


   (  1 2 ; − 2 )


  𝒚 =   𝒂 𝒙 + 𝒃  𝒄 𝒙 + 𝒅   ( 𝒄 ≠ 𝟎 ,   𝒂 𝒅 − 𝒃 𝒄 ≠ 𝟎 )


  y =   x + 1  x − 2


  𝒚 =   𝒂 𝒙 + 𝒃  𝒄 𝒙 + 𝒅    ( 𝒄 ≠ 𝟎 ,   𝒂 𝒅 − 𝒃 𝒄 ≠ 𝟎 )


  y =   a x + b  c x + d   ( c ≠ 0 ,   a d − b c ≠ 0 )


  f ( x )


  x ≥ 1


  y =   a   x 2 + b x + c  p x + q   ( a ≠ 0 ,   p ≠ 0 ,


  f  ( x ) =   2 x + 45  x = 2 +  45  x ,   x ≥ 1 .


    f ′  ( x ) = −  45    x 2 < 0


  x ≥ 1


  ( 1 ; + ∞ )


  x


  f  ( x ) > 2


  x ≥ 1


  x


  t


  V = 200 + 40 t


  t


  m = 20 t


  t ≥ 0


  ⇒


  t


    20 t  200 + 40 t


  f  ( t ) =   t  10 + 2 t ,   t ≥ 0


   [ 0 ; + ∞ )


    f ′  ( t ) =  10     ( 10 + 2 t ) 2 > 0  


  t ≥ 0


   ( 0 ; + ∞ )


     lim  t → + ∞ ⁡  f  ( t ) =  1 2


  y =  1 2


  f  ( t )


  𝒚 =   𝒂   𝒙  𝟐 + 𝒃 𝒙 + 𝒄  𝒑 𝒙 + 𝒒   ( 𝒂 ≠ 𝟎 ,   𝒑 ≠ 𝟎 ,


  y =     x 2 − x − 1  x − 2


  y =     x 2 + x − 2  x + 1


     lim  t → + ∞ ⁡  f  ( t ) = 0 , 5


  0 , 5  


  𝒚 =   𝒂   𝒙  𝟐 + 𝒃 𝒙 + 𝒄  𝒑 𝒙 + 𝒒   ( 𝒂 ≠ 𝟎 ,   𝒑 ≠ 𝟎 ,


  y =   a   x 2 + b x + c  p x + q   ( a ≠ 0 ,   p ≠ 0


  y =   −   x 2 + 3 x − 1  x − 2


  ℝ / { 2 }


  y = − x + 1 +  1  x − 2


    y ′ = − 1 −  1     ( x − 2 ) 2 < 0


  x ≠ 2


   ( − ∞ ; 2 )


   ( 2 ; + ∞ )


  y = − x + 1


  x = 2


   ( 0 ;  1 2 )


   (   3 +  5 2 ; 0 )


   (   3 −  5 2 ; 0 )


   ( 2 ; − 1 )


  y = a   x 3 + 3   x 2 + d   ( a ; d ∈ ℝ )


  a > 0 , d > 0


  a > 0 , d < 0


  a < 0 , d > 0


  a < 0 , d < 0


  y =   x + a  b x + c   ( a , b , c ∈ ℝ ,   c − a b ≠ 0 )


  a , b , c  


  1


  2


  3


  I


  y =   3 x + 2  2 x − 1


  I  (  3 2 ; − 2 )


  I  (  1 2 ;  3 2 )


  I  (  1 2 ; −  2 3 )


  I  ( −  3 2 ;  1 2 )


  y =   x 3 + 5 x − 2


  y =   x 4 − 7 x + 2


  y = −   x 3 + 2


  y = −   x 3 − 3 x + 2


  y =   x + 3  x − 2


  y =   x 3 − 3   x 2 − 2


  y =     x 2 + 2 x − 4  x − 2


  y =     x 2 + 2 x = 2  x − 1


  y = a   x 3 + b x + c x + d


   ( − 2 ; 2 )


   ( 0 ; − 2 )


   ( 0 ; 2 )


  y =     x 2 + 4 x + 5  x + 2


  x = − 2


  y = x + 2


   ( − 2 ; 0 ) .


  y = 2   x 3 − 5   x 2 + 4 x − 1


  y =     x 2 − 6 x + 7  x − 2


  D = ℝ


    y ′ = − 3   x 2 + 3 ,     y ′ = 0  


  x = ± 1 .


   ( − 1 ; 1 )


  ( − ∞ ; − 1 )


   ( 1 ; + ∞ )


  x = 1


    y  C Đ = 3


  x = − 1


    y  C T = − 1 .


     lim  x → − ∞ ⁡  y = + ∞ ,    lim  x → + ∞ ⁡  y = − ∞


  x


  − ∞


  − 1


  1


  + ∞


  y ′


  −


  −


  y


  + ∞


  3


  − 1


  − ∞


   ( 0 ; 1 )


  D = ℝ


    y ′ = 3   x 2 + 6 x − 1


    y ′ = 0


  x =   x 1 = − 1 +  2   3


  x =   x 2 = − 1 −  2   3


  ( − ∞ ,   x 1 )


  (   x 2 ; + ∞ )


  x =   x 1


    y  C Đ = f  (   x 1 )


  x =   x 2


    y  C T = f  (   x 2 )


     lim  x → − ∞ ⁡  f  ( x ) = − ∞ ,    lim  x → + ∞ ⁡  f  ( x ) = + ∞


  x


  − ∞


  − 1 −  2   3


  − 1 +  2   3


  + ∞


  y ′


  −


  y


    y  C Đ


  + ∞


  − ∞


    y  C T


   ( 0 ; − 1 )


   ( − 1 ; 2 )


  D = ℝ \ { − 1 }


    y ′ =  1     ( x + 1 ) 2 > 0


  x ≠ − 1


   ( − ∞ ;   − 1 )


   ( − 1 ; + ∞ )


     lim  x →    ( − 1 ) − ⁡  y = + ∞ ;      lim  x →    ( − 1 ) + ⁡  y = − ∞


  x = − 1


     lim  x → − ∞ ⁡  y = 2 ;      lim  x → + ∞ ⁡  y = 2


  y = 2


  x


  − ∞


  − 1


  + ∞


  y ′


  y


  + ∞


  2


  2


  − ∞


   ( 0 ; 1 )


   ( −  1 2 ; 0 )


   ( − 1 ; 2 )


  D = ℝ \ { 1 }


    y ′ =  4     ( 1 − x ) 2 > 0


  x ≠ 1


   ( − ∞ ; 1 )


   ( 1 ; + ∞ )


     lim  x →  1 − ⁡  y = + ∞ ;      lim  x →  1 + ⁡  y = − ∞


  x = 1


     lim  x → − ∞ ⁡  y = − 1 ;      lim  x → + ∞ ⁡  y = − 1


  y = − 1


  x


  − ∞


  1


  + ∞


  y ′


  y


  + ∞


  − 1


  − 1


  − ∞


   ( 0 ; 3 )


   ( − 3 ; 0 )


   ( 1 ; − 1 )


  D = ℝ \ { 1 }


  y = 2 x + 1 +  5  x − 1


    y ′ = 2 −  5     ( x − 1 ) 2 ,     y ′ = 0


  x = 1 ±    10 2


   ( − ∞ ; 1 −    10 2 )


   ( 1 +    10 2 ; + ∞ )


   ( 1 −    10 2 ; 1 )


   ( 1 ; 1 +    10 2 )


  x =   x 1 = 1 −    10 2


  x =   x 2 = 1 +    10 2


     lim  x → ± ∞ ⁡   [ y −  ( 2 x + 1 ) ] =    lim  x → ± ∞ ⁡   5  x − 1 = 0


  y = 2 x + 1


     lim  x →  1 + ⁡  y = + ∞ ;    lim  x →  1 − ⁡  y = − ∞


  x = 1


  x


  − ∞


  1 −    10 2


  1 +    10 2


  + ∞


    f ′  ( x )


  −


  −


  f  ( x )


    y  C Đ


  + ∞


  + ∞


  − ∞


  − ∞


    y  C T


  ( − 4 ; 0 )


   ( 1 ; 3 )


  D = ℝ \ { − 3 }


  y = x − 1 +  4  x + 3 .


    y ′ = 1 −  4     ( x + 3 ) 2 ,     y ′ = 0


  x = − 1


  x = − 5


   ( − ∞ ; − 5 )


   ( − 1 ; + ∞ )


   ( − 5 ; − 3 )


   ( − 3 ; − 1 )


  x = − 5


  x = − 1


     lim  x → ± ∞ ⁡   [ y −  ( x − 1 ) ] =    lim  x → ± ∞ ⁡   4  x + 3 = 0


  y = x − 1


     lim  x →   ( − 3 ) + ⁡  y = + ∞ ;    lim  x →   ( − 3 ) − ⁡  y = − ∞


  x = − 3


  x


  − ∞


  − 5


  − 3


  − 1


  + ∞


    f ′  ( x )


  −


  −


  f  ( x )


  − 8


  + ∞


  + ∞


  − ∞


  − ∞


   ( 0 ;  1 3 )


   ( − 1 ; 0 )


   ( − 3 ; − 4 )


   (  5 6 ;  1 54 )


   ( 2 ; − 2 )


  m = 3000 + 8 x


  V = 30 + x


  C  ( x ) =   3000 + 8 x  30 + x ,   x ≥ 0


  C ( x )


  x ≥ 0


    C ′  ( x ) = −  2760     ( x + 30 ) 2 < 0


  x ≥ 0


   ( 0 ; + ∞ )


     lim  x → + ∞ ⁡  C  ( x ) = 8


  y = 8


  x


  + ∞


    C ′  ( x )


  −


  C  ( x )


  100


   ( 0 ; 100 ) ,


  x


  8


  y = R  ( x ) =   8 x  8 + x ,   x > 0


  D =  ( 0 ; + ∞ ) .


    y ′ =  64     ( x + 8 ) 2 > 0 ,   ∀ x > 0


   ( 0 ; + ∞ ) .


     lim  x → + ∞ ⁡  y =    lim  x → + ∞ ⁡   8   8  x + 1 = 8


  y = 8


  x


  + ∞


    R ′  ( x )


  +


  R  ( x )


    y ′ > 0 ,   ∀ x > 0


  x


  y = R  ( x )


  y = 8

