Truong: THPT D4 Dang Tuyén
Gi4o vién soan: Vo Cong M§
Ngay soan: 12/09/2026

Lop day: 12/1, 12/4

Thoi gian thyc hién: Tuan hoc 3

-

KE HOACH BAI DAY TiCH HQP NANG LUC SO (NLS)
CHUONG I: UNG DUNG PAO HAM PE KHAO SAT VA VE PO THI HAM SO
BAI 2: GIA TRI LON NHAT VA GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO
Khoi I6p: Todn 12 - Thoi lwong: 3 tiét: Tiét 7,8,9

MUC TIEU BAI DAY

1. Vé Kién thirc:

2.

Hiéu chinh x4c dinh nghia gi tri 16n nhat (GTLN - Max) va gi4 tri nho nhat (GTNN - Min)
ctia ham s y = f(x) trén mot tap hop D (tinh toan cuc khac véi cuc tri mang tinh dia
phu:ong)

Nim vitng quy tic 3 budc tim GTLN, GTNN ctia ham s6 lién tuc trén mot doan [a; b] ma
khong can 1ap bang bién thién.

Nam ving phuong phap tim GTLN, GTNN ctia ham s6 trén khoang, ntra khoang thong qua
viéc lap bang bién thién va tinh cac gidi han tai bién.

Mo hinh héa va giai quyét thanh thao cac bai toan t6i vu thuc té: tim chi phi thip nhat, loi
nhuén cao nhét, dién tich 16n nhat, thé tich tdi wu cta vat thé.

Vé niing luec:

a) Nang luwc chung:

Tw chi va tw hoe: Ty chu va ty hoc: Tu tim hiéu céch sir dung chtrc nang TABLE (Menu
8) trén may tinh cam tay dé do tim va udc luong nhanh Max/Min; ty giac hoan thanh phiéu
hoc tap s0.

Giao tiép va hop tac: Giao tiép va hop tic: Thao luan nhom hiéu qua trén khong gian sb
(Google Classroom/Padlet), trao doi cach thiét 1ap ham s6 t6i wu va phan bién cac két qua
thuc té.

Giai quyét Van dé va sang tao: Giai quyet van dé va sang tao: Nhan dién va mo hinh hoa
cac bai toan tdi uu trong kinh té va doi séng (thiét ké vo lon, 1am hang rao, hop chir nhat) vé
bai toan tim GTLN/GTNN.

b) Nang lwc ddc thu mon Toan:

Tw duy va lap luan toan hoc: Tu duy va lap luan toan hoc: Bién luan tinh chat ham s6 dua
trén bang bién thién dé két luan su ton tai hay khong tdn tai Max/Min trén khoang mé.

M4 hinh héa toan hoc: M6 hinh hoa toan hoc: Chuyén doi cc gia thiét thuc té (chi phi san
xudt, kich thudc hinh hoc) thanh ham sé f(x) va xac dinh chinh x4ac mién xac dinh D.

Giai quyét van dé toan hoc: Giai quyét van dé toan hoc: Tinh dao ham f(x), tim nghiém
trén khoang (a; b), tinh gia trj tai bién va cac diém dirng dé két luan Max/Min chinh x4c.

Str dung cong cu, phwong tién hoc toan: St dung cong cu, phuong tién hoc toan: St dung
phan mém GeoGebra dé minh hoa truc quan 'diém cao nhat' va 'diém thap nhat' cia do thi
trén tap xéc dinh.

¢) Ning luc so (NLS) tich hop chuyén sdu (Theo Phu luc 3):



e 2.1.NCla: Str dung phém mém GeoGebra vé& d6 thi ham sb y = f(x) trén doan [a; b], tao diém
dong M(x, f(x)) trén dd thi va dung 1énh Max/Min tu dong hién thi 'diém cao nhat' va 'diém
thip nhat' trén man hinh.

e 1.1.NC1b: Str dung may tinh cam tay Casio (tinh ning Table / Menu 8) nhdp ham sb, thiét
lap Start a, End b, Step (b - a)/20 dé do tim va kiém tra gia trj Max/Min.

e 5.1.NCla: bat cau Iénh (prompt) cho Trg ly Al (ChatGPT/Copilot) giai bai toan t6i uu thiét
ké hop chir nhat; kiém thtr, phat hién va phan bién lai cac 16i mién xac dinh cta AL

3. Vé pham chit:

e Chim chi & Cén than: Cham chi & Cén than: Can than trong tinh toan dao ham va bién
doi dai sb, dic biét trong cac bai toan chira tham s6 hodc ham phan thuec.

e Trung thwe: Trung thyc: Khach quan, trung thyc trong kiém tra, ddnh gid va bao cao két
qua thyc hanh mo6 hinh 3D.

e Trach nhi€ém: Trach nhiém: Co6 y thirc van dung toan hoc dé giai quyét cac van dé tdi uu
trong doi sdng, tiét kiém chi phi va tai nguyén.

II. THIET BI DAY HOC VA HQC LIEU
1. Gido vién: Ké hoach bai day chuan CV 5512, slide bai giang PowerPoint/Canva tuong téc,
Tivi/May chiéu twong tac, may tinh két nbi Internet.

+ Hoc liéu sb: File mo hinh GeoGebra dong minh hoa Max/Min; Hinh anh thuc té cac bai
toan t6i wu (vo lon, hop qua, hang rao); Pé trac nghiém Quizizz/Google Forms; Phiéu hoc tap
s0.

+ Nén tang s6: Phin mém GeoGebra Classic, Tro 1y Al (ChatGPT/Copilot), hé thong
Quizizz.

2. Hoc sinh: Sach gido khoa Toan 12 (KNTT Tap 1), vo ghi bai, may tinh cam tay khoa hoc
(Casio fx-580VN X / fx-880BTG).

+ Thiét bi s6: Dién thoai thong minh/M4y tinh bang/Laptop (theo nhém) truy cap GeoGebra,

may tinh Casio va lam bai truc tuyén.

III. TIEN TRINH DAY HQC

TIET 1: PINH NGHIA & QUY TAC TiM GTLN, GTNN TREN POAN [a; b]

HOAT PONG 1: MO PAU / KHOI PONG

a) Muc tiéu: Tao tinh hudng c6 van dé vé viéc tim gia tri cao nhat/thdp nhat trén toan mién
(khac vd&i cuc tr1); Khao sat nhanh trén Google Forms (Phat trién NLS 1.2.NCla, 3.1.NCla).

b) Ngi dung: Quan sat hinh anh d thi biéu dién loi nhuin ciia mot cong ty theo thang (SGK):
'"Thang nao cong ty dat lgi nhuan cao nhét? Loi nhuan d6 1a bao nhiéu?'. So sanh véi khai niém
Cuc dai da hoc (Cuc dai chi la cao nhat trong mot khu vuc nho, con day la cao nhét trong toan
b qua trinh).

c) Sdn phtfm: Cau tra 101 cta hoc sinh: Nhan thirc sy khac biét ban chét gitra Cuc tr1 (dia
phuong) va GTLN/GTNN (toan cuc).

d) Té chirc thuee hién: Quy trinh t6 chirc 4 budc:

HOAT PONG CUA GV VA HS DU KIEN SAN PHAM / GHI BANG

Buéc 1: Chuyén giao nhiém vu 1. Tinh hudng mé dau:

- GV trinh chiéu db thi loi nhuan cong ty | - Cuc dai (CD) chi 1a gia tri 16n nhit trong mot
theo thang kéem ma QR Google Forms | 1an can nhé (mang tinh dia phuong).

mini: - Gia trj 16n nhat (GTLN) 1a gia tri cao nhat trén




'Pau 1a diém cao nhat trong biéu do6 loi
nhuan ca nim? Piém d6 khac gi véi cac
diém cuc dai dia phuong?'

- Yéu cdu HS giri phan hdi trong 2 phut.
[Tich hop NLS 1.2.NCla, 3.1.NCla]

TOAN BO tap xéac dinh (mang tinh toan cuc).

=> Nhu cau toan hoc: Can cong cu xac dinh
chinh xac GTLN va GTNN (Max va Min).

Buéc 2: Thue hién nhiém vu

- HS quét ma QR, nhdp cau tra 101 trén
Google Forms.

- Quan sat két qua khao sat hién thi thoi
gian thyc trén man hinh may chiéu.

Phan hoi ciia HS: Nhan dién tryc gidc vé dinh
cao nhat trén toan mién do thi.

Budée 3: Bao cdo, thao ludn

- GV goi 1 HS giai thich: Tai sao mot ham
s6 c6 nhiéu diém cuc dai nhung chi co tbi
da mot gid tri 1on nhat?

HS phén biét rd: Cuc dai ¢6 thé nho hon cyc
tiéu khac, nhung GTLN phai vuot trdi hon moi
gia tri trén tap D.

Budéc 4: Két luan, nhin dinh
- GV danh gia, dan dit vao bai méi.

GV ghi tira bai méi: Bai 2. Gia tri 16n nhit va
gia tri nho nhat cia ham so.

HOAT PONG 2: HINH THANH KIEN THUC MOI

2.1. Pinh nghia GTLN, GTNN & Quy tic tim trén doan [a; b]

a) Muc tiéu: Nam vimg dinh nghia Max/Min; Thanh thao Quy tic 3 budc tim Max/Min trén
doan [a; b] khong can 1ap bang bién thién; Giai Vi du 1 va Luyén tap 1 SGK tr.16-17; Kiém tra
két qua bang may tinh Casio Table (Phat trién NLS 2.1.NCla, 1.1.NCIb).

b) Ngi dung: Poc hiéu Dinh nghia SGK, hinh thanh Quy tic 3 budc trén doan [a; b] va giai Vi
du 1 (Tim Max/Min cuay = x"3 - 3x"2 + 2 trén [-1; 2]).

¢) Sin pham: Khung kién thtrc dinh nghia; Quy tic 3 budc; Loi giai chi tiét Vi du 1 (Max =2

taix=0; Min=-2taix=-1 vax=2).
d) To chiec thwc hién: T6 chuc thuc hién:

HOAT PONG CUA GV VA HS

DU KIEN SAN PHAM / GHI BANG

Buwéc 1: Chuyén giao nhiém vu
- GV gidi thiéu Pinh nghia GTLN va GTNN
(SGK tr.16):

+ 86 M 1a GTLN ciia f(x) trén D <=> f(x) <
M véi moi x € D va ton tai X0 € D sao cho
f(x0) = M. Ki hi¢u: M = max_D f(x).

+ 86 m 1a GTNN cuia f(x) trén D <=> f(x) >
m véi moi x € D va ton tai x0 € D sao cho
f(x0) = m. Ki hi¢u: m = min_D f(x).

- Giéi thiéu Quy tic tim Max/Min trén doan
[a; b] (khong dung BBT):
Budc 1: Tinh y', tim cac diém xi thudc (a; b)

1. Pinh nghia & Quy tic tim Max/Min
trén doan [a; b]

a. Pinh nghia (SGK tr.16)

- M = max_[a;b] f(x) <=> { f(x) < M, Vx;
3x0, f(x0) =M }.

- m = min_[a;b] f(x) <=> { f(x) > m, Vx;
3x0, f(x0) =m }.

b. Quy tic 3 buée tim GTLN, GTNN trén [a;b]
1. Tim céc diém xi € (a; b) lam cho y' = 0
hodc y' khong xéac dinh.

2. Tinh f(a), f(b) va cac f(x1).

3. So sanh céc gia tri > Két luAn Max va Min.




ma y' = 0 hoac y' khong xéc dinh.

Budc 2: Tinh gia tri cia ham s tai cac diém
xi vira tim va tai cac diu mat a, b.

Bude 3: So sanh cac gia tri vira tinh, sé 1on
nhét 1a Max, s6 nhé nhat 1a Min.
- Huéng dan giai Vi du 1: Tim GTLN, GTNN
cuay =x"3-3x"2+2 trén [-1; 2].
- Huéng dan ki thuat Casio Table (Menu 8):
Nhép f(x), Start *-1', End *2°, Step '0.15" dé
do tim gid tri. [Tich hop NLS 2.1.NCla,]

Vidul (SGK tr.17) Tim Max/Min cua y =
X3 -3x"2 + 2 trén [-1; 2].
-y =3x"2 - 6x = 3x(x - 2).
-y'=0<=>x =0 (nhan) hodc x = 2 (nhan).
- Tinh gia tri tai bién va diém dimng:
f-1)=(-D)"3-3(-1)"2+2=-2.
f(0) =073 -3(0)"2+2=2.
f(2)=2"3-32)"2 +2=-2.
=>max [-1;2] y = 2 (tai x = 0); min_[-
1;2]y=-2 (taix =-1vax=2).

Budc 2: Thue hién nhiém vu

- HS ghi dinh nghia, quy tic vao v&, giai Vidu 1.
- Thao tic trén Casio fx-580VN X: Bam
‘Menu 8" (Table), nhap x*3 - 3x2 + 27, Start
*-1°, End ‘2, Step '0.2" dé quan sat bang gia
tri y bién thién tir -2 1én 2 rdi xudng -2. [Tich
hop NLS 1.1.NC1b]

Kiém chimg bang may tinh Casio:

Chuc nang Table quét toan by doan [-1; 2]
gitp hoc sinh nhanh chong xac dinh chinh
xéc dinh cao nhét (2) va day thap nhét (-2).

Budc 3: Bao cao, thiao luan

- Pai dién 1 HS Ién bang trinh bay Vi du 1.

- GV luu y: GTNN dat dugc tai 2 diém khac
nhau x = -1 va x = 2 déu hoan toan hop 18.

HS hiéu sdu ség: Piém dat GTLN/GTNN c¢6
thé c6é nhiéu diém phan biét trén tap D.

Budéc 4: Két ludn, nhin dinh
- GV chuan héa quy tac tim Max/Min trén
doan.

GV chét kién thire Tiét 1.

TIET 2: GTLN, GTNN TREN KHOANG/NUA KHOANG & BAI TOAN TOI UU

THUC TE

HOAT PONG 2 (Tiép theo): HINH THANH KIEN THU'C MOI
2.2. GTLN, GTNN trén khoang, nira khoing & Bai toan toi vu

a) Muc tiéu: Nam viing phuong phap tim Max/Min trén khoang hodc nira khoang bang Bang
bién thién; Giai Vi du 2 (y = x + 4/x trén (0; +o0)) va bai toan thuc té toi uu hoéa (Van dung
SGK tr.19); Tich hgp GeoGebra minh hoa truc quan (Phat trién NLS 2.1.NCla, 5.1.NCla).

b) Nji dung: Nghién ciru phuong phap 14p Bang bién thién trén khoang (a; b), giai Vi du 2 va
bai toan Van dung t6i wu thiét ké vo lon/hop chit nhat.

¢) Sdn pham: Phuong phap dung Bang bién thién; Loi giai chi tiét Vi du 2 (Min = 4 tai x = 2)

va Quy trinh 3 budc gidi toan toé1 vu thuc te.
d) To chirc thwe hién: T6 chirc thuc hién:

HOAT PONG CUA GV VA HS

DU KIEN SAN PHAM / GHI BANG

Budce 1: Cl}uyéﬂ giao nhiém vy
- GV dat van dé: Néu tap xét khong phai la

2. GTLN, GTNN trén khoang, nira khoang &
Bai toan toi wu




doan kin [a; b] (vi du khoang m¢& hoac vo
cuc), ta KHONG ding dwoc Quy tic 3
budc ma phai 1ap BANG BIEN THIEN.
- Huéng dan giai Vi du 2 (SGK tr.18): Tim
GTNN cua y = x + 4/x trén khoang (0;
+0).
- G161 thiéu Quy trinh 3 budc gidi Bai toan
tdi wu thuc té:

Buéc 1: Chon an x, tim diéu kién xdc
dinh cua x.

Budc 2: Lap ham sb f(x) can tim
GTLN/GTNN theo bién x.

Budc 3: Lap bang bién thién hodc dung
quy tic dé két luan Max/Min thuc té.
- Trinh chiéu GeoGebra minh hoa d6 thi y
= X + 4/x c6 diém thap nhit tai (2; 4).
[Tich hop NLS 2.1.NCla, 5.1.NCla]

Phwong phap trén khoang / niva khoang:

Lap bang bién thién ctia ham sd trén khoang do,
két hop gi6i han tai bién dé két luAn Max/Min.
Vidy 2 (SGK tr.18) Tim GTNN cuay = x + 4/x
trén (0; +o0)

-y'=1-4/x"2=(x"2-4)/x"2.

-y =0<=x=2(vix >0, nghiém x = -2 bi
loai).

- Bang bién thién: x tir 0 dén +oo, y' 4m tir 0 dén
2 va duong tu 2 dén +oo. y dat cuc tiéu tai 2 va
béng 4.

=>min_(0;,+x)y =4 (tai x = 2).

Quy trinh gidi Bai todn t6i wu thuc té (Vin dung
SGK)

1. Bat an x va xac dinh mién gia tri cua x.

2. Lap ham sb f(x) biéu dién dai lugng can t6i
uu.

3. Tim max hodc min cua f(x) trén mién xac
dinh d¢ tra 16 cau hoi thyc té.

Budc 2: Thue hién nhiém vu

- HS v& bang bién thién Vi du 2 vao va.

- Thao tac trén GeoGebra: Nhap 'f(x) = x
+ 4/x’, dung Iénh "Extremum(f) dé hién
thi ngay lap tic diém cuc tiéu (2, 4).
[Tich hgp NLS 2.1.NCl1a]

Tryc quan hoa trén GeoGebra:

DPiém thép nhét ciia do thi ndm chinh xac tai x =
2 v6i gia tri y = 4, minh chung cho GTNN toan
cuc trén mién (0; +o0).

Budc 3: Bao cio, thio luan

- Pai dién 1 HS Ién bang lap bang bién
thién Vi du 2.

- GV luu y: Trén khoang mé, néu gidi han
tién toi +oo thi két luan khong c6 GTLN.

HS nam chac: Can dac bi¢t chi y dén cac gidi
han tai bién vo cuc.

Buéc 4: Két luin, nhan dinh
- GV chuan hoa phuong phap tim
Max/Min trén khoang.

GV chbt kién thirc Tiét 2.

TIET 3: LUYEN TAP TONG HQP, BAI TOAN TOI UU THUC TE & DU’ AN Al

HOAT PONG 3: LUYEN TAP CUNG CO KIEN THUC

a) Muc tiéu: Cing c6 k¥ nang tim Max/Min trén doan (Bai 1.10), trén khoang bang Bang bién
thién (Bai 1.11) va giai quyét cac bai toan toi wu thuc té thiét ké thé tich hop (Bai 1.13) va dién
tich hinh chit nhat (Bai 1.14); Luyén tap tric nghiém s6 trén Quizizz (Phat trién NLS 1.2.NCla,

1.1.NC1b, 5.1.NCla).

b) Nji dung: Giai chi tiét Bai 1.10, 1.11, 1.13, 1.14 SGK trang 18-19. ’
¢) Sdn pham: 161 giai hoan chinh cac bai tap SGK va két qua bai thi trac nghiém so.




d) To chirc thuc hién: T chue thuc hién:

HOAT PONG CUA GV VA HS

DU KIEN SAN PHAM / GHI BANG

TO CHUC LUYEN TAP CAC DANG
TOAN TRONG TAM SGK TR.18-19
- GV chia 16p thanh 4 tram bai tap:

+ Tram 1 (Bai 1.10a): Tim Max/Min cua
y =x"3 - 3x"2 - 9x + 5 trén doan [-2; 2].

+ Tram 2 (Bai 1.11): Tim Max/Min cta y
= (x2 - 2x + 3)/(x - 1) trén khoang (1;
+00).

+ Tram 3 (Bai 1.13): Cit 4 géc hinh
vudng canh x ctia tim nhém canh a dé gip
thanh hop khong nap. Tim x dé thé tich 16n
nhat.

+ Tram 4 (Bai 1.14): Hinh chir nhat ndi
tiép trong nira duong tron ban kinh R. Tim
dién tich 16n nhat.

- To6 chitc 1am 6 ciu tric nghiém nhanh
trén Quizizz. [Tich hop NLS 1.2.NCla,
1.1.NCl1b]

LOI GIAI CHI TIET BAI TAP SGK
TRANG 18-19:

Bai 1.10a: y = x"3 - 3x"2 - 9x + 5 trén [-2; 2]:
-y' =3x"2 -6x-9=0<=>x=-1(nhan) hodc x
= 3 (loai ngoai doan [-2; 2]).

HOAT DONG 4:HOAT DONG VAN DUNG & TICH HOP AI CO KIEM CHUNG
a) Muc tiéu: Van dung kién thirc t61 vu héa vao cac bai toan thuc t€ (Bai 1.13, 1.14, 1.15).
Tich hop Tri tu¢ nhan tao (AI) Mirc 2 ¢6 kiém chimg doc 1ap va phan bién khoa hoc.

b) Npi dung: HS giai bai toan tdi wu hoa

thyc tién va thuc hién quy trinh su dung Al Dat

prompt -> Nhan giai phap -> Kiém chung giai tich/may tinh -> Phan bién sai s6.
c) Sdn pham Bai gidi mo6 hinh hoa bai toan thyuc té va Bang kiém tra xac thuc doc 1ap 101 giai

cua AI.
d) To chirc thuc hién:

Thanh t6 tichhgp AI | N§i dung thiét ké sw pham chi tiét (Tuén tha

MASTER PROMPT.md)

Muc dich sir dung Al
(Purpose)

H& tro hoc sinh mé hinh hoa bai toan thuc té (Bai 1.15 SGK: Thiét
ké binh chira hinh try thé tich ¥ =1 m® sao cho tong chi phi vat liéu
lam day, nip va mit xung quanh 1a nho nhét) thanh ham muc tiéu
C(r). Hoc sinh lién hé v&i khai niém Ham muc ti€u (Objective
function) va T6i wu hoa ton that (Loss minimization) trong Tri tué
nhan tao va Hoc may.

Loi nhic miu cia HS
(Prompt dinh huwdéng)

Em hay dong vai chuyén gia toan img dung: Cho binh chtra hinh tru
kin ¢ thé tich ¥ =1m*. Chi phi vat liéu lam nap va day la 120
nghin dong/m?, chi phi 1am miat xung quanh 13 90 nghin déng/m?.
Hay lap ham tong chi phi C(r) theo ban kinh ddy » va tim » dé chi
phi san xuat thip nhét.




Quy trinh kiém chirng
(Verification)

1. Hoc sinh doc ldp gidi todn bang dao ham gidi tich:

Chidu cao h=——. Dién tich 2 day S, =277, dién tich xung
r

\ll\)xm

quanh S, =27rh=

Ham chi phi: C(r) =120277) + 90(gj =2407r" + 180 trén (0;+0).
r

r
Pao ham
C'(r)= 4807:1*—@:0<:>r3 :&:izr: ‘3/1 ~0.492 m.
r 4807 8« 87

2. Hoc sinh dung chirc nang Table trén may tinh Casio fx-830BTG
do bang dé kiém ching diém cuc ti€u quanh gia tri » ~0.5 m.

Cau héi phan bién
(Reflection)

* Al thuong gia dinh vt liéu hoan hao khong c¢6 hao hut khi cit kim
loai. Trong thuc té san xuét cong nghiép, viéc dap nap tron tir tim
kim loai hinh vuong s€ tao phé liéu & 4 goc, diéu nay lam thay doi
ham chi phi thé nao?

* Tai sao hoc sinh khong dugc chép nguyén van dap an Al ma ludn
phai chirng minh diéu kién >0 va kiém tra dao ham doi dau?
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